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■ Pr^fatio. 



OST tot nova Geome trite Elementa^ non 
ita pridem in lucem emiffa^ efi firtaffe 
quoa mire tur Tyro Mathematicus^ anno/a 
htecy & (ut quibufdam videntur) ebfoleta 
Eucltdis $vi;eM è prelo denuo predire : pnefertim 
cum non pauca in illis vitia detexijfe fibi vtfijmty 
qui Geometriam Elefnentarem nova quadam me^ 
thode excolendamproponunt. Hi enim Lyncei Phu- 
lofophi JBucltdis Definitiones parum per^icuae^ de^ 
monJirMtones vix evidentefy res omnes malo er^ 
dine di^ojitasy aliafque mendas innumeras^ per 
omnem antiquitatem 'ad Jua ufque tempora laten- 
telj fé invenijfe jaSant. 

At tantorum virorum pace^ audaSer afferò^ Eu' 
ctidem ab iis immerito reprehenfum effè^ ejufque 
Definitiones difiinBas & cìaras^ è primis (S fimpli' 
cioribus principiis petitas ejfe^ (3 conceptibus no^ 
ftris faciliotes i demonfirationes Elegantes perM'- 
cuas fi concinnas • ratiocinandi vim adeo eviden^ 
tem (S nervofamy ut fàcile inducar credere ab/curi' 
tatem ifiàm à fcioUs illis toties infimulatam^ con- 
fiifis potius & perplexis eorum ideis^ quam demon- 
jlrationibus ipfis imputandum effe. Et utcunque 
nonnulli quarantur de mala rerum dijpofitionej (3 
iniquo ordine^ quem tenet Euclides ; aliam tamen 
methodum magis idmeam^tS difcentibus faciliorem 
inter omnia hoc genus /cripta inverno nullam. 
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\tfòn meutn efi htc loci hy per critica Horum cap- 
tiunculisJipUatim reciderei fedinhis Elementù 
vel mediocriter verfatOy Jiatim patebitj Calumnia^ 
torei hos fuam potins ofcitaniiàm monftrarey quam 
veros in nùflro àutbore lapfus arguere ; imo ne hoc 
quidem dicere vereor-^ quod vix^ & ne vix quidem 
imum^ aut alter urne tot novisfyftematibus inve- 
flirt potè fi y in quibus plures non funt labes^ ima 
fadiores p^iraltmjim] quam in Euclidem vel fin^ 
geiré pottferimt. : t. . . . 

Pofi tot infeltcés'in Geometria refirmandd co^ 
Matusy quidam neh infimi Geometf^ EUfnenta de 
novo confiruere non aUfiy ipfum Euclidem omnibus 
aliis Ekmeniorùm Scriptoribus merito prmlute^ 
runty eia uè edendofuas cùras impender unt ; hi ta» 
mefi iffi fiefiiff^utuuf opinimibus duSiy alias pro^ 
pefitionespfòrfiU' ómitturfty àliarumque demonftra- 
àionés in peiui ìHutmt : Inter illos eminent Tacque» 
tue & DeJchaUesy quorum utrique malo quodam fato 
€Ónti^tyUtefeganterquafdem 6? in Elementis optia- 
mo jure pònenms'propofitiones quafi ineptas & ina-- 
tiles rejecèrinty quale f funt propofitiones 27,2 8^29. 
libri JextiyCum dlits nonnuUis quarum ufus firtajfe 
illos latebat. Jhfuùer quandocunque ipfas Euclidis 
demonfirationes dif^timty multum in argumentan* 
dopeccanty i3h conchinttate Veterum recedane. 

In libro quinto demònjfratiòne's EucUdis in to^ 
tum repudierunty (§ 'Proportionk definitionem aliif 
terminis concepta^*aÙuletmt'y àt qme unam tan- 
tuta è duabiis proportionalium fpeciebus compre* 
benditi & quantitdtibue commsenjurabilibus folum^ 
.modo compctit : nihilominns fuaSy qua funt de 
proportioncy demonfirationer omni quantitati tam 

imom-^ 
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inc$mmenfurabili quam commenfurabili infequen" 
tibus Itbris appUcant. Hunc tam turpem lapfum 
nec Logici nec Geometra facile condmajfentj nifi 
hi authores in aliis futs fcriptis de Scientiis Mah 
thematicis bene meruiffent. Hoc quidam commune 
èfi iis vitium cum omnibus hodiernis Elemento^ 
rum Scriptoribusy qui in eundem impingunt fco^ 
pulum^ & ut fuam in hàc materia ofientent perir 
iiam^ authorem nofirum in re minime culpanda 
imo laudandd reprehendunt ; S^aMitatum propor* 
tianalium definitionem iutéUiga : in qua intelleSu 
facilem proportionalium proprietatem exponity qu(e 
quantitattbus omnibus tam incommenjurabilibus 
quam commenfurabilibus aque convenite & à qua 
catera omnes proportionalium proprietates facile 
confeqtmntur . 

Hujus proprietatis demonflrationem in JEuclide 
defiderant B^egii hi Geometra^ atque defèBum 
demonfiratione fuA Jupplendiim fiifcipumt. Hìq 
iterum contemplariiitetinfignernemiim in Logica 
peritiam^ qui definitionis hominìs demonfiratiO" 
nem expeUant: talis enim eft hcecEuclidis defif 
nitio; qui iìlas quantitates proportionaies vocaty 
qua conditiones tn definitione fuà aHatas obtinent. 
^uidni primo Elementorum authori licebaùy qua- 
liFet nomina quantitatibus hac reqtiifita habentu 
busy arbitrio fuo affigere ?. Licebai.proculdubio j 
fuo igitur utitur jurCy C^ eas^propóifionales.vocat. 
' Sed opera, pretium eriì^ methndumy qua hanc 
proprietatem demonfir^re conaniury perpendere. 
^e^ionem quandam uni taritum'proporttonalium 
generiy vi\. commenfunéiUuffiy congruentem ajfu- 
munti & (xinde mjàhìs\0nAagibus longàque con^ 
t- .; ^lujionum 



€lufionum ferie univerfalem^ quam Euclide j pàfuitj 
fropartianalium proprietatem deducunt; quedcerte 
tam methi^do quam argumtntationis re^ulis fatis 
alienum effe vide tur. At lefige reEiius ficiffenty fi 
proprietatem univerfalem ab Euclide ajfignatam 
prtmo pofuiffenty C? exinde particularem illam (S 
uni tantum proportionalium jpeciei congruentem 
deduxiffent. ^oniam vero nane fefpuerunt me^ 
thodumy talem demunjlrationem ad definitiones li' 
bri quinti attexere Itbuit. ^i Euclidem ulterius 
defenfum videre cupiunt^ confulant erudxtm 6? 
fummo judicio confcriptns LèUiones Mathemati- 
ca^ CLBarovii an. i666» 

Cum vero tanti Geometra itnidit mentio^ prie- 
tcrirenon poffum Elementa ab eo edita^ in quibus 
plerumque ipfius Euclidis conjiruUiones (S demon- 
firationes retinet^ ne una quidem omiffa propofi- 
tiene. Hinc oritur major in demònjirando vis^ 
pulchrior confiruendi methodus^ Gf ubique Veterum 
Geometrarum genius clarius élncet^ quam in libris 
ifèius generis fieri folet. Plura pr eterea Corolla- 
ria £? Scholia adjecit^ non modo breviori [equen- 
tium demonfirationi infervientiuy verum etiam 
aliis in rebus peruttlia. 

Nihilominus^ demonfirationes ejus eà brcvitate 

làboranty tot fymbolìs notifque impltcantur^ ut in 

Geometria parum ver fato diffictles f3 obfcura fiant. 

Multa propofitio7ies qua ipfum Euclidem legenti 

perjpicua vtderentur^ Algebraicà hàc demonflrafiài 

methodo tyronibus nodofa ^ vix inteUtgibiles rea- 

duntur ; qualis e fi V. G. i il primi Elementi. De^ 

monftrationumy qum in Elemento fecundo attuhty 

difiicilis admodfim tyro^iibus eji intelligentia ; re- 

flius 



8itis multo Eucltdes ipfe earum evidentiam (ut in 
re Geometrica fieri debet) à figurar um contempla-' 
tione petit. Scientiarum omfiium Elementa firn-' 
plicijjimà methodo tradenda Juntynec fymbolis nec 
notis nec obfcuris principili aliunde petitis in-- 
volvenda. 

Ut Elementa Barevii nimià brevitate^ fic ea^ 
quie à Clavio traduntur^ molefià prolixitate pec-^ 
cant. Scholiis enim Commentariifaue abundat ni-- 
mis ^ luxuriat. Vix equidem arbitror Euclidem 
tam objcuram ejfe^ ut tanta farraigne notar um 
indigeat* nec dubito quin tyrones omnes Eucli^ 
dem ipfum omnibus juts Commentatoribus fitcilio" 
rem mventuri fint. In demonfirationibus Geome- 
tricis ut nimia brevitas tenebrai parity fic nimia 
verbofitas plus t(edii (S coìifufionis quam lucis af- 
fert. 

Hi/ce pmcipue induBus rationibusj prima fex 
Euclidis Elementa cum undecima & duodecimo^ ex 
verfione Frederici Commandini in ufum Juven- 
tutis Celeberrimie hujus Academiae per fé edenda 
curavi i à cateris abjtinui tum quia hacy qua jam 
damuSy ad alias plerafque Mathefeos partesy qute 
nunc vulgo traduntur^ inteUigendaSyfufficianty tum 
etiam quia omnia Euclidis opera^ Grace & Latine 
nitidifftmis CharaBeribus adornata fummaque cu^^ 
ra ^ fide emendata nuper è pnelo jìcademico pro- 
diere. 

Porro in gratiam eorum^ qui Geometriam Eie-- 
mentarem ad Praxes vita commodis infervientes 
applicare defiderantyTrigonometria Piarne & Spha- 
ricie compendium adjunxiy cujus Artìs ope^ magni-' 
tudines Geometrica menfurantury ipfarumque di- 
ffienfiones numeris fubjicluntur. 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

LIBEJl PJ{JMVS. 



DEFiNITIONES. 

I. 

PUnAum t!t, cujus nulla eft pars^ vel quod nugnita« 
dinem nullam habet. 
II. 
Linea vero eft longttudo laùtudinis $xper$. 

III. 
Lineae termini (Itat punda. 

IV. 

Ilefta linea eft, qu« ex sequo lUis interjicicur punàis. 

' V. 

Superficies eft id, quod longitudinem, £c latìtudineni 
tantum habet. 

VI. 

Superficiei termini {iint lineae. 

VII. 
Plana fuperficies eft qux ex aequo fuis interjicitur lineis. 

Vili. 
Planus angulus eft duarum lineafum in plano fefe con* 
tingentium, & non ih diredum jacentium, aUerius ad al«* 
teram inclinano. , * ^ 

IX. 

Quando autem quse angulum continent redae linese fue* 
xint;^ redilincus angulus appellarur. 
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EucLXDis Elementorum 

X 

Cum vero refta linea fuper rcSti linei infiftens, eos, qui 
deinceps fiint angulos, asquales inter fé fecerit, redus eft 
uterque asqualium anguloruni : & c^us infiftic refta linea 
perpéndiciuaris vocatur ad eam, cui infiftit. 

XI. 



Obtufus aogulus 

efh qui major eft 
reao. 




XII. 
Acutus auteni) qui re&o c& minor* 

^ xin. ^ 

Terminus eft, quod alicujus extremum eft, 

XIV. 
Figura eft, qux aliquo, vel aliquibus terminis continetur; 

XV. 

Circulus eft figura plana^una linea contenta, qu9S circum- 
ferentia appcllstur : td ^aam ab uno pundo intra figuram 
exiftente omnes re&as Imeac pertingentes fimt asquales. 

^ XVI. 

Hoc autem punftum centnira circuii nuncupatur. 

xvn. 

Diaméter circuii eft reda^usedam linea percentrum da- 
da. Se ex tttraque parte à circumferencia circuii termina* 
ta, quse quidem, & bifariam circulum fecat. 

xvni. 

Semicirculus eft figura, quae continetur diametro, & ea 
quse ex ipfa circuii orcumferetìtia intercipitur. 

tum circuii eft figura, qù« / \ 

» & circuii circumferentia / i 



Segmentum 
reda linea 
continetur, 
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XX. 

Re&ilinex figurs funt, quac refti^ contìaentiir linets. 

XXI. 
Tritatene quidem, qux trìbus. 

XXII. 
Qutdrilateras, quas quatuor. 

XXIIJ. 
Multilater9& vero, qux pluribus, quam quatuor reftis li« 
neis comprehenduntur. 

XXIV. 
Trilat^ranim figurarum xquilaterum eft tri$lDgul^m^ 
quod tria latera habet isequàlia. 

XXV. 

Ubfcelcs, five «quicrur e, quod duo tantum aequaliit lattra 
habet. 





XXVI. 
Scalenum vero eft, quod tria iiuequalia habet latera. 
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XXVIL 



Ad base, trilaterarum figu- 
rarum, redangulum quidem 
eft triangulum, quod rè&um 
aagulumnabec. 
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xxvin. 

Obtufangulum eft, quod obtufum habet angulùm* 

. XXIX. 
Acutané^lUm irero, ^od tres acutos aagulos habec 

A X XXX^ 



4 EoèLiDls Elemrmtorum 

XXX. I 

.Quadrikterarum figu3-arum 
qùadratum eft, quod & «qui- 
laterum eft, & redangulum* 



XXXI. 
Altera parte longior figura eft, quas reélaogula quidem 
aequilatera vero non eft. 

XXXII. 
Rhombu$,qu9e ^equilatera quidem^fpd re Aangula non eft» 

XXXUL 
T RhomtxHdes, quae, & op* 

polita latera, & oppofitos an- j - i i ~ J 

gulos inter fé sequaies habens, / / / t 

neaue aequilatera eft, neque/. / / / 

reaang^a. ' ' I I 

XXXIV. 

Prseter has autem reliquie quadrilateras figurae trapezia 
vocentur. 

XXXV. 

Parallelae, feu aequidiftantes redas lineae funt, quse cum 
in eodem fint plano, & ex utraque parte in infinitum prò- 
ducantur, in neutram partem inter fé conveniunt. 

POSTULATA. 

L 

Foftuletur à quovis pua^ ad quodvis punéium redam 
{ineam ducere» 

IL 

ReAam iiileam tenntnatam, in continuum 6c dire^iQ 
producere. 

m. 

Qupyii $en;ro, in Intenrallo circulum defcribere; . 

AXIOMATA. 
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AXIOMATA. 

I 

QiKB eidem xqualla, & Inter fé funt «quall«. 

n. . 

£t fi sequalibus xqualia adjiciantur tota funt sequalia. * 

III. 
Et fi ab sequalibus aequalia auferantur,rdiqttafimt aequalia.^ 

Et fi inasqualibus aeqmalia adjiciantur, tota funt inasqualia. 

• V. 

Et fì ab inaequalibus aequalia auferantur, reliqua funt in« 
xqualia. 

VI. 

Et quafejyfdem duplicia fune, Inter fé funt asqualia» 

VII. 
Et quae ejufdem dimidia funt, inter fé funt xqualia. 

vm. 

Et qu« fibi mutuo coDgruunt, inter fé funt aequalia. 

IX. 
' Totum eil; fua parte majus. 

X. 

Duae rcStx Uneae ^aiium non comprehendunt* 

XI. 
Omnes anguli re&i inter fé sequales funt. 

XIL 
Et fi jn duas reStas lineas 
refta linea inciden5,interiores, 
& ex eadem paite angulos duo- 
bus redis minores fecerit^ re* 
Stx Imeas illx in infinitum 
frodnStXy inter fé conveniunt 
ex ea parte, in ^ua funt anguli 
daobus reAi$ mìnores. 

Not. Ofm flures anguli ad unum funSum exlSunt depput'^ 
tur quilìht tritns litiris^ quarum itta quéC efi ad verticem 
anguliy in medio fómitur» V. G. infigura Prof. 13. litri frìmi 
angulus i reSis a B, Bc comfrebenfuf dicitur angulus ABCj Ó^ 
^ulus à reSUs a b, B p contentus dicitur angulus a b e. 

A 3 PROF. 
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PROPOSltlO L PROBLEMA. 

Sufer àAtk reSi linei tertmnati, trìangulum étquilaterum 
confiìtuere. 

Sit data reda linea terminata a b, oportet fuper ipfa a b 
triangulum «quilaterum conftituere. 6cntro quiaem a in- 
tervallo autem a b circulu» defcribatuf b e d '• Et rurfiis 
centro b, intenralloque b a de- 

il 3. Poft. fcribatur circulus a ce*, & a 
pundo e, in quo circuii fé in- 
vìcem fecant, ad ab ducantur 

é 1. Poft. refta» lineas e a c b *. Quo- 
niam tgitur a centrum eft cir- 

e i/. Def. culi D b c, erit A c ipfi A B ^ as- 
qualis, rurfus quoniam b cir- 
cuii CAE eft centrum, erit bc xcjuàlis ba : cjftéffifa eft au- 
tem & e A 2ec}ualis a b : utraque igicìir iprarum ca e b ipfi 
ab eft acqualis. Qux autem eidem funt aequalia, & inter ie 
aqùalia funt.^Ergo e a ipfi cb eft aequalis tres igitur ca 
aBjBc ioter fé funt aequales; ac propterea triangulum ae<iui- 
laterumtA abc, & conftitutum eft foper data reda linea 
terminata a b. quod fecifle oportebat. 

PROP. II. PRÒBL. 

» 

Ad datum punBàm, dau uHx.lmé itputem rtBdm Zi- 
neam ponete 

Sit datum quidem pundum a, dati Vero ^efta linea bc. i 

oportet ad a pundum, ipfi bc redx lineas aequalem redam ! 
«Toftal. I. lineam ponere. Ducatur à pnndo Alidt: reda Hóea a c «: 
^ Prima Qc fuper ipsà conftituatur triangulttin^cquilatenim d a cK ' 
*"j"*' producanturque in diredum * ' 

ipfis D A D e redsB lin^ae A£ 
e Poftid. a. e G <^. & centro quidem e, !]>• 

tervallo autem b c circulus 
il 3. Poft. BGHdefcribatur^. Rurfufque. 

centro d,; & intervallo d g 

defcribatur circulus g k l. 

Qupmtim igi;mr pùndum e 

ceatram ^ft b g h circuii, erit 
« Def. if. B e. ipfi cg asq«j^ms«. Et rurius.quòoiam centrum eft 

circuii g ic L, erit bl xqualis d<ì : ti^arum da eft aequalis 
/ Axiom.3. D c. . f eliqua igicur a l reliquoe 6 e tft asqualia/* Oltei^fa 

autem 
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augelli eft B e sequalis e g. Quare utraque ip&mm a L s e 
eft xqualìs ipfi cg. Qiias autem eidem asquafia fuat & incer 
(e fune asquaiia. £rgo,& ALeftxqualissc. Ad datum igi- 
tur pundum a datse. re&x lineas b c asquaiis polita eft a l» 
Quod facere oportebat* 

PR^J>. III. PROBL. 

Duabus iatìs reHìs lìneis in^qualìbus a majore minori 4* 

qualem abfcindere. ^ 

Sint dat« dujc*re(ft« line» inaequales a b & e; quarum 
major fit ab. oportet à majore ab minori e xqualem redam 
iineam abfcindei^, Ponatur ad 
A pundum ipfi e xqualis reóta 




linea a d *. '& centro quidem / ! / \ celnL^T" 

A, intervallo autem ad circu- / 1 ^/ \ ^ ^^^ ' 

lusdefcriftatur DEF*. Etquo- ' ' * '^ ^ 



niam a centrum eft d e f cir- 
cuii, erit A E ipfi A D sequalis. 
Sq^ & e sequalis ad. Utraque 
igitur ipfarum a E, e ipfi a d ^qualis erit. Quare & a E 
ipfi e eft «qualis^. Duabus igitur datis refiis lineis inx-c Axiom.i 
^alibus AB & e à majore ab minori e xqualis Àbfcifik eft; 
«Quod feciife oponebat, 

PROP. IV. THEOR. 

JS du9 trÌM^uU im Uters 4uQbm laterUus squalia ha-- 
beanty alurum.éUtcrìi habfant aunm^ & ai^ulum an* 
gulo Aqualem, qui dqualibus reSìs lìneis. cantmetur : Et 
bafim bafi dquaUm babebmt ; & tnantgulum triangulo 
aquale etiti & reliqui dtiguti reltquis AUgiUis éupules^ 
alter altfti, qmbus aqualia latera fubtenduntur. 

Sint duo triaagula abc def, qux duo latera ab AC 
duobus lateribus o s d f se- 
qualia habeant, alcerum alteri, 
videlicet latus quidem a b la- 
teri D E acquale, latus vero a e 
ipfi D F ; & angulum B a e an- 

fuio E D F asqualem. Dico.& 
afim B e bafi e f xqualem ^ 
effe, &triangulum ABC ae<}ua- * 
le triangulo dbf, & reliquos angulos reliquis angulis x- 

A 4 quales. 
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qu^Ies, alterum altèri, quibus a^qualia latera fubtenduntur ; 
nempe angulum a b e angulo d e F : & angulum a e b an- 
gulo n F E. Triangulo enim a B e applicato ipfi d e f, 8c 
pun&o quidem a polito in D,Te£fca vero linea a b in ipfa de: 
& punétum b punóto e congruet ; quod a b ipfi d e fit «*- 
qualis. Congruente autem a b ipfijxE ; cong'ruec & a e 
re&a linea re<9:as lineac d f cum aAguIus b a e fìt xqualis 
angulo B D F. Quarc, & e congruet ipfi f ; eft enim recìjt 
linea a c asqualis reóìae d f. Sed, & punótum b congrue- 
bat pundto e. Ergo, & bafis b c bafi e f congrue^» Ham 
punAo quidem b congruente ipfi e^ c varo ipfi f joafis B e 
bafi E f non congruit ^ duas reaae hnex fpatium comjpre** 

à Ax. IO. hendent : quod «neri non poteft. Congruet igitur bc bafis^ 
bafi E f, & ipfi aequalis erit. Quare & totum A b e triàngu- 
lum congruet toti triangulo p e f, & ipfi erit «quale ; & 

t Axiom.8. reliqui anguli reliquis angulis congrueat, & ipfis aequaìes ^ 
erunt. Videlicet angulus abc angiilo def^ & angulus acb 
angulo B F e. Si igitur duo triangula duo latera duobus la« 
teribus xqualia habeant, alterum alteri, Habe^nt aùtem & 
angulum angulo xqualem, aiii ^qualibus redis linei3 cpn- 
tinetur; & bafim bafi ^qualem habebunt: & triangufiim 
triangulo asquale erit^ & reliqui anguli reliquia àngmis as- 
i^uales, a}ter alteri^ qi^ibus sequalia later^ lubtenduQti^r : 
quod pftendere oportebat. 

PROF. V. THEOR, 

Jfifcelium trUngulorutn qui ad bàtfim Jant 'affali Inter fé 
funt aqualesy ér pr^duSis squ^ìbus reBis lineìs angtM 
qui funt fub b^ ipter fé dqudles erunt^ 

Sitifofceles tri^ngulum abc; habens ab latus lateri 

AC asquale, & producantUr in direétum ipfis Ad ac re&se 

liness BP CE. Dico angulum quidem abc 

angulo ACB, angjalum vero e b d angulo 

bob aequalem efiè. Sumatur enim in 

•lìnea s d, quodvis pundum f ; atque à 
if httiu9«nu3ore a% minori af sequalis«auferatur 

AG; junganturque f e, g b. Qupniam 

igitur A ^ efl aequalis ag; ab vero 

ipfi A e ; duas fa a c, duabus g a a b ae-r 

quales funt, altera alteri ; & an^lum 

fAG coinmunem continent)bafis igitur fc 
t j^ Iuiju9.bafi G B eft ^asqualis, 8c trigngulum a fc 

acquale triansulo ag b ; & reliqui anguli^ 

'f^i^uis angulis 9:<^ua|e9 er^nt, alter alteri; quibus sequalia 
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latera fubtenduntur : Videlicet angulus q^idem a e f 9squa- 
lis angulQ A B^G ^ angulus vero a f e angulo a g b. Et quo- 
iikm tòta A F toci ag eft sequalis ; quarum a b eft aequalis 
A e ; erit e & reliqua b f reUquas e g acqùalis. Óftenfa eft * Axiom.3. 
autem Fc sequalis GB. duas igìtur bf, fc dùabus cg gb 
acqualesfunt, altera alteri ^ & angulus bfc squalis angulo ^ . 
CGhi eftque bafis ipfòrum b c conununis, £rgo & trian- 
gulum bfc triangulo e g b «quale erit ^ & reUqui anguli 
reliquis angulis xquales, alter alteri ; quibus xqualia latera 
fubcendunrur • Angulus igirur f b e eft asqualis angulo g e b ; 
& apguhis B e f angulo e b 6. Itaque auoniam totus ab g 
angulus toto angulo A e f. sequalis ollenius eft, quorum an* 
guius e bg eft aequalis ipfi bc f : erit reliquus ^ a bc reliquo^ Axiom. j. 
* A e B asqualis ; Se funt ad bafim a bc trianguli : ofteniiis au* 
tem eft & fbc angulus sequalis angulo gcb; qui funt fiib 
bafi. Ifofcelium ig^tur triangulorunu opì ad banm fuQt an* 
guli Inter fé funt sequalcs, & produras aequalibus re^iis li*- 
neis anguli, qui funt ùjb bafi, mter fé asquales erunt* Quod 
oflendiiie oportebat» 

Cor» Hinc omn^ triangulum aequilaterum eft quoque x« : ^ 
quiaagukim. * 

PROF. VI. THE OR. 

Si trianguli duo anguli ìnter fé fini aquales, & aquales 
angttlos fubt endemia latera ìnter fé aqualìa erunt. 

Sit triangulum a b e, habens angulum a b e angulo a e b 
aequalem. Dico & a b latus lateri a c acquale effe : Si enin) 
Inaequalis eft a b ipfi ac ; altera ipfarum 
eft major. Sit major ab; atque à majori 

AB minori a e «qualis* aaf<5ratur dbj & ^ ^3* hnj«M* 

Dc jungatun Qupniam ìgitur db eft se» 
quaus ipfi AC; communis autem Bc: e- 
rune duà: db bc duabus ac cb asquales, 
altera alteri ; & angulus dbc sequalis an- 
gulo A e b ex hyp. Bafis igitur d c bafi 
A B eft * «qualis, & triangulum dbc sequa- / \ * 4., hujm; 

le triangulo acb, minus majori ; quod eft jf 

abfurdiim. Non igitur inaequajis eft ab 

ipfi AC. Ergo sequalis erit. Si igitur tri- 

anp;uli duo anguli mter fé fint seaqales, & sequales angulos 

fubtendentia latera inter fé a^qualia erunt : quod monitraffc 

oportuit. 

' Cor. Hinc onjne triangulum ^equiangulum eft quoque sc- 
quilaterum. ^ y j 

^^ • PROF, ^^^yr-' 
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PROF. VIL THEOR. 

Tn eadem nSa lìnea, daahas elfdem reSìs linels, ali a du^ 
retta Unea aquales, aiterà alteri non conftituentur ad 
aliud atque Miud pimSum, ad^e^dem partts, eofdem 
quos prima re9s linea, terrmms habentes. 

Si enim fieri poteft, in eadem reda linea a b duabus eif^ 
dem re&is lineis ac cb, tlix duas ttfkn linese ad db ae* 
qiudes, altera alteri conftituantar ad aliud atque aHud pan- 
Àttm e & D, ad eafdem partes ut ad e fic 
D, eofdem habentes terminos a & b quos 
primac reftee lineas, ita ut e a quidem fit 
flsqualis DA, euadem, quem ipfa termi* 
num, habens a'; cB-vero fitsequalis db,. 
eundem habens b terminum; & cd jun- 
gatur. Itaque quoniam a e eft ssquaiis 
ad; erìt, & angulus acd angulo adc 
à '$• fii]jiit.squalis «. Major igitur eft adc angulus 
angulo bcd. Quare an^ltis bdc angu- 
lo fi CD multo major erir. Rurfus quo- ^ 
niam cb eft xqualis db & aneulus bdc 
sequalis erit angulo B e d : oftenfus autem eft ip£> multo 
major I quod fieri non poteft. Non igitur in eadem reAa 
linea auabus eifdem redlis lineis alke dua: redas linese ae- 

2uates, altera alteri conftituentur ad aliud atque aliud pun*- 
bum, ad eafdem partes, eofdem^ quos primse reétae linese, 
terminos habentes ; quodoftendifleoportebat. ^ 

PROF. Vili. THEOR. 

* 

Si duo triangula duo latera duobus laterìbus aqualìa béi^ 
beant, alterum alteri ; habeant autem & tafim bafi <e- 
qualerh -, angutum quoque, qt& aqùalibus laterìbus con^ 
tìnetur, angulo aqualem habebunt. 

Sint duo triangula abc, d£f, 
qoas duo latera ab, a c, duo- 
bus lateribus d e d f sequalia 
habcant alterum alteri -, ut fit 
, A b quidem ^quale de; a c 
vero i]pfi DF: nabeant autem, 
& baniìì Bc oafi ef aequalem. 
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DiCQMguluttiquoqttf^BAC Wigulo BDF «quftlemcfle, Tri- 

3ang;ulo enim abc applicato ipfì dep triaogulo^ 6c puado 

« quidem b pofito in e; re&avero linea bc in bf: congniQC 

& e punaum pun&o Fp quoniam bc ipfi ep «ft sequ^is. 

Itaque congruente bc ipu ef^ congruent & ba AC ipfia 

ED DF. fi enim bafis quidem bc bali SFCOOgruit; kteri^ 

fiutem BA AC lateribus ed z>f non congfuunt, fed fitum 

mutant; ut eg gf: conftituentur in eadem r^&a linear^ 

duabus eifdem reStis lineis, alias dux reótae lineae a&quales^ 

altera altefi, a4 aliud atque aliud pun^um; ad eafdem 

partes ; eofdem habentes terminost non conftituuntur au- 

:tem ; ut demonftratum * eft. non igitur, fi bafis b c con- f p« 7-^«- 

gruit bafi ef, non congruent &. B4^ AC latera lateribus edJ"*- 

DF. congruent l^tur. Quare & angulus bac angulo edf 

congruet. Se ipfi erit c<^iaiis. Si iginir duo trìangula, dup 

' latera, duobus lateribus xqualia habeant, alterum alteri ; 

habeant autem & bafim bafi asqualem : angulutn quoque 

sequalibus lateribus cpntentnm angulo xquatem babebunt : 

quod demonflrare opportebar* 

PROF. IX. PROBL. 
Datum angulum re^ilìneum bifarìam fecare. 

Sit datus angulus re&ilineus b AC ; itaque oporcet ipfum 
bif ariam fecare. Sumatuf in linea a b 
quodvis pundun^ d ; & à linea ac ipfi 
A D a^qualis ^ auferatur ae; jundaque de 

\confiituatur fiiper ea ^ triangulum asquila- 

^.; tejum def; & àf jiingatur. Dico angu- 
' lum B AC à re&a linea af bifariam fecari. 
Quoniam enim ad eft xqualis ae: com- 
munis autem af. duas da af duabus 
£A AF aequales fimt, altera alteri^ & ba- 
fis df aequalis bafi ef. angulus ^igitur 
p A f angulo E A F eft sequalis. quore da- 
tus ansulus redHlineus bac à re&a linea 
AF bitariamfe&useftj quodfacereoportebat. 




il 3. hnjiti. 
k I. hajus. 
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PROF. X, PROBL. 
Datam reSam Uneam Mvmé^am iifmam fecare. 

' Sit dat%-*e£ta linea terminata AB; opQrtetipfam ab bifa- 
samfecare. confthiuttiiriupertfeatriao£ulum$)equilaterttm4 i.iiujuf. 

ABCJ 
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è f. iMijtts.ABC; Sèfecetur àCB adgulus^bifàriamre£ta linea c&« Di-^ 

co AB re£tam lineam in pundo ^ 

D bifàriam fecari. Qiipniam e» 

nim A e eft asqualis e b ; com- 

iminis autem e d ; duac ac e d 

duabus B e e D aequales funt ; 

altera alteri ; & angulus a e d 

sequalis angulo bc d, bafis igi- 
e 4. hajaf.tur AD bafi bd eft^xqualis. A D B 

Et ob id reAa linea terminata a b bifàriam feda eft iti 

|)undo D : quod tacere oportebat. 

PROF. XL PROBL- 

J^atéi reSA lìnea a punfio in ipfa dato ad reSos anguics re* 
Ram Hntam ducere. 

Sit data refta linea ab, gr datum in lofa punftum e. o- 

portet à pimdo e ipfi a b ad rcftos angulos redam lineam 

ducere. Sumatur in a e quodvis pun&um d : ipfiquc e d 
a 3. hnjns.sequalis * ponatur ce, & fuper 
* «. liuj(u.DE conftituatur ^ triangulum a:- 

qualilatérum fde, & FC jun«> 

gatur» Dico datac redae linese 

AB à pun&o e in ipfa datò, ad 

re£bos angulos duftam effe f c. 

Qupniam enim d e eft sequalis 

CE, & FC communis; erunt 

du« Dc CF duabùs ec cf aequales, altera alteri; & bafis 

DF eft aeaualis bafi fe, angulus igitur dcf angulo e cf 
« S. Haja9.eft r aequalis, & funt deinceps. Quando autem reóta linea 

fuper redam lineam infiftens, eos qui deinceps funt angu- 
d Dei ro. los aequales inter fe fecerit ; reSus ^ eft uterque xqualium 

angulorum. ergo uterquè ipforum dcf f c e eft redlus. 

Datas igitur refiae lineae a b à pundo in ipfa dato e ad re- 

6tos angulos duóta eft fc refta linea. Qupd fecifle opor- 

tuit. 

PROF. XIL PROBL. 

Super data reità lìnea infinita^ a dato punito^ quod in ea> 
non eft, perpendicularem reSam linedm ducere. 

Sit data quidem refta linea infinita a b, datum «^ero pun- 
&um e, quod in ea noni eft. Oportec fuper data reÀa 

linea 
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^ quod in ea non eft^ 

\ 
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linea infinita a b, à «dato punflo e 

perpendicukrem re&àm li- 

jieam ducere. Sumatur enim 

ad alteras partes iplius ab re- 

dse linex quodvis punéhim d: 

& centro quidem e, intervallo 

ftutem CD cir^ulus ^ defcriba- ^' 

tur EDO: & EG in H bifariam 

^fecetur : junganturque CG CH 

CE, Dico fuper data reda linea infinita a b, à dato pun- 

&o Cy quod in ea non eft, perpendicularem CH du&am effe. 

Qu5>niam enim xqualis eli gh ipfi h e, communis autem 

Hc^ dixx GH HC, duabus eh hc sequales funt, altera al« 

teri^ $c bafis CG efl: sec^ualis bau ce. Angulus igitur chg 

angulo CHE eft^xQualis^ & funt deinceps. cum autem re-^ 8. Imjaf; 

óta linea fuper re^am lineam infìilens, eos qui deinceps 

funt angulos, aequales inter fé fecerit; redus« eft uterquei Dei io,' 

seaualium angulorum & qua; infiftic reda linea perpendi* 

cularis appellatur ad eam, cui infifUt. ergo fuper data reda 

linea innnita ab à dato pun^o e, quod m ea non eft, per- 

pendicularis duda eft CH. Quod facere oportebat; 

PROF, XIIL THE OR. 

Cum reUd linea fuper reSam confiftens lineam angdosfece* 
rit, rei duos reSos^ vel duabus re^is dquaUs efftcìet. 

Reda enim linea qusedam ab fuper redam cd confiftens 
angulos faciat cba abd. Dico cba abd angulos vel 
duos reftos efle, vel duobus redis ssquales ^ fi enim CB a eft 
sequalis ipfi abd; duo reStì» 4 Def. io; 

funt : fin minus, ducatur à 
pun^o Bipfi CD ad redos^ an- ' 
gulo$ B£. arguii igitujr cb^. 
ebd funt duo redi. Et quo- 
niam^BE, duobus cba ab e 
eft aequalis, communis appo- 
natur e b d : ergo anguli cbe 
E B D tribus angulis cba abb ebd funt < aequales. Rurfus e Auonu&; 
quoniam db a angulus eft sequalis duobus dbe e ba, com- 
munis apponatur ABC. anguli igitur db a abc tribus dbe 
E fi A ABC aequales funt. At oftenfum eft angulos quoque 
CBE EBD eifdem tribus aequales effe : quae vero eidem (unt 
aeQualia,^& inter fé aequauafunt: ergo 8c anguli cbe ebd^ A^iom-i; 
ipus JDB A ABC funt aequales, fonnqup cbe ebd duo redi 

anguli 
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* «nguli, igìtur DB A A BC duobus reAis asquiaks erunt. erra 
cum reda linea fuper reélam lineam conflftens angulo$ fc- 
ceric, vel duos re&os, vel duobus reftis oequales efficiet. 
Qupd oportebat demonftrare 

PROF. XIV, THEOR. 

' Si ad aliquam re^am linèam, atque adpunSum in ea àuéi 
reil£ linea non ad eafdem partcs pofita, angulos qui de^ 
inceps funt, duobus reSis aquales fccerìnt i ipfa rell4 
linea in diireilum ftbi inmem ermu 

Ad aliquam etiim redam lineam ab. amue ad punftum 
in ea b, mx, refise lineac bc bd non ad eaulem partes pò- 
firas angulos. qui deinceps funt^ abc abd duobus rectis 
dcquales faciant. DicoBDipfi . 

e B4n dircftum effe, fi enim b d ^ 

non eft in dir cftura ipfi e b, fk 
tjpfi e B in diredum b e. Qip- 
niam igitur reda linea abÌu- 
per reSam cbe confiftit ; an- 
#i3.Iiajas.au)i ^bg abe «duobus redis 
6iA xquftles. Sed 6c angnli 
ABC ABD funt asquales duobus redis. Anguli igitur e b a 
ABE ipfis CBA ABD sequales erunt. Communis auferamf 
ABC. Ergo reli^uus abe reliquo abd efl: asaualis, minor 
major! quod fien non poteft. Non igitur b e eft in diredum 
ipu bC. Similiter oftendemus neque aliam quampiam effe, 
praster bd. Ergo cb ipfi bd in mredum erit. Si igitur ad 
aliquam re&amlineam, atque ad punótum in ea dux redae 
lineac non ad eafdem partes jpofitas an^Ios, oui deinceps 
-^ Amt, duobus redis sequales fecerint, ipù^ rcctx linese in 
dirj^aum fibi invicem erunt. Qupd demonftrare oportebat* 

PROF. XV. THEOR. 

Si dua reSa linea fé invicem fecuerint^ asigulos qui ad 
verticem funt^ interfe aquales ificìent. 

Duas enim redas lineae a b ^ 
CD fé invicem fecent in pun- ^ 
&o E. Dico angulum qmdem 

AEC angulo deb; angulum "'^V ' ■ B 

vero CEB angulo abd aequa- *^ EXs^ < 

lem effe. Qupniam enim reda ^ 

linea AEfuperredam CD con- ^ 

• i^hajas.fiftens an^os facit csa Afii>ì eruat hi <• duobus Jredjs 

sequales 
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flequdes. Rurfus quoniam refta linea de fuper redam ab 
confiftens fadtangulos a ed deb; erunt a ed deb an- 
goli aequales « duobus re&is. Ofteafum aucem eft angolo^ 
quoque e E a a E D duobus redis effe «qualcs. Anguli igi- 
tur CE A AED angulis aed deb aequales funt. Communi^ 
auferatur ^a e d^ £rgo reiiquus ^ ce a reliquo b E d eft ae*^ Auonti; 

Sualis» Simili ratione, & anguli' ce B dea aequales o* 
renduntur. Si igicur du« rcctac lìnex fé invicera fccue- 
rint, angulos, qui ^ ad verticem funt^ xquales efficienc# 
Quod oitendere oponeb^t. 

C0r. 1. Ex hoc manifefte conftat dua$ redas lineas fé ij)9> 
vicem fecantes, facere aogulos ad fedionem quacuor re&ia 
asquales. 

Or. %* Omncs angioli circa unum Dundum conftituti 
conficiuot anguloa quatuor re^s equales* 

PROF, XVL THEOR. 

Omnis trianguU imo latere produlh extérhr an£ulus utro* 
vis mterìorr^ & ofptfito e^ msj^r. 

Sit triansilum a bc, & unum ipfiu$ latu$ b e ad p pro^ 
ducatur. Dico exteriorem angulum a e D utrovis interi- 
ore, 6coppofito^ videlicet cba. & bac majorem cfle. 
Sececur enim A e bifariam « in t, oc jun- /a^ 9f^^^ ^/^^ 

da BS producatur ad f j . ponaturque ipfi 
B E asqualis e f. Jungs^ur prxterea F C 
& AC ad 6 producatur. Qiipniam igitur 
A E quidemeft aequalis ec^ be vero ipfi 
EF, dnae ae eb duabus ce ef xquaics 
funt, altera alteri : & anguhis a e b an** 
gulo FS e eft asqualis ^, ad verticem e* 
nim funt. Bafis igitur a b xqualis e eft 
bafi FC; & aeb trìangulum triangulo 
FEC 6c reliqui anguli reliquis an^Us x«- 
quales, alter sdten, quibus aequalia late^ 
ra fiibtenduntun Ergo angulus b a E eft araualis angulo SCP; 
Sed ECD angulus major eft ipfo ecp. M^or igitur eft an- 
gulus A CD angjilo bab. Similicer reda linea bc bifariam 
icStt^ qftcadctur etiam bcg angulu^^ hoc eft acd angulus 
angilo ABC major. Omnis igitur trianguli uno latere pro- 
duco eEterior angohts acrovis inisrìore, & oppo&o ma- 
jor le^ Quod oporcebac demoaftrare» 

^^ ^ PROF. 
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PROF. XVII. THEOR. 

Omnìs trldf^uli duo angult dupbus reSìs mimres funt, quo^ 
modocunque fumptì. 

Sit triangulum a bc. Dico ipfiiis a b e trianguli duos an- 
galos quomodocanquefumptos daobus re^s minores eflè* 
Producatur enim bc ad d. ^t 
quoniam trìanguii abc exte'* 

«i6.liiijas.rior angulus acd major «eft 
interiore, & oppofito abc: 
^ communisapponaturACB. An- 
goli igitur ACD acb angu- 
Bs ABC acb majores fune. 

^i3.1ii^s.Sed ACD ACB fune» sequales Jl C d 

tiuobus re£ti8. Ergo a b e b e a duobus reftis (unt minore?. 
Similiter demonftrabimus angulos quoque bac acb item- 
que CAB ABC duobus reftis minores effe. Omnis igitur 
trianguli duo anguH duobus redis minores fimt; quomo- 
docunque fumpu. Qupd demonilrare oportebat. 

PROP.XVIII. THEOR. 

Omnis trianguli majus Utus majarem dffulum fubtendìu 

Sit triangulum abc habens lacus AC latere ab majus. 
Dico, & A BC an^um angulo bc a majorem eflè. Quo- 
niam enim a e major eft, quam ^ 
AB, ponatur ipC ab sequalis ^ 
AD; & BO jungatur. Et quo- 
niam trianguli bdc exterior 
angulus eft a db, erit is ma- 

« li. hQjiu.jor «interiore, & oppofito dcb« 

> j. liajii«.Sed ADB asqualis^ eft i^fi abd, 

quod & latus ab laten ad fit ^ . ^ 

ssquale, major igitur eli & abd angulus angulo acb, 
quare abc ipfo acb multo major erit. Omnis igitur trian- 
guli majus latus majorem angulum fubtendit: quod opor- 
tebat demonftrare. 

PROP. XIX. THEOR. 
Omnis trianguli majaf angulus majus latus fubtendit. 

Sit triangulum abc majorem htU>ens abc wgulum an- 
gulo bc A. iDico & latus AC latpre a b majus efle. Si enim 
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con eft tnajus, vel a e ,eft acquale ipfi ab, vel ipfo minus, 
sequoie igitur non eft, nam & ^. 
ahgulus ABC aogulo acb se- 
qualis * effet; non eft autem. 
Non igitur a'c ipfi ab eft ac- 
quale. Sòd neque minus. efiec 
cnim&angulus abc angulo 
acb minora, atqui non eft, 
non igitur a c minus eft ipfo 
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^i8.hujttl« 



A Q. Oftenfum autem eft neque acquale effe : ergo a e ipfo 
A b eft majus. Otnnis igitur crianguli ma)or angulus majus 
larus fubtendit. Qopd oportebat demoimrare 

P R O P. XX. T H E O R. 

Omnìr trÌ4niidi dm Utera reliquo m4J$r4 funt, qufmodo'- 
dunque fumpta. 

Sit enim trianguluni abc. Dico ipfius abc trianguli duo 
latera reliquo majpra eflè, quomodocunque fumpta : vide- 
licet lacera quidem ba ac niajora lacere bc^ latera vero 
AB bc majora latere ac; 6c 
lacera bc ca majora ipfo ab. 
Producatur emm B a ad 
pundum d; poAaturque ipfi 
e A acqualis ad«^ & DC jun- 
gatur. Qupniam igitur t> A eft 
xqualis A e erit & angulus 
ADC angulo ACD sequalis^ 
Sed bcd angulus major eft an 
BCD aogulo ADC eft major; 




4 3. hujcOé 
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lo ACD. Angulus igitur 
t quoniam triangiilum eft 
DCB haBens bcd t^ngulum majorem angulo 6J>c; ma- 
jorem aucem angulum majus lacus fubcendit'': erit latusc zp.hujui. 
DB latere bc majus. fed db eft acquale ipfìs ba ac. quarè 
latera BA ac ipTo bq majora funt. fimuiter oftendemus, 
& latera quidem ab Bc majora effe latere e a : latera ve- 
ro BC CA ipfo AB majora. Omnis igitur trianguli duo la- 
cera reliquo majora funt, quomodocunque fumpta* Quod 
oftendere oportebat. 

PROF. XXI. THEOR. 

Si a terminìs unìus lateris trianguli duA rell£ lineA intra 

confiituantur, ha reliquis duobus triapgtdi Uteribus mi-- 

nores quidam frnnt, maj^remvero angulum cmtinebunt* 

B Trian* 
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, Trianguii enim a bg in uno latere bc à terminis b, c da« 
* . reftx lineae intra conftituantur bd dc. Dìcobd dc reli- 
qui8 duobus trianguii lateribus ba ac minores quidem 
efle, vero continere angulum ^ 

bdc majorem angulo bac. 
Producatur enim bd ad e. Se 
quoniam omnis trian^li duo 

■é 10. hojas. latera reliquo funt majora, « e- 
runt trianguii abe duo latera 
B A A E major a latere b e. com- - 

munis apponatur e e. ergo J* y 

$A3dom,^BA AC ipus BE £C majora^fimt. rurfiis quoniam cbd 
trianguii duo latera ce ed funt maiora latere cd, commu- 
nis apponatur db. quare ce eb ipus gd db funt majora^. 
Sed oftenfum efl ba ac majora efle be e e» multo igitur 
BA AC ipfis bd dc majora funt. ruriiis quoniam omnis 
trianguii exterior angulus interiore 8c oppofito eft major « : 
erit triangvdi e de exterior angulus bdc major ipfo ce d. 
Eadem radone & trianguii abe exterior angulus ceb ipfo 

rx^.Iiujiu.BAc eft major «fed angulus bdc oftenfiis eft major an* 
gulo CEB. multo igitur bdc angulus angulo bac major 
erit. Qmtc fi à terminis unius lateris trianguii duas rc&x 
linex intra conftituantur, hx reliquis duobus trianguii la- 
teribus minores quidem erunt, majorem vero angulum con- 
tinebunt. Qupd demonftrare oportebat. 

PROF. XXII. PROBL. 

Ex trìbus reSis lineis, qu^ ttìbus reSis lìneis datis dqu4- 
Us funt, trìàtigulum cwfiituete. Opwtet autem duas 
nlìqua majores effe, qwmodocmique fumptas ; qu^mém 
cmnis trìanguR du9 latera teliqu» majwa fimt^ quom»- 
docunque fumpta. 

Sint tres datx reAae lineae a, b, c, quarum duae reliqua 
majores fint, quomodocunque fumptac^ ut fcil- a, b, quidem 
fint majores quam e, ^^ ^.s^ . 

A,c,vero majores quam /^ ^^'"'^^^ =^- 

fi,& prasterea b. c, ma- 
jores quam a. Itaque 
oportet ex redis lineis 
se^ualibus ipfis a. b, e, 
triangulum conffitue- 
re. £xponatur aliqua 
feda linea DBitermmaU quidem ad d^ infinita vero ad s^ & 

pònatur 
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ponatur ipfi quidem a aequalis * DF,ii>fi vero b asqualis fo,4 3. hajns. 
& ipfi e xqualis 6 h : & centro f, intervallo autem f d t 
circulus^defcriBktur DKL. rurfufque centro g, & incer-^ j.FoftoU 
vallo GH alius circulus klh, defcrtbatur, & Jungancur kp 
KG. Dico ex tribus re&is lineis sequalibus ipfis a, b, c, tri- 
angulum kfg conftìcutum eflè, quoniam enim punAum f 
centrumeft dkl circuii^ erit fd aequalis^FK, fed fd eft* D«f« «/• 
sequalis a. Ergo & fk ipfi a eft ^ualis. rurfus quoniam 
punélum g centrum eft circuii lkh, erit gh 9&^ualis « gk. 
fed GH eft sequalis e. ergo & gk ipfi e «qualis erit. eft 
autem & f g sequalis b : tres igitur re&a: linex K f F o 
gk tribus A, b, c, asquales funt. QiJare ex tribus re^is li- 
neis KF FG gk, qux funt sequales tribus datis re&is lineis 
A, B, b, triangulum conftitutum eft kfg. Qupd facere o-* 
portebat. 

PROF. XXra. PROBL. 

Addatam reSam lineam, & ad datum in ea punitum, ddto 
angulo reSìlineo aqudlem angidum re&Umum confiituerf. 

Sit data quidem reAa linea a b, datum vero in ipfa pun- 
éhim A ; & datus angulus redilineus dc e. Oportet igitur 
ad datam reftam lineam ab, de ad datum in ea pun&um a, 
dato angulo redilineo 
DCls. aequalem angulum 
reàuineum conftituere. 
Sumantur in utraque ip- 
farum od ce quaevis 
punfta D, E, ducaturoue 
DE, Se ex tribus rectis 
lineis, quae ^equales fint 
tribus CD DE EC trian- 
^um^conftituatur afg> 
ita ut CD fit sequalis af, & cfi ipfi AG, & de ipfi FG.«»«*I>nj««^ 
Itaque quoniam duae dc cb duabus ^fa ag «quales funt, 
altera alteri, 6c bafis de eft sequalis bafi F<^ : erit & an- 
gulus dce angulo fag sequalis K Ad datam igitur ^edam^ t. Imjai; 
iineam ab, & ad datum in ea pundum a, dato angulo 
redilineo dce sequalis angulus re^ineus^confticutus eft 
fAO. Qupd facere oportebat. . ^ 

PROF, XXIV. THEOR. 

Si duo trìangida duo Utera duobus lateribus dqualid bd^ 
hdnt, alterum alteri, angulum aùtem angulo majorern, 

B 2 qui 
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qui étqualiius felHs. lineìs cmtìnetur : & bafim bafi maj^ 
, ' rem babebunt. 

Sint duo triangula abc def, quae duo latera ab ac 
Sucbus lateribus B£ df «qualia habeant, alterum alteri, 
videlicet latus quidcm ab «quale lateri de ; latus vero a e 
acquale df : At angulus AD 
B A e angulo E D F fit 
major. Uico, & bafim 
IBC bafi EF majorem efle. 
(l^upniam enim angulus 
BAC major eil angulo 

é x3. hujus. E p F 5 conftituatur * ad 
reàam lineam de, & 
ad pundum in ea d, 
angulo BAC atquaiis on^ 

k 3. hujos.jjuTus EDO, ponaturque alterutri ipfarum ac df acqualis^ 
DG, de GB fo' jungantur. itaque quoniam ab quidem eft 
•acquali$ db, a e vero ipfi dg, duac ba AC duabus ed dg 
seauales funt, altera alteri^ & angulus bac eft asqualis an- 

e 4. bujus.gulo EDG. ergo bafis bc bafi eg eft ^asqualis. rurfus quo- 
niam aecjualis eft dg ipfi df; eft angulus dfg angulo dgf 

d s* hajus.<<asqualis: erit itaque dfg angulus angulo egf major, 
multo ieitur major eft efo angulus ipfo egf. & quoniam 
triangulum eft efg, angulum efq majorem habens angu- 

«19. Hujus. lo egf; major! autem angulo latiis ma|us fiibtenditur « ; 
erit & latus eg latere ef majus. fed EG latus eft sequale 
lateri bc. Ergo, & bc ipfo ef majus erit. Si igitur duo 
triangula duo latera duobus lateribus acqualia habeant, al- 
terum alteri, angulum autem angulo majorem, qui sequa- 
libus re&is lineis continetur ! & bafim bafi majorem' habe-^ 
bunt. Qiuxi oportebat demonftrare. 

PROF. XXV. THEOR. 

. . Sì duo trìdnguU duo latera duobus lateribus aqualia ha- 
beantj alterum éUteri, bafim vero bafi majorem : & 
guium attuto, qui aqualìbus lateribus continetur, 
jorem babebunt, 

Sint duo triangula abc dep, quse duo latera ab AC 

duobus lateribus de df «qualia habeant, alterum alteri^ 

^ videlicet latus ab acquale lateri de, & latus AC lateri df j 

:z:jF l>^fis autem bc bau BT^fit major. Dico^ Oc angulum 

^ BAC 
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B AC angulo EDF majorem effe. Si eniin non efl major, 
vel aequalis eft, vel minor. vEquolis autem non eli: angulus 
BAC angulo EDF: eiTec. enim ^V Di 

& bafis Bc bafi ef sequalts«. \\^ \\ 44. kuia*. 

Non eft autem. Non igitur 
aoiualis eft BAC angulus an- 
gulo BDF. Sed neque minor, 
minor enim effet^& bafis e e \ \ \ \ **4"toj«*« 

bafi E F. Atqui non eft. Non ^ : ^ ir y 

igitur angulus bac angulo ^ e fc 

BBF eii minor, oftenfum autem eft neque effe sequalem. 
Ergo angulus bac angulo edf neceffiirio major erir. Si 
igitur duo triangula duo lateraduobus lateribus stqualia ha- 
beant, alterum alteri, bafim vero bafi majorem; & angu^ 
lum angulo qui sequalibus lateribus continetur, majorem 
habebunt. Qupd demonftrare oporcebat. 

PROF. XXVI. THE OR. 

Si duo triangula duos angulos duobus angulìs aquales ha- 
beanty alterum alteri, unumque latus uni Uteri aquale, 
vel quod aqualihus adjacet angulis, vel quod uni aqua^ 
lium anglarum fubteniìtur i & reliqua latera reliquis 
lateribus aqualia, alterum alteri^ & reliquum angulum 
Uliqu9 angulo aqualem habebunt. 

Sint duo triangula abc obf, qux duos angulos abc 
BCA duobus angulis def efd asquales habeant, alterum 
alteri, videlicet angulum quidem abc asqualem angulo 
DEF; angulum vero bca angulo efd. Habeant autem, 
6c unum latus uni lateri xqua-« A. Xl 

le. & primo quod sequalibus 
aojacet angulis; nempe latus 
Bc lateri ef. Dico, & reli- 
qua latera reliquis lateribus as- 
qualia habere, alterum alteri, 

latus fc# AB lateri db; & la- 

tus AC ipfi, DF, & reliquum B HC 

angulum bac reliquo angulo edf aequalem. Si enim in- 
aequalis eft ab ipfi db, una ipfarum major eft. Sit major 
AB, ponaturque qb xqualis de; & oc jungatur. Qup-* 
niam igitur bg quidem eft aequalis de, bc vero ipfi ef, 
dux GB BC diràbus de ef sequales funt, altera alteri: &: 
tQgulus GB e aequalis angulo def. bafis igitur oc bafi 
DF eft xqualis: & gbc triangulum triangulo def, & re- * 4» fc?j««- 

B 3 liqui 
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liqui anguli relìquis ftngulis sequales, alter alteri, quibtis ae« 
qualia latera fubtenduntur. ergo o e b angulus eit asc^uilift 
aogulo D F £• fed angulus D F E angulo b e a xqualis pò- 
nitur. quare, & bcg angulus anralo boa eft acquaiis, 
minor majori, quod fieri non poceit. non igicur inxqualis 
eft ab ipu DE. ergo xquaUs erit. eft aucem, & bc acqua-» 
lis EF. Itaque dux ab bc duabus de E F ^quales (unt, 
altera alteri, Se angulus ab e, xqualis angulo dep. Bafis 

# 4. luijai.igitur AC bafi"» DF, & reliquus angulus bac rèliquo angulo 
EDF eft xqualis. Sed rurfus iint latera, qux xqualibiis an- 
gulis fubtenduntur xqualia, ut A B ipfi de. Dico rurfiis, & 
reliqua latera reliquis lateri- A. ìl 

bus xqualia effe ; ac quidem 
ipfi D F, B e vero ipfi e f : & 
adhuc reliquum angulum bac 
reliquo angulo E d f sequa*- 
lem. Si enim inxqualis eft 

BC ipfi EF, una ipfarum nu- ,^__^_ 

jor eft. Sit major b c, fi fieri b H C £ 

poteft, ponaturque bh xqualis ef, & ah jungatur. Quo- 
niam igitur bh quidem eft xqualis ef, ab vero ipfi i>e ; 
dux AB BH duabus de ef xquales fimt, altera alteri. Se 
aagulos xquales continent ; ergo * bafis ah bafi d f eft x- 
qualis: & abh triangulum triangulo dbf & reliqui an- 
guli reliquis angulis xquales crune, alter alteri, quibus x- 
qualia latera fubtenduntur. >£quali$ igitur eft angulus bha 

è ex byp. angulo EFD. fed E FD eft xqualis ^ angulo bca. Ergo, Se 
BHA angulus angulo bca eft xqualis. trianguli igitur 
AHC exterior angulus bha xqualis eft interiori & op- 

t lé. hDjus.ppfito BCA, quod fieri non poteft^. quare non inxquatis 
eft BC ipfi EF. SBQualis igitur. eft autem & ab xqualis de. 
dux igitur AB BC duabus de ef xquales funt, altera alteri : 
angulofque xquales continent. quare bafis a c xqualis eft 
bau D f, & ABC triangulum triangulo d e f^ & reliquus 
angulus BAC reliquo angulo edF eft xqualis. Si igitur 
duo triangula duos angulos duobus angulis xquales ha- 
beant, alterum alteri, unumque latus uni lateri aguale, 
vel quod xqualibus adjacet angulis, vel quod uni xqualium 
angulorum iubtenditur; & relipua latera reliquis lateribus 
xqualia, alterum alteri, & reliquum angulum reliquo an- 
gulo xqualem habebunt. Quod oportebat demonftrare. 
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PROF. XXVII. THEOR. 

Si in duas reflas lineas reHa lìnea ìncìdens alternos angulcs 
Inter fé aquales fecerìt, paratteU ermi reS^ lìnea. 

In duas enim re&as lineas ab cd, reda linea ef inci- 
dens alternos angulos a e f e f d aequales inter fé faciat. 
Dico re(3:ani lineam ab ipfi c d parallelam efTe. Si enim 
non eft parallela, produétae 
ab, CD, vel ad parces b d con- 
venient, vel ad parres a c. 
producantur, conveniantque 
ad partes B d in pundo g, 
itaque gef trianguii exterior 
angulus A e F major - eft inte- ^ V * ^ * '^- ^"i"*- 

fiore & oppoiito efg. fed &: ^ 

asqualis *, quod fieri non poteft. non igitur ab cd produ<9:« * « typ. 
ad partes bd convenient. fimiliter demonftrabicur neque 
convenire ad partes a c. qu*x vero in neutras partes conve- 
niunt, parallela^ * inter fé funt. parallela igitur eft ab ipfi* D«^. ìs* 
e D. Qjaare fi in duas reétas lineas re&a linea incidens alter- 
nos angulos inter fé xquales feceric, parallela inter fé t^ 

runt re&as lineas. Qupd oftendere oportebat. 

« 

PROF. XXVni. THEOR. 

Sì in duas reSas linear eUa lìnea ìncìdens exuricrem an- 
gulum interim^ & oppofito, & ad eafdem partes aqua^ 
lem fecerìty vel tntermes^ & ad eajdem partes duibus 
reSis aquales ^ parallela erunt Inter fé reSa linea. 

In duas enim reAas lineas a ^ CD' reda linea ef inci- 
dens exteriorem anguluhì egb interiori, & oppofito ghd 
asqualem faciat; vel interìores & ad eafiiem partes bgh 
GHD, duobus re&is asquales. £ 
Dico reAam lineam a b re&x 

CD parallelam eflè, Quoniam j^ N^ B 

enim egb angulus acquaiis eft N. ^ j^ t,y^ 

* angulo GHD, angulus autem X t %$. ìmm. 

EGB angulo AGH*, crit & C = jfT 1> 

angtilus A G H angulo G H d as- N 

qualis : & fuat alterni, parai- . F 

lek igitur eft ab ipfi CD^ rurfus quoniam anguU bgh^ Exmtc» 
u D duobus re&is funt aequales «, & funt a g h b o h ss- cedente. 

B 4 quales 
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^i3.bojas.quaIes duobus reAis^: erunt anguli agh bgh angulis 
BGH GHD xquales. communis auferatur bgh. reliquus 
ijgitur AGH eft xaualis reliqua ghd : & fune akernL ergo 
AB ipfi CD parallela erit ^. Si igitur in duas redias lineas 
re<^a linea incidens exteriorem angulum interiori, & op« 
pofito, & ad cafdcm parces «qualem fecerit, vel interio- 
res. Se ad eafdem partes duobus reótis xquales ; parallela^ 
erunt inter fé ic&x lineae. Qucxl demonftrare oportebat. 

PROF. XXIX. THEOR. 

In parallelas reil^ lineas reSa lìnea incidens^ & alternai 
angulos ìnter fé aquales , & exteriorem interiori & oppa- 
^to & ai eafdem partes aqualem^ & interiares, & ad 
eafdem partes duobus reilis aquales effidet. 

In parallelas enim redlas lineas a b cd refta linea incidac 
EF. Dico alternos angulos agh ghd inter fé acquales efficere, 
& exteriorem egb interiori, & oppofito, & ad eafdem par- 
tes g h d aequalem : & interio- £ v 
res, & ad eafdem pates bgh >v r 

ghd duobus leSds xquales". Si j^ >? g 

enim inaequalS^'éft agh ipfi >v 

ghd, unus ipforum major eft. \^ 

fit major agh. 6c quoniam agh C jjv B 

angulusmajoreftanguloGUD^ x 

.communis apponatur bgh. an- ^ 

Sruli igitur AGH BGH anguHs bgh GMD majores funt. 
ed anguli agh bgh font acquales duobus reó:is^. ergo 
BGH GHD anguli fiint duobus re&is minores. quas vero à 
minoribus, quam funt duo refti, in infinitum producuntur 

^Auom.u. re£bx lineac, inter fé conveniunt *. ergo reéhe lineai ab cd 
in infinitum produdx convenient inter fé. atqui. non con- 
veniunt cum parallelas ponantur. non igitur insequalis e& 
agh angulus angulo ghd. quare neceflàrio eft xquali9. 

cij.hujos.angulus autem agh acqualis eft angulo egb«. ^^go, & 
EG Bipfi ghd asqualis erit. communis apponatur bgh. 
anguli igitur egb bgh funt aeouales angulis bgh ghd. 
fed E G B b G H aec|uales fune duoous reftis : £rgo^ & b g H 
ghd duobus redis ìequales erunt. In parallelas igitur re- 
Aas lineas re&a linea mcidens, & alternos angulos inter iè 
«quales & exteriorem interiori, & oppofito, & ad eafdem 
partes aequtlem ; Oc interiores, & ad eafdem partes duobus 
TcHtis aequales emciet* Qupd oportebat demonftrare. 

PROF. 
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PROF. XXX. THEOR. 

^UA eUem teSd, lined fmtparaUeU, & Inter fi patalUU 
erunt. 

Sit utraque ipfarum a B e D ipfi E P parallela. Dico & 
AB ipfi CD parellelam effe. Incidat cnim in ipfas refla li- 
nea GK. & qudniam in paral- 
lelas redas Hneas ab ef, re- ^ 

da linea g k inciditi angulus A _ ..^ y^ B 

AGH angulo GHF eft aequa- il/ ^^ 

• lis -». rurfus quoniam in pà- *■ .. / * ^* ^* 

rallelas re&as lineas £F cd, C- 
xcScz linea incidic gk^ xqua- 
lis eft GHF angulus angulo 
G K B «. oftenfus autem eft, & angulus a G k angulo g h F 
arqualis. ergo, & agk ipu gkd aequalis exit. & funt al- 
terni, parallela igitur eft ab ipfi cd^. ergo quse eidem* a7-^"i»"* 
reétx Iineas funt parallelae, & inter (è paralle&e erunt. Qupd 
oportebat demonftrare. 

PROF. XXXI. PROBL. 

Fer datmn punSum àau uSa lined paralleUm rellam li^ 
neam ducere. 

Sit datum quidenf pundum a, data vero reóla linea bc 
oportet per a puniSum ipfi bc reótae lineac parallelam re^ - 
tìam lineam ducere. Sumatur in bc quodvis pundum d, 
Scjungatur ad: conftituatur- 

tjue * ad reftam lineam DA, & ^ . ^ 4 23.hujur 

ad pundum in ipfa a, angulo « 

ADC $equalis angulus dab: 
& in diredum ipfi e a reda 
linea AFproducacur. C^uonian> 
igitur in duas redas hneas bc 
EF reda linea a d incidens al- 

ternos angulos E ad adc inter fé aequales efScit, ef ipfi 
BC parallela erit *• Per datum i»tur pundum a datae reàrse h &;. hujus. 
lineas bc parallela duda eft reaa linea e af. Quodfacere 
oportebat. 

PROF. XXXII. THEOR. 

Omnis triangfdi uno latere produco exterìw angulus duohus 
mermìbusy & oppofitìs eft aqualis, & trianguli tres in- 
urmes' angulì imbu$ reSk Muales funté 

^ Sit 
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Sit trianmlttm abc: & unum ipfius latus bc in d pro- 
ducatur. uìco angulum ezteriorem acd duobus intenori- 
bus, de oppofitis CAB ABC aequalem effe; & trianguii tres 
interiores angulos abcbcacab duobus rediis eUe xqua- 

s 1 3. httjiu. les. Ducatur « enim per pun- 
Aum e ipfi A b redx lineae 
parallela ce. & quoniam ab 
ipfì ce parallela eft^ & in 
ipfas incidic a e, alterni an- 
gui! bac a ce Inter fé as- 
qualesfunt*. rurfus quoniam 
AB parallela eft ce & in ipfas *^ ^ 

incidit reda linea B d. exterior angulus e e d interiori & 

^»9.hoiaf.oppofito. ABC eft xqualis^. oftenfus autem eft angulus acs 
asqualis angulo bac* quare totus acd exterior angulus 
aequalis eft duobus interioribus, Se oppofitis bac abc. 
communis apponatur acb. anguli igitur acd acb tribus 
abc bac acb aequales funt. fed anguli acd acb funt 

rt3.hujuff.asquales^duobus reàis. er^o & acb cba cab duobus 
re&is aequales erunt. Omnis igitur trianguii uno latere pro- 
duco exterior angulus duobus mterioribus, & oppofitis eft 
sequalis ; & trianguii tres interiores anguli duobus reAis 
^equales funt. Quod demonftrare oportebat. 

COROLLARLA. 

I. Omnestres anguli cujufque trianguii fimul fumpti as- 
quales funt tribus angulis cujufque alterius trianguii fimul 
lumptis. 

a. Si in uno triangulo duo anguli aut finguli aut fimul 
aequales fint duobus angulis alterius trianguii, erit reliquus 
angulus reliquo asqualis* 

3* In triangulo fi unus angulus redus fit, reliqui fimul 
unum redhim conficiunt. 

4. In triangulo Ifofcele fi angulus asquis cruribus conten- 
tus redus fit, reliqui ad bafim lunt femiredi. 

5. In triangulo equilatero angulus quilibet aequalis eft | 

duorum redorum vel | unius redi. 

THEOREMA. 

Omntf Jmul intertores anguli cujufcunque j^gur^ teBi^lineéS 
ctmficient bis tot re6ios demptss quatuar ^uot Junt latera figura» 

^ Nam figura unaquaque rettilinea rnolvi foteftin trsangula 
Unartù pauciora quam funt ippus jigura latera^ V. G. fi 
quatuar faterà hateat refilvitur m duo trìangula^ fi quinque in 

tria 
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fria friémgulayffex m juatMOr^ &fic deimcefsi éfuarepir pr^e-- 
eedewtem omnis Jbonm triangularum anguU éefuantur Us tot 
reSis fttat funt trianguU^ fed amnes borum triangulorum 
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uuguìi é^uàlet funt émgulis fgnrd interiàriiut ; fuan omnes 
auguU mtntinres figura ésfuoles funt ih tot reBh quot funt 
triangula^ hoc ofi Ut tot reSis Jemptit quatuor juot funt 
latera figura • <l^ B^ D» 

THE OR. IL 

Ormnes fimul exterìoret émguli cujuffut figpra reSiRnea confi^ 
ciunt quatuor reSos. 

Nàm exterìoret fimul eum interioriius conficiunt tis tot 
roBos ^uot fmtt laters figura ^ vero ex precedente Theor. 
omnet tnterioret fili coufictunt 6k tot reSos demptis ^atuor 
quct funt latera figura^ fuare exteriores conficiunt quatuor 
reSot. <^ £• D. 

PROF. XXXIII. THEOR. 
f^uf dquales^ & paralleUt ad eafdem partes cmjungunt 
fella linea, & ìpfa aquale t, & paralleU funt. 

Sint xquales, & parallela ab cd: & ipfas conjungant 
ad eafdem partes reaas linea? ac bd. Dico ac bd aequales. 
Se parallelas dSt. Ducatur enim Bc, & quoniam ab paral- 
lela eft CD, in ipfaque inci- 
dit Bc; alterni angoli abc 
BCD asquales funt«« rurfus 
quoniam a b eft xqualis e D, 
communis autem bc, duse ab 
Bcduabus bc CD funt asqua- 
les; & angulus abc «qualis 
angulo BCD; bafis igicur AC 

bafi B D eft sequalis ^ : triangulumque abc trianfi;u]:o ec d : ^ 4* h»p^ 
& reliqui ansuli reliquis angulis asquales erunt, alter alteri, 
quibus acGuana latera fubtenduntur. ergo angoius acb angu- 
lo CBD eft aequalis^ & quoniam in duas redas lineas ac bd 
re^a linea BCincidens, altemos aagulos acb gbd a:qua- 

les 
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€%7.hajasAc$ ìmer fe efficìT, parallela eft ac ipB bd**, Oiiteafa au- 
tem eft £c ipfi xqualis« Qux igituir xquales, & parallelas 
ad cafiiem partes conjunniac reda^ liaeae, & ipfx acquale», 
& parallelx fune. Q^oa oportebat demooftrare. 

Defin. FaroBelagrammtfm eft fgurs ffsJrìlalera cMJm binar 
0fpòft$a laterafuwt faraUela* 

PROF. XXXIV. THEOR. 

Parallelogrammarum ffdttùrum Uterd, qus ex ^pefito, ér 
anguliy inter fe squélìét fimt i & dìdmeter ea tifénriam 
fecat. 

Sit parallelogrammum abdc, qijus diatneter Bc. Dico 
A e DB parallelogrammi lacera, qux ex oppofito, & angu- 
los inter fe x^ualia eflè ; & diametrum bc ipfiim bifariam 
fecare. Quomam eùim^Darallela eft ab ipii co, & ia ipjGis 
incidic reda linea bc ; f||gu^^ 
alterni abc bcd inter le x* 
quales funt ^. rur(us auoniam 
AC ipfi bd parallela eft, & in 
ipfas incidit BC; alterni an- 
^li ACB e fio xquales fuat 

« 29. Injas. Inter fe'. duo igitur triangula 
funt ABC CBD, quas'duos an- 

gulos ABC BCA duobus angulis bcd cbd xquales habent. 
alterum alteri ; Se unum latus uni lateri acquale, fcil. quod 

k 2é. bi^. eft ad asquales angulos, utrique commune bc* ergo, h & re- 
liqua latera reliquis lateribus a»)ualia habebunt alterum al- 
teri, & reliquum angulum reliquo angulo sequalem, acquale 
igitur eft latus quidem a b lateri e D : latus vero a c ipfi 
bd, & angulus bac angulo bdc aequalis* & quooiam an-* 
gulus abc eft acqualis angulo bcd; ficiingulus cbd, an<> 
gulo ACB; erit totus angulus a bd cequalis toti acd. 
oftenfus autem eft, 6c angulus bac angulo bdc sequalis. 
parallelogrammorum igitur fpatiorum latera, <|ux ex op- 
pofito, 6c an^li, inter le sequalia funt. Dico etiam diame** 
trum ea bifariam fecare. Quoniam #nim acqualis eft ab ipfi. 
CD communis autem bc dux ab bc duabus dc cb aequa « 
les fimt, altera alteri, 6c angulus abc sequalis eft angulo bcdì 

ff 4. Imjiu. bafis igitur^ AC bafi db aequalis. quare, & triangulum 
ABC triaugulo bcd acquale erit. ergo diameter bc paral- 
lelogrammum ACDB bifariam fecat. Qupd oportebat de-» 
mooftrare* 

PRO?: 
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Liberi. 

PROF. XXXV. THEOR. 

FarMlelogrmma fuper fadem tafi, & in iìfdem parallelh 
canftnuta, mter fé squalia funt. 

Sint parallelogramma abcd, ebcf fuper eadem bafi bc, 
& in eifdem parallelis af bc conftituta. Dico parallelo- 
grammum a b e D paraUelogramrao £ b e p ssquale effe. 
^^oBiam enim parallelo- 

{jrammum eft a b e d, seaua- A 
is <• eft ad ipfi B e. eaaem * / / ^34- 

quo<^ue rationé, ^ SP eft se- 
quahs BC. quare 8c,'ad ipfi 
EP aequalis erit^ : d: commu- 
nis D E. tota igicur a e , ^ toci 
x> F eft aequalis, eft autém, & ^ 
AB asqualis DC. ergo duas ea ^ 
AB duabus FD DC acquai es AiDt, altera alteri, & angulus 
pi>c sequalis angulo EAB, eKteridrimeriori^, bafisigitur^ 29.101)01. 
£B bgfi FC eft'^qualis, &- EABwkngùlum acquale trian-, ^ Iwjat. 
gulo FDC. commune auferatur ii|)E. reliquum igitur tra- 
pezium ABGDreliquo trapezio e^cf eft acquale/. com<-/ Axwm ;« 
mune apponatur GBc triangulum. ergo totum parallelo*- 

frammùm abcd roti parallelogrammo sbcf xquale erit. 
arallelogramma-igiturfoper eadem bafi, Scia eifdem pa- 
rallelid conftituta iater fé aequalia fuor. .Quod oportebac 
<Iemoaftrare. 

PROP-i XXXVI. THEOR. 
FdrdUelcgfdmma /uper àqualìbm bafihusy & in eifdem ^4* 
rallelìs conftituta ìnter fé aqualìa funt. 

Sint parallelogramma abcd efoh fuper aequalibus ba« 
fibus BC FG, fic m eifilem paralleli^ ah no conftituta. Di- 
co parallelogrammum abcd parallelogrammo e f g h ac- 
quale effe. Conjungantur enim ^ B 
•BE CH. &c quoBiain sequalig^ 
eft B e ipfi F G, & F G acoualis 
ipii EH; erit & BC ipu eh 
acQualis. funtque parallelac, & 
iplas conjungunt be CH; quac 
autem acquales, & parallelas ad 
eafdem partes conjungunt, ae- B e 
auales, & parallela funt^. ergo bb, ch de acquales funt, 
oc parallela^ : quare ebch parallelogrammum eft, & acquale *U-^jw» 
parallelogrammo abcd ^ ^ bafim enim eandem habet b e. 
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. & in eifdetn parallelis fic, ad coaftituitur. fimili ratione,^ 
6c KFGHparalielogrammuth eidem parallelogrammo ebch 
eft acquale, ergo parallelogrammum abcd parallelogram- 
mo E FGH sequsue erit. Parallelogramma igitur fiiper aequa- 
libus bafibus, &: in eifdem parallelis conftìtuta inter (è luat 
asqualia. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XXXVII. THEOR. 

Triangula fufer eadem bafi^ & in eifdem parallelis co$tfì^ 

tuta inter fé aqualia funt. 

Sint criangula ABC,DBC fuper eadem bafi bc, & ia eifilem 
parallelis ad BC conftituta. Dico abc triangulum crian- 
gulo dbc sequaie eilè. Producatur ad ex ucraque parte ia 
E, Fpun«aa: &perBquidem ^ a B 

ipfi e A parallela ducatur be, 

i3i,hojiis.tf per e vero ipfi BD parallela 
CF. parallelogrammum igitur 
eft utrumque ipfornm ebca 
DBCF, & parallelogranlmum 

35'.hujtis.EBCA eft sequale « parallelo- 
grammo DBC F, etenim fuper ^ C 
eadem funt bafi bc, & in eildem parellelis bc sp: ellque pa- 

34.hujas.j'allelogrammiquidem ebca dimidium^ABC triangulum, 
cum diamecer ab ipfum bifkriam fecet : parallelogrammi 
vero DBCF dimidium^triangulum DBC; diamecer enim dc 

Axiom.7. ipfum bifariam fecat. quae autem^sequalium dimidia fiint 
inter fé aequalia funt« ergo triangulum abc triangulo ose 
eft «quale. Triangula igitur fuper eadem bafi, & in eifdem 
parallelis conftituta inter iè aequalia funt. Qupd oportebat 
dembnftrare. 

PROP. XXXVIII. THEOR. 

Triangula fuper hafihus aqualìbus, & in eifdem parallelk 
conftituta inter fé funt aqualia. 

Sint triangula abc dce fuper asqjualibus bafibus, bc ce 
& in eifdem parallelis bead^ ^ ^^ ^r 

conftituta. Dico abc triangu- 

lum DCE triangulo aèquale eflèi 
Producatur enim ad ex utra- 
que parte in g, h punda : Se 
per b quidem ipfi e a parallela 
ducatur b6«: per e vero duca- 
ltfijas.tur EH parallela ipfi DC«. pa- B C C 

rallelogrammum igitur eft utrumque iplbrum gbc a dceh.. 

atqi^ 
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atqoe cft parallelogrammum gbca acquale ^parallelo^* 5^- ^"jw- 
grammo dceh : in aequalibus enim fune bafibus bc ce, & 
in eìfdem b£ gh paralklis. parallelogrammi vero gbca 
dimidium « eft A B e triangulum, namdiameter ab ipfumr ^^.liajiis; 
bifariam fecac. & parallelogrammi d e £ h dimidium ^ eft 
triangulum dce, diamecer enim de ipfumfecat bifariam. 
quas autem aequalium dimidia funt^, Inter fé xqualia funt.<< Azioni./; 
ergo ABC triangulum triangulo Dcseft dsquale; Triangula 
igitar fiiper xqualibus bafibus, & in eifdem parallelis con- 
intuta, inter fé funt xqualia. Qupd demonftrare oportebat. 

PROF. XXXIX. THEOR. 

Triangula aqualìa fupcr eadem bafi, & ad eafdem partes 
conftituta, in eifdem quoque funt parallelis. 

Sint'squalia triangula abc dbc fuper eadem bai! BC 
coafticuta, & ad eafdem partes. Dico, & in eifdem paralle- 
lis efle. Ducatur enim ad* Dico ad parallelam effe ipfì 

BC. Si enim non eft parallela. ^ jy , . 

ducatur * per a punSum ipii FS— -^ * ^ * "^"•^ 

EC par alida reéla linea a e, & \ \. / ^A 

E e ducatur. «quale igitur 1 /x \i 

eft A B e triangulum triangulo ■ / n?\ 

EBC^, fiipcr eadem enim eft i / n^ *37.liujui,' 

bafi B c^ & in eifdem b c, ae 1/ ^_ 

parallelis. fed yiBC triangu- B ^ 

lum triangulo dbc ^ eft «anale, ergo & triangulum dbc* ^^XP- 

«quale eft ipfi fi bc triangulo, majus minori, quod fieri non 

poteft. non igitur a e ipfi bc parallela eft. fimiliter often* 

demus neque aliam quarapiam parallelam effe, pr«ter ip. 

fam AD, ergo ad ipfi eft parallela. Triangula igitur «qualia 

fuper eadem bafi. & ad eafdem partes conftituta in eudem 

quoque funt parallelis. Qupd oportebat demonftrare. 

PROP. XL. THEOR. 

Triangula aqualìa fuper bafibus aqualibus^ & ad eafdem 
parter eonfiituta in eìfdem quoque funt parallelis. 

Sint «qualia triangula abc cde fuper «qualibus bafibus 
BC ce conftituta. Dico etiam in eifdem effe parallelis. Du- 
catur enim AD. Dico AD ipfi BS parallelam efiè. Nam . . 
fi non eft, ducatur per a ipfi b e parallela af, *fif fé du-*^*'**"^' 

catur. 
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$ )». bujtts. catur. triangulum igitur a b e triangulo ÌP e e èft acquale ^^ 
cum fuper «qualibus bafibus x • ^ l È 
& in eirdem parallelis be ap 
conftituantur. fed triangulum 
ABC %quale eft triangulo 
DCB. ergo & triangulum ne B 
triangulo fce seauale erit, 

majus minori, quoa fieri non 

poteft, non igitur af ipfi be B C K 

eft parallela, fimiliterdemonilrabimusneque aliamquam- 
pìam parallelam eflè, prxter ad. ergo ad ipfi be parallela 
erit. iEqualia igitur triangula fiiper bafibus ssqualibus, & 
ad eafdem partes conftituta, etiam la eifdem funt paralle- 
lis. Qupd demonftrare opoftebat. 

PROF. XLI. THEOR. 

Sì parAlUlogrammum, & triangulum eandemb^m haheant 
in eìfdemque fint parallelis i paralUlcgrammum ipfius tri* 
angulì duplum erit. 

Parallelogrammum enim abcd, & triangulum ebc, 
bafim habeant eandem bc, & in eifdem fine parallelis bc 
A E. Dico parallelogrammum a b e D trianguli e b e duplum 
effe. Jungatur enim AC. tri- ^ P r 

angulum igitur ABC triangulo - * 

4i37.h1rios.BBc eft aequale^; namque fu- 
per eadem bafi b e, & m ei(^ 
dem B e A E parallelis confti- 
tuuntur. fed ab CD parallelo- 
grammum duplum eft trian- 

è 3^ bujus. ^li A B c ^, cum diameter a e B 

ipfum bifariam (ecet. quare Se ipfius ebc trianguli duplum 
erit. Si igitur parallelogrammum, & triangulum eandem 
bafim habeant, & in eildem fint parallelis ^ duplum erit 
parallelogrammum ipfius trianguli. Qupd demonftrare 
oportebat. 

PROF. XLII. PROBE. 

Dato triangulo aquale parallelcgrammum confiituere in dato 
at^uh reSilineo. 

Sitdatum triangulum abc, datus autem redilineus an- 

f5ulus D. Itaque oportet, dato triangulo abc xquale paral- 
elogrammum coofiicuere in angulo re^ilineo ipfi d sequali. 

Secetur 
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Secetur bc bifariam -• in E, & junda ab, ad rtókzm lineam* «». i>"jw» 
E e, atque ad pundum in ea A 1* C? 

E, coniticuatur anguIus^CEF /K / / / fi|. Iwjtts, 

xqualis ipfi j> : & per a qui* 
deni ipfi £C parallela ducatur 
e AG y per e vero ipfi F E du- 
catur parallela <" CG. parallelo-» 
granimum igicur eit fecc. 
& quoniam be eft aequali$ ECy 
erit & ABEtriangulum^crianguIo AECasquaIe,fupera&qiu-i<38.hajtif. 
libus enim funt bafibus bk bc, & in eifdem bc ào parftU 
ìelis. ergo trianeulum aec crianguli abc eft duplum. efl 
autem, &c paraTlelogrammum feco duplum « crianguli «4.1. Imjitf* 
AEC ; bafim enim eandem haber, & in eifdem eli parallelis* 
asQuale igitur eft fecg parailelogrammum triangulo abc 
habetc^ue cef angulum aequalem augulo d dato. Dato igi- 
tur triangulo abc acquale parailelogrammum fecg con- 
fticutum eft, in angulo cef, qui angulo d eft asqualis. Quod 
quidem facere oportebat. 

PROP. XLIIL THEOR. 

Omnìs parallelogrammi ffattìy eorum^ qua circa dìametrum 
funt, par alle logrammorum complementa ìnter fé funt A" 
qualia. 

Sic parailelogrammum abcd, cujus diameter bd, & circa 
ipfam bd parallelogramma quidem fìnt fh eg, quae vero 
complementa dicuntur ak kc. Dico ak complementum 
complemento Kq acquale efle. Quoniam enim paralleiogram* 
mum eft abco, & ejus dia-r j. „ 

meter bd, aequale^eft abd 
triangulum triangulo bdcÌ 
rurfus quoniam hkfd parai- 
lelogrammum eft, cujus diar 
meter de, triangulum hdk 
triangulo dfk acquale <» erit. 

eadem ratione, & triangulum B G C 

kgb triangulo keb eft accanale, cum igirur triangulum 
quidem bee sequale fit triatigulo qge triangulum vero 
HDK ipfi DFE^ erit triangulum bek una cum triangulo 
HDK acquale triangulo bgk una cum d F K triangulo. eft 
autem & totum triangulum abd acquale tori bdc. reli- 
quum igitur ak complementum reliquo complemento kg 
eft acquale. Ergoomnis parallelogrammi Tpatii^eorum, quae 

C circa 
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circi diametnim fiint, parallelogrammonim complementi 
inter fe seqoalia fimr. QikxI opoitebat demonftrare. 

PROF. XLIV. PROBL. 

Aà ddtécm reSam lineam dato trìat^ulo dquale parallela- 
grammnm apfUcare m dato anguU reUìlincc. 

Sit data quidem refta. linea ab; datum vero trìangulum 
c^ & datus angulus redilineus d. Oporcet igitur ad datam 
re£tam iineani) ab dato triangulo e acquale parallelogram- 
xnùm applicare in anenlo ipfi d sequali. Conftituatur trìan- 

«4% hojiis.gulo e seqnale^parallelo^mmum bbpg, in angulo ebo 
qm eft asqualis d. & ponatur bk in diredum ipfi ab, pro« 
ducaturqae fg ad h: & per a alteratri ipfimim B6 ev 

k 31. hnjaf. parallela^ ducatur ah, & hb jimgatur. Qopniam igitar in 
parallelas ah ef reda linea hp incidit, anguli ahp hpe 

cx9.hDjiis.duobi]6 reftis «quales^ 
ibnt. qiiare bhp hps 
duobus redis funt mi- 
nores* qux vero à mino- 
ribus, quam fiint duo re- 
éti, in mfinitum produ- 

dAxio 1% c^otur, conveniunt ^ in- 
'terfe. ergoRB pe prò- 
dudx convenient. prò- 
ducantur, & convenient 
hi E : perqne k alterutri iplanim e a fh parallela ^ ducatur 
E L, ce AH GB ad L, M pnncika producantur. parallelogram- 
mam idtur eft hlep, cujus diameter he, & circa a e 
parallelogramma quidem fiint ag me ^ ea vero quac compie- 

e 43. hojiu. menta dicunmr l b b p : ergo l b ipfi b p eft • xquale. fed, 

/■^.lu^fic BF ^quale eft triangulo e. quare, & lb triangulo e ac- 
quale erit. & quoniam gbe an^ns dcqualis/eft anguk> 
abm, fed & aequalis angulo d, erit te angulus abm angulo 
o oeq^ialis. Ad datam igitur re Aam lineam ab, dato trìan« 
gulo e acquale parallelogrammum conftitutum eft i«b, in 
angulo ABM, qui eft xqualis angulo d. Quod focere o* 
portebat. 

PROP. XLV. PROBL, 

ReSìlineo dato aquale faralUUgranmum con^tMcte in iato 
Mgulo reSilineo. 

Sit datum redilineum abcd, datus vero angulus redi- 
lincusB. Oportet rettilineo abcd xquale paraUdc^ram- 

mum 
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mum cooftituerf in anguio ipfi e ssquali. Conjiingantur 
enim d b, & conftituatur triaagulo a D b sequale ^ parallelo- # 4^ hujas; 
grammum fh : io anguio h k f, (^ui eft aequalis aogulo £• 
deinde ad redam lineam 6 h apphcetur criangulo dbc x- 
quale ^ parallelogramoium gm, in anguio ^hm qui ao^lo^ 44- ^^f^ 
E eft sequalis, ic quoniam angulus e aequalis eft utnque 
ipibrum hkf ghm, eric &c ukw tn^ì^o gru aequalis. 
communis apppnacur khg, anguii igicur hef khg an*r 
ffUis «HG GHM aequales fune, fed hkf khg (imt acqua"* 
iesff duobus re^is. ergo, 

& KHG GH^ ijuobus 

re&is aequales ^runt. ita- D 

qu^ ad aliquam re<^am 

Jmeam q h» & gd datutn 

in ea pundum h duac re*- 

&as linex kh hm n&a 

ad Qzfdem partes pofiese 

aa^los deinceps duobus 

reSis sequale« efikiunt^ 

in direélum iglcuf ^eft K h ipfi H m. & quoniam in parM-^ X4.1injiu»' 

lelas KM FG re&a linea hg incidic, alterni anguli una 

HOF ^uaies sfilar, communis apponaturncL. anguli igi- 

tur MHG hgl, angulis hgf hgl funt asquales. at aor 

guli MHG u Q i. ^(ji^ales ^ (uBjC duobus reais. ouare & 

anguli H G F H G L duobii s re^is asquales erunt ; in aire&um 

i igitur eft F G ipfi e L. èc quoniaiiì k f ipfi ho Oc asqua* 

lis .eft, £c parallela, f^ & h g ipfi m e ; erit K F « ipfi M L e 30. bain. 

ic g;$^«ji€, il pfUrfcU^la. ipfafque cpnjunAunt reA^ lineas 

KM FL. ergo & KM FL acquales/& paraffelae funt. parai-/ 33* l^uja'* 

lelogrammum igitur eft kflm. at cum triangulum qui- 

dcm A B D acquale fit parallelogrammo H f : triangulum 

vero DBC parallelogrammo om j erit totum abcd reéK- 

lineum toti parallelogràmipo k f l m acquale. Dato igitur 

redilineo abcd acquale parallelogrammum conftitutum 

eft KFLM in anguio fkm, qui eft aequalis anguio E dato. 

Quod faccre oportcbat. 

C&r. Ex jam 4i&is manifeftum eft. quomodo ad datam 
redlam lineam, àato re&iiineo sequale paralletogriunmum 
applici^ri poffit ip dato anguio reétdineo. 

PHOP. XLVL PR0 3L. 

Super data reli4 UfU4 quMrAtHm iefcfìberf. 

Sit data reéta Uiiea ab, Opoftet fuper ipfa ab quadratum 

C % deferi- 
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« 1 1. hujus. defcribere. Ducatur « re&as lineae a b à pundto in ea dato 
k 3. hujaf.A ad reàos angulos ac j & ipfi ab aequalis ^ ponatur a i> : 

perque punélum d ducatur^ de ipfi ab parallela, & per b I 
* 33- Hujus.ipfi AD parallela ^ ducatur be. parallelogrammum igitur cft ' 

A DEB. &AB quidem eft ^ aequalis de, 
4<34.1iujus.AD vero ipfi ^B E. fed ba ipfi AD eft 

asqualis. quatuor igitur ba ad* de eb in- 

ter fé aequales fiint,ideoque xquilaterum 

eft A D E b parallelogrammum. Dico e- j> 

tiam redangulum effe. Qupniam enim in 

parallelas ab de re<3:a linea incidic ad, 
«29. hujus. anguli BAD ADE duobus re£tis/unt tf X- 

quales. reélus aucem eft b ad, ergo, & 

ADE reélus erit. parallelogrammorum 

vero fpatioram, quae ex oppofito funt la- ^ 
f 34. hujttf . cera, & anguli/inter fé xqualia fiinc re- 

Gens igitur eft uterque oppofitorum abb bed angulonim: 

& ob id redangulum eft a d eb. Oftenfum autem eft as- 

quilacerum effe. Quadratum igitur fit neceffe eft, atque eft 

niper re£ta linea a b defcriptum* Qikkì ipfiim facere opor- 

tebat. 
Cor, Hinc omne parallelogrammum habens unum angu- 

lum redum eft redangulum. 

PROF. XLVII. T H E O R. 
In rectangults trìanguUs, quod a latere reltum angulum 
fuhtendente defcrìbitur quadratum, aquale eft quadrata, 
qua a latertbus reltum angulum centtnentibus defcrìbun* 
tur. 

Sic criangulum redangulum abc, redum habens bac an- 
gulum. Dico quadratum defcriptum à reàa Bc asquale effe 
quadracis, qux ab ipfis fi a ac de- 
icribuncur. Defcribacur^enim à fic 
quidem quadratum bdec, ab ipfis 

4 45. hujus. B A AC quadrata «GB Hc, perque a 
alcerutri ipfarum bd ce parallela du- 
catur AL; & AD FC jungantur. Quo- 
niam igitur uterque angulorum bac 

b Def. 30. B A G redus * eft, ad aliquam redam 
lineam ba, & ad datum in ea pun* 
&um A duas reólac lineae ac ag non 
ad eafdem partes pofitae, angulos qui 
deinceps fimc duobus reétis sequales 

€ i^hujuff.eiEciunt; in direótum igitur « eft e a ipfi AG. eadem ra- 

cione^ 
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rione, & ab ipfi ah eft in diredum. & quoniam anguks 
2>BC eft xqualis angulo fb a, re&us enim ucerque eft, comr 
munis apponacur abc, totus igitur. dba angulus roti pbc 
eft d aequalis. quòd cum dux ab bd duabus f b bc xqua^iAxiom z. 
les d iìnt, altera alteri. & angulus dba sequalis angulo fbc ; 
erit Oc bafis ad baii fc asqualis^, & abd triaogulum « 4. Hajoi. 
triangulo fbc acquale, eftque/trianguli quidem abd du- 
plum BL parallelogrammum, bafim enim eandem habent 
BD, & in ei(dem' bd al funt parallelis: trianguli/v ero/41. hujm, 
FBC duplum eft GB quadratum, rurfus enim baùm habent 
eandem fb, & in eifdem funt parallelis fb oc. qu« autem 
sequalium duplicia inter fé aequalia^funt. ere;o acquale eft^ Aiiom 6. 
parallelogrammum bl ipfi gb quadrato. Similiter junétis a£ 
BK, oftendetur etiam CL parallelogrammum asquale qua* 
drato HC. totum igitur bd£C quadratum duobus quadra- 
tis GB HC eftxquale. & defcribitur quidem dbec quadra- 
tum à re<9:a linea bc, quadrata vero gb hc ab ipfis ba ac. 
quadratum igitur be, a latere bc defcriprum xquale eft 
quadratis, qux defcribuntur à lateribus ba ac. Ergo in re- 
àangulis triangulis, quadratum, quod defcribitur à latere 
redtum angulum fubtendente, xquale eft quadratis, quae à 
lateribus reéhim angulum continentibus defcribuntur. 
Qupd oportebat demonftrare. 

PROF. XLVIII. THEOR. 

St quadratum^ quod defcribitur ab uno laterum trianguli, 
dquale fu quadratis, qua à reliquis trìanguli lateribus 
defcribuntur; angulus reliqiis duobus trianguU lateribus 

contentus reSus erit. « 

« 

Si tnanguli abc, quod ab uno latere bc defcribitur qua- 
dratum acquale fit quadratis, qux à reliquis trianguli lateri- 
bus b a AC difcribuntur. Dico angulum bac reàum effe. 
Ducatur enim à {)un£to a ipfi a e ad reStos angulos ad^ 
ponaturque ad ipfi ba x- 

qualis, & DC jungatur. Quo- ^ 

niam igitur da eft xqualis 
ab, erit & quadratum quod A 

defcribitur ex d a xquale ^ 

quadrato ex ab* commune 
apponatur quadratum,quod ex ^ 
AC ergo quadrata, qux ex DA " 
AC xqualia funt quadratis qux ex ba ac defcribuntur. 
fed quadratis quidem, qux ex da ac xquale «eft quod 4 47. hujut. 
ex DC quadratum; reAus enim angulus eft dac: qua- 

C 3 dratis 
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dtàtié vtto^ quas 6x ba ac acquale ponltur quadratuift^ 
quod ex bC: quadfatum igitur, quod ex ve x<^ale eft ei, 
quod ex BC quadrato, ergo & lacus ve lacen cb eft se*- 

3uale. 6t quoniam da eft seqaatis ab, communis autem ac^ 
uas DA A e sequales funt duabus B a ac ; & bafis dc eft se«- 
i É. ft(njas.qualisbafi cB: angulus^igitur dac adgulo bac eft seq^ualis. 
reAus autem eft dac. ergo & bac te€tm erit. Si igitur 
quadratum quod defctibttur ab uno latetum trianguli, se- 
quale fit quadratis quas à reliquis trianguli lateribus defcri- 
buntur, angulus reliquia duobus trianguli lateribus contea- 
tus ìeStMs erit. Quod oportebat demonftrare. 
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DEFINITIONES. 

I. 

OMNE parallelogrammum reijtangulum contineri di- 
citur fub duabus re£tis lineis, qux redtum angu- 
lum comprehenduat. 

IL 
Omnis parallelogrammi fpatii« unumquodvis eorum quss 
circa diametrum ipfius funt parallelogrammorum^cum duo- 
bus complementis, gnomon vocetur. 

f PROPOSITIOI. THEOREMA. 

Sì jint duA reltét lìneA^ altera autem ìpfarum fpHa fuerìt 
in qmtcunque partes ; reSangidum fub duabus reftis li- 
neis contentum aquale eft eis reSanguUs, qua fub reSa 
linea infera, & fitigulis fartibus centinentur. 

Sint dux redlx lineae a, bc; & feda fic bc utcunque in 

punólis D, B. Dico redangulum «^ p g f 

redis lineis a, bc contentum 
lasquale effe redangulo quod 
continecur fub a & bd, fic 
redangulo quod fub ▲ fic de, 
fic ei quod lub a fic e e con- 
tinecur. Ducatur enim à pun- 

do B ipfi Bc ad redos^an- ^ 

gulos B F : atque ip£i a ponatur ^ aequalis b g : fic per g ^ 

C 4 quidem 
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«31. primi. quidem ipfi bc parallela «ducatur cn: per n, e, c vero 
ducantur dk el CH parallete ^ipfi bg. re<àangulum igi- 
tur BH eft acquale redangu- 
lis BK DL eh: acque eft bh 
quidem quod fub , a & B e 
contineturj etenim contine- 
turfub GB Bc; 6cbg ipfi a 
eft sequaiis; redangulum au- 
tem BK eft quod continetur 
fiib ipfis A & BD j continetur 
enim fub gb bd, quarum gb eft aequ^lis a; & reflangu- 
lum DL eft quod continetur fub a & de, quoniam d k, 

4^34 primi, boc eft ^ BG ipfi A eftscqualis^ & fimiliter reA^ngulum eh 
eft quod fub A & ec continetur. ergo redangulum conten- 
tum fub A & BC eft acquale redangulo contento fub a & bd, 
& contento fub a & d e, & adhuc contento fub a & e c. 
Si igitur fint duae redae lineac, altera aucem ipfarum feda 
fuerit in quotcunque partesj reftangulum fub duabus reftis 
lineis contentum eft acquale eis,quae fub reda linea infeéla, 
& fingulis parùbus, continentur. Quod oportebat denion- 
ftrare, 

PROF. II. THEOk. 

Sì reità linea feSa fuerit utcunque ; reltangula qua. fub 
tota, & fingulis partibus continentur^ aqualia funt ei 
quod a tota fit quadrato. 

Reda enim linea ab feda fit utcunque in punfto e. 
Dico redangulum qu.d fub ab bc continetur, una cum 
contento fub ab ac xquale effe quadrato, quod fit ex ab. 

« 4^.pnmi. Defcribatur ^ enim ex a b qua- ^ e n 

dratum a d e b, & per e du- 

^|i.pfimi.cacur^alcerutri ipfarum ad 
BE parallela cf. acquale igitur 
eft AE redangulis af ce. at- 
que eft A E quidem quadra- 
tura, quod ex AB; af vero 
redangulum contentum fub ba 

AC; etenim fub da ac continetur, quarum ad ipfi aB 
eft aequalis; & redrangulum ce continetur fub ab bc, cum 
BE fit aequalis ab. ergo r^tìangulum fub ab & a e una 
cum redangulo fub ab & bc acquale eft quadrato ex ab. 
Si igitur retta linea utcunque feda fuerit, redangula, quae 
fiib tota & fingulis partibus continentur, aequalia funt ei^ 
quod à toca fit quadrato. Quod demooftrare oportebar. 

PROPe 
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PROP.IIL THEOR. 
Sì reSa linea utcunquefeSa fuerit ; reHangulum fub tota, 
& una ejus parte contentum aquale eft & reHangulo, 
quod fub partìbus continetur, & ei quod a pradiSa parte 
fit quadrato. 

Red:a enim linea ab feda fit utcuaque in pundo e. Di- 
co fub AB & Bc redangulum acquale eflè redangulo fub ac ^ 
Bc una cum quadrato, quod fit ex bc. Defcribatur ^enim^+^P'wo^ 
ex BC quadratum CDEB^ producaturque ed ia F : & per 

A alterutri ipfarum CD B e pa- ^ C n 

rallela b ducatur a f. sequale 
ucique erit reótangulum a e 
ipfis AD ce: & eft A E qui- 
dem redlangulum contentum 
fub AB B e ; etenim fub a b 
BE continetur, quarum be eit 
«qualisBc: retìangulum ve- ^ 
ro ad eft quod cominetur fub ac cb, cum dc ipfi cb fit 
asqualis : & db eft quadratum^ quod fit ex bc. ergo redaa- 
guJum fub AB bc eft acquale redrangulo fub ac cb una 
cum quadrato quod ex b e. Si igitur redba linea utcunque 
fe<fla fuerit; re<5tangulum fub tota^ & una ejus parte con- 
tentum acquale eft re<%angulo,quod fubpartibus continetur, 
& ei quod à pracdi&a parte fit quadrato. 

PROF. IV. THEOR. 

Si reSa linea feSa fuerit titcunque ; quadratum quod fit a 
tota aquale erit, & quadratìs qua a partibus fiunt, & 
et quod bis fub partìbus conttnetur re^angulo. 

Re<3:aenim linea ab fe<!la fit utcunque in e. Dico qua- 
dratum quod fit ex ab acquale effe. Oc quadratis ex a e cb 

& ei redcangulo quod bis fub a e /^ e b 

e B coutinetur, Defcribatur * 
enim ex a b quadratum a d E b, 
jungaturque bd, & per e qui- 
dcm alterutri ipfarum a d b e 
parallela ^ ducatur e g f ; per 6 
vero alterutri ipfarum ab de 
ducatur ^ parallela h K. & quo- 
niam CF eft parallela ipfi ad, & in ipfas incidit bd : erit 
exterior singulus bgc interiori & oppofito adb scqualis^:^ ippnmi. 

angulus 
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d f» primi. angulus autem adb eft a^qualis ^ angulo abd, quod & 
lacus BA xquaLc cfib lateri ad. quare cg B angulus angulo 

# 6. primi. GBC efb sequalis : ac propterea latus bc lateri co «quale ^. 

/ Hpnml- fcd & latus GB asquale /eft lateri gk & cg ipfi bk. ergo & 
GK eft acquale KB. & cokb a C b 

flBquilarerum eft. I>ico infuper 
ctiam redangulum effe. Qup- 
niam enim e g eft parallela ipfì 
B K & in ipfas incidit e b ; an- 
euli KBC gcb duobus redis 
lunt a?quales<^. redus autem 
eft KBC angulus. ergo & re- 
élus GCB, & angui! oppofiti cgk gkb redi erunt. reétan- 
gulum igitur eft e g KB. fed oftenfum fìiit & «quilaterum 
effe, quadratum igitur eft cgkb, quod quidem fit ex bc. 
eadem ratione & hf eft quadratum quod fìt ex hg, hoc 
. . eft ex AC. ergo hf ck ex ipfis ac cb quadrata funt. & 

^^^•'^"""•quoniamredtangulum ag eft acquale xrectangulo gè ; at- 
que eft ag quod fub ac cb continetur, eft enim oc ipfi cb 
sequalis : ent & gè acquale ei cuod continetur fub a e cb, 
quare redlangula ag gè sequalia funt ei quod bis fub a e 
CB continetur. funt autem & hp ck quadrata ex a e cb. 
quatuor igitur hpckagge, & quadraris ex ac cb, & 
ei quod bis fub ac cb continetur redangulo, funt xqualia ; 
fed HF CK AG G£ componuut totum adeb quadratum 

3uod fit ex ab. quadratum igitur ex ab xquale eft & qua- 
ratis ex AC GB, & ei quodbis fub ac cb continetur re- 
Aangulo. Qu^re fi reda linea utcunque feéla fuerit j qua- 
dratum quod ht à tota xquale erit & quadratis qux à par- 
tibus fiunt, & ei re6:angulo quod bis fub partibus contine- 
tur. Atque illud eft quod demonftrare bportebat. 

C^. Ex hoc perfpicue conftat^ in quadratis fpatiis paral- 
lelogramma qux funt circa diametrum, quadrata effe. 

PROP. V- THE OR. 

Sì re^a line a fella fuerit in partes dquales, & in partes 
inétquales ; reSsngulum fub ìndqualibus totius partibus 
fontentum una cum quadrata lìnea qua ìnter fe&Ì9nes 
interfmtur, aquale eft ei qu$d a àimìdìa fit quadrato» 

Reda enim linea quxvis a b feda fit in partes xquales 
ad pundum e, & in partes inxquaks ad d. Dico redangu- 
lum coatentum fub ad bd, uaà cum quadrato quod fìt ex 

CD 
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CD ^quale effe ei quod ex cb fit quadrato. De&ribatur «enim * 4^ primi. 
ex BC quadratum cefb: ducacurque bb: fic per d qut- 
dem alterutri ipfarum ce bf parallela ^ ducatur dho ; per^ ^i^ptitnì. 
H vero ducatur klo parallela ^ alterutri ipTarum cb e^ : 
&c rurfus per a ducatur alterutri CL Bo parallela ^ ak. & 
quoniam oh complementum Acquale <? eft complemento up, e 43.priini« 
commune apponatur do, totum igitur co toti df eft a:- 
quale, fed co cft acquale «'al, 
quoniam & Ac ipfi CB. ergo 
& AL acquale eft df. com- 
mune apponatur cH. totum 
igitur AH ipfis FD DL acquale 
erit. fed ah quidem eft quod 
fub AD DB continetur^ etenim 
DH ipfi DB eft acqualis«^ fd ' cor.4.. 

DL vero eft gnomon mnz. igitur mnx acqualis eft ei^"J"'' 
quod fub ad DB continerur, commune apponatur lg, ac- 
quale efcilicet quadrato quod ex cd. ergo mnx gnomon, 
éc LG lequaiia funt redangulo, quod continetur fub ad db. 
Se ei, quod fit ex e d quadrato, fed Mtix gnomon, & lg 
funt totum quadratum csfb, quod quidem fit ex cb. ergo 
reéiangulum fub a d d b, una cum quadrato quod ex e ID, 
acculale eft ei quod ex cb fit quadrato. Si igitur red:a, linea 
fcStz fuerit in partes acquales, & in partes inacquales ; re- 
Aangulum fub ifìacqualibus totius partibu^ contentum una 
cum quadrato lineac quac Inter fediones interjicicur, se- 
quale eft ei quod à dimidia fit quadrato^ Qupd demonftra- 
re oportebat. 

PROP. VI. THEOR. 

Si reHa linea bifariam fecifur^ dtque ipfi in difeftum di- 
jicidtur quddam reBd lined ; nSdngulum fuh totd cum 
adfeSdy & ddjtSa contentum, una cum quadrato dìmì- 
dU, aquale eft quadrato qUod ab ea, qua ex dtmìdia, & 
adjeSd conftdt^ tdnqudm db und tinea^ defcribitur. 

Reda eiiim lifìea quxvis ab fecetur bifariam in pun&o e, 
& adjicisftur ipfi in diredum bd. Dico redangulum fub ad 
B una cum quadrato ex b e acquee efiè ei quod fit ex e d 
quadrato. Defcribatur « enim ex cd quadratum cBFD,«4^pn<nì» 
& jungatur d b ; per b alterutri ipfarum e b d f pa- 
rallela * ducatur b hg ; & per H ducatur K l m parallela ^ * JJ-P"»'» 
alterutri ipiarum ad ef) éc àdbuc per a alterutri cl dm 

pa- 
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parallela ^ a k. Itaque quoniam a e di sequalis cb, erit £c 
rediangulum al redangulo 

«S^primi.CH sequale^ fed ch xquale 

i 43 primi. <« eft HF. ergo & al ipó HF 
xquale eric. commune appo- 
nacur cm. totum igttur am 
gnomoni nxo eft acquale, at- 
que eft am, quod fub ad db 
continetur^ etenim dm eft «x- 
qualis DB. ergo & gnomoa 
Kxo sequalis eft reaangulo 

fub ad db. rurfus commune apponacur LG, aequale «fcilicet 
quadrato quod ex cb. re<3'angulum igitur fub ad db una 
cum quadrato quod ex BC acquale eft gnomoni nxo & ipfi 
LG. {ed gnomon nxo, & lg componunt cefd quadra- 
tura, quod quidem fit ex co. ergo redangulum lub ad 
DB una cum quadrato ex bc sequale eft ei, quod fit ex Cd 
quadrato. Si igitur re&a linea lecetur bifariam, adjiciatur- 
que ipfi in dire<^um quxdam rcStz linea; red:angulum fub 
tota cum adjeAa, & adje<f):a contentum, una cum quadrata 
dimidiae, acquale eft quadrato quod ab ea, qux ex dimidia 
& adjeda conftat, tanquam ab una linea, delcribitur. Quod 
oportebat demonftrare. 

PROF. VII. T H E O R. 

Si reffd linea utcunque feSla fuerit ^ qu£ k totdy & uns 
parte fiunt utraque quadrata aqualia funty & reffan- 
gulOy quod bis fub tota^ ac diffa parte continetur, & fi 
quod à relìqua parte fit quadrato, 

Reda enim linea quasdam ab feda fit utcunque in pun- 

do e. Dico quadrata ex ab bc k e y^ 

ff:qualia eflè, 6c redangulo quod 
bis fub ab BC continetur, &c ei 

?|uod fit ex AC quadrato. De- 
cribatur * enim ex ab quadra- 
rum ADE B, & figura conftrua- 
tur*. Itaque quoniam ag red- 
y 43*P'imì.angulum acquale * eft redangulo 




" IPigurà dkltur eonflnti, cmn m fMràlkÌ«grdmmo duB^ Uma 
paraUiU fwamt dUmemtm in ttnù ftmBh^ igìemnt du^ péorsUtlogré 
tkrtM dUomtrumy & dm cómpiemima. SimWur dupla, fiffira dickm canfhm^ 
€im du&ét rtffét Utmbm pmrdtUbiy tffkium tpuÒMtf fwraUtio^mifma 
tinadiamtmm^ & qHittuvr ctmfUmtmM, 

' Gg. 
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CE, commune apponatur cf ; quare totum af toti ce eft 
acquale, rediangula igitur af ce dupla funt re<^anguli af* 
{ed A F e E fune k L m gnomon, & quadratum e f ; ergo 
KLM gnomon, & quadratum cf dupla erunt re(^anguli 
af. eit autem id, quod bis fub ab fi e cominetur, duplum 
ipfius af; etenim bf eft ^aequalis bc. gnomon igicurc Gor.4; 
K L M, & quadratum e f aequalia funt ei quod bis fub ab^J^^ 
BC continecur. commune apponatur hf, quod eft ex a e 
(juadra.um. ergo gnomon klm, & quadrata cf hf a&qua- 
ha funt ei quod bis fub ab bc continetur, & quadrato ex 
AC. ied gnomon klm, & quadrata cf hf componunt 
adeb, & CF, quse funt ex ab bc quadrata, quadrata igitup 
ex AB BC xqualia funt reàangulo, quod bis fub ab bc 
continetur una cum eo quod fìt eft ac quadrato. Ergo fi 
re&a linea utcunque feéta fuerit ; qux à tota, & una parte 
fiunt utraque Quadrata, sequalia funt re<%angulo quod bis 
lub tota, ac dida parte continetur, & ei quod à reilqua 
parte fit quadrato. Quod oftendere oportebat. 

PROF. Vili. THEOR. 

Si rella lìnea utcunque feffa fuerit ; quod quater fub tota, 
& una parte continetur reffangulum una cum quadrato 
rellqux partìs, aquale efi quadrato quod ex tota, & diffa 
parte tanquam ex una Urna, defcrìbitur. 

Reda enim linea ab feda fit utcunque in e. Dico redan- 
gulum quater fub ab bc contencum una cum quadrato 
quod ex AC acquale effe c|uadrato, quod ex ab bc tan- 
quam ex una linea defcribitur. Producatur enim reda li- 
nea A B in D ; & ipfi e B po- 

natur aequalis bd; defcriba- .,x •>. 

turque ex ad quadratum ab 
FD; & dupla fi^ra conftrua» 
tur. quoniam igitur e b eft 
« xqualis B D, atque eft e b 
ipfi G K xqualis ^ ^ b d vero 
ipfi K N : eric 6c o k xqualis 
KN. eadem ratione, & pr ipfi 
RO eft xqualis. & ,quoniam 
CB eft xqualis bd« & gk ipfi kn ; erit redangulum ^ qui- 
dem CK redangulo bn^ redangulum vero gr ipfi rn x- 
quale ^. fed ck eft <<xquale rn, complementa enim funt^ j^.prim?, 
parallelogrammi co, ergo & bn xquale eft e r, & quatuor^+sprfmi. 

^ redan- 
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reAangula bn kc gr rn iQterfexqualia; ideoqtie qua- 
drupla fune redanguli ckm rurfug quomam e b eft «quajis 
BD, & ED quidem ipfi bk, hoc cft ipfi co xqualis; CB 
vero ij^fi GK. hoc cft gp : erit & CG asqualis gp. eft au- 
tcm & PR ip(i Ro «qualis. rcdkangulum igitur ag redangu- 
lo MP, £c re&angulum pl ipfi 

à 43.prjnii. r p xquale cric, fed uva eft 
xquale p l, coniplementa e* 
nim (tint m l paralieiogranuni ; 
quare de ag ipfi rp eft sequa- 
le. quatuor igitur ag mp P(« 
RF Inter fé tequalia fuor, ac 
propcerea ipfius ag quadru- 
pla, oftenfum aucem eft, & 
quatuor CK BN GR Rif qua- 
drupla effe CK. quare odo coatineatia gnomonem stt 
ip&» A K quadrupla funt, & quoniam ak eft quod (ub ab 
Bc continecur ; eteaim b k eft asqualis bc \ eric CQntcacum 
quater fub ab bc ipfius ak quadruplum. ac demonftratus 
eft gnomoQ sty quiidruplus ipfiui ak. quod igitur quater 
fub ab bc continecur xc^uale eft gnomoni stt. commune 

# Cor. 4. apponatur xh, quod qutdem quadrato ex ac eft • acquale. 

^j^* «rgo quod quater fub ab bc continecur una cum quadrato 
ex AC «quale eft ipfi sty gnomoni, & quadrato xh, fed 
STY gnomon, & xh totum fune aefd quadratum, quod 
defcribitur ex ad. redangulum igitur quater fub ab bc 
concencum una cum quadrato ex a e xquale eft ei, quod ex 
AD, hoc eft ex ab bc canquam ex una linea defcribitur. 
quadrato. Ergo fi reda linea utcunque feda fuerit ; quod 
quater fub toto, 6c una parte continetur radangulum, tiiìà 
cum quadrato reliquae partis, xquale eft quadrato, quod ex 
tota & dida parte, tanquam ex una linea defcribitur. Quod 
oftendendum fuerat. 

PROF. IX. THEOR. 

Si teff A lìnea in fartes dquaUs, & in parus ÌMquaUs fg- 
ffd fuerit; quadrata qua ab inaqualibus toitus partìhuf 
defcrìbuntur y dupla funt & quadrati dimidia, & qua-^ 
drati linea ejus qua inter feflìones ìnterjìcttur. 

' Reda enim linea quaevis ab feda fit in partes aeqtiaies 

ad e, & in parces insequales ad d. Dico nuaurata ex ai> db, 

4ii4>r!xnì.xjuadratorum ex a e cd dupla efle. Ducatur * enim à 

pundo e ipfi AB ad redos angulos e £9 Se utrivi^ ipfiirum 

AC 
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A e e B arqualis ponatur, junganturque za e b. ac per d 
quidem ipfi ce parallela ^ ducattir D^'y per f vero ipfi ab^ ji.primì 
parallela ^ fg ; & af ducatur. Itaque quoniam àccttx^ 
qu^is e E j cric « & anguJus «a e angulo a ec acqualis,* f- ?"«»«• 
& cum re&us fic angulus ad e, reliqui aec eac uni 
redo sequales d erunt. & fune arquales inter fcfc, utcfvis<i ^.cor,^%. 
igitur ipibrum aec eac reiti _ frimi 

eft dimidium. eademratioDe, 
& TtGti dimidium efl utervis 
ipforum CBB £60. ergototus 
angulus AEB re£tus eft. 8c 
quoniam angulus gep dimidi- 
um eft refti^ reékus autem ecf, 
xqualis enim« eft interiori £c v# *p ^ ta^prìmi, 

oppofito ECB, erit, & reliquus efg refti dimidium: x- 
cualis igitur eft gef angulus ipfi efg. quare & latus eg 
iaterl gf eft /acquale, rurfus quoniam angulus ad b dimi-/ ^« ftaoL 
dium eft redi, redus autem fdb, quòd fit a^ualis inte- 
riori & oppofito e e E ; reliquus B FD refti erit dimidium. 
angulus igitur ad b aequalis eft angulo bfd ; ideoque latus 
DF lateri db acquale. &auoniam ac eftxqualis ce, eric 
& ex AC quadratum acquale quadrato ex ce. quadrata igi- 
tur ex AC CE dupla fimt quadrati ex ac^ quadratis autem 
ex AC ce sequale g eft quadratum ex e a, lìquidem reéhi$? 47.priiiiL 
eft angulus a ce. ergo quadratum ex e a quadrati ex a e eft 
duplum. rurfiis quoniam eg sequalis eft gf, & quadratum 
ex E e quadrato ex g f eft sequale. quadrata igitur ex e o 
& gf dupla fimt quadrati ex gf. at quadratis ex EG GP 
acquale^ eft quod ex ef quadratum. ergo quadratum ex ep 
quadrati ex gf duplum erit. «quahs i»autem eft gf ipfi cD.* S+'P^w"* 
quadratum igitur ex ef duplum eft quadrati co. fi*d & 
quadratura ex a E quadrati ex a e eft duplum. ergo qua- 
drata ex AE EP dupla fimt quadratorum ex a e co. qua- 
dratis vero ex AE ef xqualer eft ex af (juadratumj quo- 
niam angulus AEF retì:us eft. quadratum igitur ex af qua- 
dratorum ex AC CD eft duplum. fcd quadrato ex af asqua* 
lia funt ex AD DF quadrata. re(3:us enim eft angulus qui ad 
D* ergo ex A D DF quadrata dupla fimt quadratorum ex a e 
CD. eft autem DF ipfi db «qualis. quadrata igitur ex ad 
DB quadratorum ex a e e d dupla erunt. Qoare fi re^a 
linea in partes sequales, & in partcs inacquai es, lèda f ùerit ; 

30X ab maequalibus totius partit>us defcribuntur quadrata, 
^ upla fiint flc quadrati dimiaias, & quadrati lineae cjus qu« 
Inter fediones interjicitur. Qupd oftendere oportebat. 

PROF- 
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PROF. X. THEOR. 

Sì reità linea feceiur blfarUm, & iffi in direHum qusvk 
reità lìnea aàjìcìatury quA a tota cum adjeBa, & ad- 
jella fiunt utraque quadrata, dupla fmt & quadrati di- 
mìdÌAy & quadrati quod ab ea^ qua ex dìmidiay & ad-' 
jeita conflati tanquam ab ima lìnea, defcribitur. 

Reda enim linea ab fecetur bifariam in e, & ipfi ia dire- 
élum adjidarur quxvis reda linea bd. Dico quadrata ex 
AD DB quadracorum ex aC cd dupla elTe. Ducacur enim à 

M ir.primì.pun&o c, ipù AB ad Tt&os ^ augulos CE) &c utrivis ipfarum 
AC CB sequalis ponatur^ duciturque ae eb, & per e qui- 

^ 3 t.prìmi. dem ipfi A D parallela ^ ducacur e f ; per d vero ducacur d f 
. parallela ^ipu ce. te quoniam in parallelas EC fd reéla 

r a^.priini.quae(jam linea ef incidit, angui! cef efd aequales ^funt 
duobus redis. anguli igitur 
FEB EFD duobus re&is funt 
minores. quac autem à mino- 
ribus quam fune duo reóli in 
infinitum producuntur, con- 

ifAxio. ix.veniunt incer fe^ ergo eb 
FD produdx ad partes bd 
convenient. prodncantur, & ^""^(r 

convenianc in pun&o G, & ag ducatur. itaque quoniam 
AC eft sequalis ce, & angulus aec angulo eac sequalis 

# f, primi, e eric : atque eft re&us qui ad c« uterque igitur ipiorum 
e A e aec eft reài dimidium. eadem ratione. Se redii di- 
midium eft uterque e e b e b c. ergo a e b eft reéhis. 8c 

/xx.primì. quoniam ebc eft dimidium re<fli, erit & re&i /dimidium 
dbg y cum fit ad verticem. fèd & bdg redus eft ^ eteaim 
eft ^ sequalis ipfi d e £ alterno, reliquus igitur d g b dimi- 
dium eft redti. Se ob id ipfi dbg xqualis. ergo & latus bd 

X 6. primi. x^uale blateri dg. rurfiis quoniam egf eft dinùdium re- 
&iy redtu^fiutem qui ad f, efl^nim angulo oppofitoqui 
ad e xqualis j erit, & reUquus feg re<^ dimidium^ & 
xqualis ipfi egf. quare & latus GF lateri ef eft xqualex. 
& cum E e fit xqualis ca^ & quadratum ex e e xquale eft 
ei quod ex e a fit quadrato, ergo quadrata ex se e a dupla 

à474>rimt.fiint quadrati ex ca. quadratis autem ex £C e a xquale ^ eft 
quadratum ex e a. quadratum igitur ex e a quadrati ex a e 
eft duplum. rurfus quoniam gf eft xqualis fe, xquale eft, 
& ex GF quadratum quadrato ex fé. quadrata igitur ex gf 
F£ quadrati ex ef fune dupla, at quadratis ex gf fc xquale 

eft 
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eft £i quòd ex eg quadrtatum* er^o quadraitum ex eg du- 
plum eft quadrati ex ef, aequalis aucem eft E P ipfi e d, 
quadrarum igitur ex eg quadrati ex C0 daplum erir. fed 
oftenfum eft quadratum dx ea dupium quadrati ex AC ^ 
ergo ex AE eg quadrata, quadratorum ex àc CD iiinc du- 
pla, quadratis vero ex ae eg ^quale eft t> quod bt AG qua-/b ^/.prlml. 
dratum. quadratum igitur ex ag dupium eft quadratqrum 
ex AC CD. a t quadrato ex àg asqualia * fuxit ex ad dg 
quadrata, ergo quadrata ex ad dg llint dupla quadratorum 
ex AC CD. ied dg eft xqualis db. quadrata igitur ex ad 
DB quadratorum ex ac cd funt dupla. Etgo fi reda li- 
nea bifariam fecetur, & ipfi la diredum quaedam reda linea 
adjiciatur ; quac à tota cum ad)eda, & adjeéta fiunt utraqUe 
quadrata, dupla funt 6c quadrati dimidise, &! quadrati quod 
ab ea qux ex dimidia 6c adjeda conftat tatiquam ab una 
linea defcribitur. Quod oftendere oportebat. 

PROF. xr. PROBL. 

Datam re^am lineam fecarcy ita ut qmdfitb toUy & W- 
tera forte contìnetur reSangulum dquaU pt ei^ quod i 
reliqud parte fit, quadrato. 

Sit data reda linea ab. Oportet ipfam ab ita fecare, ut 
quod filb tota,& altera parte continetur redanguìum asquale 
fit ei, quod à reliqua parte fit, quadrato. Defcribatar « enim« 4^*pritti. 
ex AB quadratum abcd, feceturque ac bifariam in E, 6c 

Bsducatur: deinde produda ca in F, F — lO 

ponatur ipfi be «quafis ef : defctibatur- 
que ex af quadratum fgha, &c gh ad 
K producatur. Dico ab fedàm elTe in H, 
ita ut fub ab bh r^dangulum acquale a- 
fit quadrato ex ah. Qijpniam enim reda 
linea a e bifariam fecatur in E, adjici- 
turque ipfi in diredum af, redangulum - , 
fub ci^ FA, una cum quadrato ex ab, ae- * 
quale ^erit quadrato ex e f. fed e F eft 
sequalis t b. redangulum igitur fub e p 
Fa, uria cum quadrato ex a E acqualo eft e" 
<?5, quod fit ex éb, quadrato, quadrato atitem ex éb aequa- 
lia funt e quadrata ex ba ae : et enim angulus ad a redus eft. e ^y.^rìaà* 
ergo redangulum fub cf Fa, una cum quadrato ex Ae as-* 
quale eft quadratis ex AB ae , communé auferatur quod ex 
AE fit quadratum ; rcHquum igitur -redangulum fub CF fa 
acquale eft quadrato ex ab. eft aurem redangulum fk fub , 

D CF FA 
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c F F A ; fiquidem A F cft aequalis F G ; quadratum au- 
tem ex ab cft ipfum ad. redangulum igitur fk acquale eft 
quadrato ad. communc auferamr ak. ergo reliquum fh 
reliquo H D eft xquale. atque eft h D redangulum fiib a b 
BH, cum AB fit ajqualis bd, & fh eft quadratum ex ah. 
retìiangulum igitur fub ab bh quadrato ex ah «quale cric. 
Quare data refla linea ab feda eft in h, ita ut fub a b bh 
redaneulum quadrato ex ah fit acquale* Qupd fiacere 
oportebat. 

PROF. XII. THEOR. 

In obtufangulìs triatfgulis, quod à Utere obtufum angulim 
fubteniente fit quairatum^ majus eft quam quadrata^ 
qudfiunt a l^ateribus obtufum angulum continentìbus^ reS- 
angulo contento bis fub uno laterum, qu£ funt circa ob- 
tufum angulum, in quod fcìlìcet protraffum perfendicu- 
laris cadtty & linea affumpta exterius a perpendiculari 
ad atfulum obti^um. 

Sit obtufangulum triangulum ab e, obtufum angulum 
«xvprimLhabens bac: & ducatur^à pun&o b ad ca procra^m 
perpendicularis ed. Dico quadratum ex bc majus eflè^quam 
quadrata ex ba ac, redangulo quod bis fub e a ad con- 
unetur. Qjipniam enim reaa linea cd feda eft utcunque 
in punÀo A, erit quadratum ex 
^ 4- hajuf. CD «quale *, & quadratis ex ca 
AD, oc ei, quod dìs fub e a ad 
continetur, re&angulo. com- 
mune apponatur ex db quadra- 
tum. quadrata igitur ex cD db 

aequalia (unt & ouadratis ex ca ^ 

AD db^ & reAangulo quod ji a V 

bis fub e A AD contmetur. fed quadratis ex cd db «quale 
eft e quadratum ex cb, redus enim eft angulus ad d, cum 
fit BD perpendicularis. quadratis vero ex ad db «qua- 
' e 47.priiiii. le eft 'quadratum ex ab. Quadratum igitur ex cb acquaie 
eft, & quadratis ex ca ab, £c redangulo dìs fiib ca ad con- 
tento, ergo quadratum ex cb majus eft quam quadrata ex 
CA AB, redangulo, ^uod bis fub e a ad contmetur. In 
obcufangulis igitur trìangulis, quadratura^ quod fit à latere 
obtufum angulum fubtendente, majus eft quam quadrata, 
qu« fiunt àlateribus obtufum angulum contmentibus^red- 
an^o contento bis fiib uno laterum, qu« funt circa obnw 
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furti angulum, in quod protradlrum perpendicularis caditi Se 
linea aflinnpca excerius à perpendiculari ad angulum obcu- 
fum. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XIII. THEOR. 

In acutangulìs trìanguHs, quod a latere acutum angulum 
fubtendente fit quadratum, mìnus eft quam quadrata qu£ 
fiuttt a latitìbus acutum angulum continemibus ^ reSan^ 
gaio contento bis fub uno laterum, qua font circa acu* . 
tum angulum, in quod ferpendìcularìs cadit, & linea i 
perpendiculari ìntus ajfumpta ad angulum acutum* 

Sit acutangulum triangulum ab e, acutum habens angu- . .. 

lum ad b: ducatur à pundo a* ad bc perpendicularis ad. * "'P"™* 
Dico quadratum quod fic ex AC minus eflb quam quadrata 
quas ex CB ba fiunt, reftangulo quod bis fub cfi bd contine- , 
tur. QupniamenimredalineacfifeótaeftutcunqueinD, 
erunt quadrata ex cb bd aequa- 
lia *, & refliangulo quod bis fub 
CB bd continetur, éc quadrato 
ex DC. commune apponatur 
ex a p quadratum. quadrata 
igitur ex e B B D D A aequalia 

lunt, & redangulo bis fub e b 

BD contento. & quadratis ex B 5 C 

AD DO. fed quadratis ex bd da sequale eft ^ ex ab 
quadratum; rectus enim angulus eft qui ad d. quadratis 
vero ex AD DC acquale <^eft quadratum ex a e, quadrata < 47'PÀi&i« 
ìgitur ex GB B A funt xqualia quadrato ex a e, & ei quod 
bis fub GB BD concinetur redangulo. quare folum qua- 
dratum ex AC minus eft quam (Quadrata ex cb ba, re&an- 
gulo quod bis fub e B B d continetur. In acutangùlis igi- 
tur tnangulis quadratum quod à latere acutum angulunx 
fubtendente fit, minus eft quam quadrata qux fiunt à la- 
teribus acutum angulum continentibus, re&angulo conten- 
to bis fub uno laterum quas fuht circa acutum angulum, in 
quod perpendicularis cadit, & linea à perpendiculari intus 
^umpta ad angulum acutum. Quod demonftrare opor- 
tebat. 
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PROF. XIV. PROBL. 
Dato reSilineo dquale quadratum ctmftìtuere. 

Sit datum redilineum a« Oportet ipfi a rettilineo acquale 

é 4,f.piimi. quadratum conftitucre. Conftituatur * reótilinco a acquale 
parallelogrammum redangulum bc he. fi igitur be eli ac- 
qualis ED, fadum jam eric quod proponebatur, ecenim 
re^ilineo A acquale quadratum confritutum eft bd : fin mi- 
nus, una ipfarum bb ed major eft. fit bb major ^ & pro- 
ducatur ad f, ponatur* 
que ìpù E D aequalis 
EF. deinde fedla fb bi- 

k io.priiiii.fariam^inG; centroqui- 
dem Gy intervallo aucem 
unius ipfarum gb gf 
femicirculus defcribatur 
£ H F ^ producaturque 
DE in H, & GH duca- 
tur. Qupniam igitur re- 
&z linea b f feda eft in partes xquaies ad g, inaequales 
ad B^ erit reAangulum fub bb ef, una cum quadrato quod 

e j. hujas. fit ex EG e acquale quadrato ex gf. eft autem gf sequalis gh. 
re&angulum igitur fub be ef una cum quadrato ex EG^^ac- 

i( 47.primi. quale eft quadrato ex gh. fed quadrato ex gh acqualia^func 
ex H B E G quadrata, ergo redangulum fub b E E f una 
cum quadrato ex eg xquale eft quadratis ex he eg. com- 
mune auferatur ex eg quadratum. reliquum igitur reftto- 
gulum iub b E E f eft acquale quadrato ex e h. fed reétan- 
gulum fub BE EF eft ipfum bd parallelogrammum, quoniam 
' £ F eft acquàlis e d. ergo bd parallelogrammum quadrato 
ex EH éft acquale* paralIelog;rammum autem bd eft acquale 
re&ilineo a. redilineum igitur A quadrato ex eh defcripto 
acquale erit. Quare dato redtilineo a acquale quadratum 
(onftitutum eft, quod videlicet ex ipfa eh defcribitur. 
Quod &cere oportebat. 
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DEFINITIONES. 

I. 

•■ "'QtJALES circuii funt, quoram diametri fùnt x- 
/ m ^ quales, vcl quorum qux ex centris fuat sequales. 

•^-"-^ Il 

Reda linea circulum contiogere dicirur, qux contingens 
circulum, & produca, ipfum non fccau 

lUi 

Circuii <:ontingere fé dicon- 
tur^ qui cdntingefites, fé ipfos 
noa (ecaat. 



^ 



IV. 

la drculo aequaliter diftare 
à centro redx iineas dicuntur, 
quando à centro ad ipias per- 
pèndiculares dudx funt ae- 
quales. 

V. 

Magis autem diftare à centro dicitur ea, in quam major 
perpendicularis cadit. 

D? VI. 
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VI. 

Segmentum circuii eft figu- 
ra, qusc re&a linea^ fic circuii 
circumferencia continetur. 



vn. 

Segmenti autem angulus edr» 
qui re&a linea, & circuii cir- 
cumferentia compreheoditur. 





vin. 

In fegmento angulus eft, quando in circumferentia feg- 
menti fumatur aliauod punSum, atque ab ipfo ad terminos 
linex ejus, qux bafis èft i'eg- 
menti^redrae line« ducantur^an- 
gulos du Ais lineis contentus. 

IX. 

Quando autem continentes 
angulum reélae linese afliimunt 
circumferentiam, in illa confi- 
ftere angulus dicitur. 

X 

Stdor circuii eft^ quando angulus ad centrum confHte- 
rìt, figura contenta redis lineis angulum comprehenden- 
titxj|s, 2c circumferentia ab ip& aflumpu. 

\ XI, 

Smilia circulorum fè|;menta 
flint, quse angulos fùfidpiunt x- ^^^««^^s^ 
quales, vcl in quibos angoli «- y^^ ^s\ 
qoales coofiftunt. ' k^ -^ 
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PROPOSITIOL PROBLEMA. 
Dati circuii centrum invenìre^ 

Sìt datus circulus abc, oportet circuii abc centrum in- 
venire. Ducatur in ipfo quxdam reda linea a b utcunque. 
& in pundlo d bifanam *fecetur, à punito autem d ipu* tp.pfimi. 
AB ad redos angulos ^ duda dc in e producatur ; & fecotur 
CE bifariam«in f. Dico pun- . CL 

&um F circuii abc centrum effe. 
Non enim; fed fi fieri poteft, 
fic G centrum, & g a g d g b 
ducantur. itaque quoniam d a 
efb aequalis db, communis au- 
tem DG, erunt duse ad dg 
duabus GD db aequales, altera 
alteri: & bafis ga aequalis ^eft bafi GB; funt enim ex* ^. . 
centro g. angulus igitur adg angulo gdb cft^'sEqualisj^gP'J^'j^ 
cum autem reda linea fuper redam llneam infiftens, angu- ' ^ 
Ics qui deinceps funt/ aequales inter fé fecerit, * reàus e&e Def. 
uterque «qualmm angulorum. ergo angulus gdb eft reftus. "• P^°*** 
fed oc redus fdb. sequalis i^tur eft angulus fdb angulo 
GDB, major minori, quod fieri non poteft. quare g non eft 
circuii ABC centrum. umiliter oftendemus neque aliud efle^ 
praeter ipfum f. ergo f centrum eft circuii abc QUod 
mvenire oportebat. 

Cor. Si in circolo qua^vis reda linea, lineam quandam 
bifariam & ad angulos redos fecet, in fecante erit cen- 
trum circuii. 

PROP. IL THEOR. 

Si in eircumferentia circuii duo quétvis punita fumantur, 
quA ìpfa conjungit reitd linea intra circulum cadet. 

Sit circulus ABC ; in eircumferentia ipfius fiimantur duo 

3UZVÌS punAa a b. Dico redam lineam quas à pun&o a ad b 
ucitur, intra circulum cadere. 
Sumatur enim in re£ka a b pun- 
ftum quodvis s, & jungantur 
DA ds db. Quoniam da eft 
xqualisDB, erìt « angulus DAB 
as^uaiis angulo dba,& quoniam 
trìanguli dae latus ab produci- 
tur, erit ^ angulus dbb angulo 
DAE major, angulus autem dae 

aequalis eft angulo dbb, ergo deb angulus angulo dbb 

D 4 eft 
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e Imprimi, eftm^jor. fedmajori^angulon^juslatusfuhtcndicur. ma- 
jor igicur eft db ipfa de. fed db ad circa mf cren tiam tan- 
tum pertingit. ergo de noa eo uique proteaditur, adeo- 
que pun&um e cac|et intra circulum. Si igicur in circum- 
fereotia &c. Qupd oportebat demonftrare. 

Con Hinc fi reda circulum tangat, in unico pundo eum 
tangit* 

PRPP. IH. THE OR. 

Sì in cireulo reSa lin^a per centrum ductdy refiam lineam 
quandamnm duUam per centrum Hfariam fecet, & ad 
angulos reólos ìpfam fecabìt ; quod fi ad angulos reilos 
ìpfam fecety & Hfariam fecabit. 

« 

Sit circulus ABC, & in ipfo reda linea per centrum du<5a 
e D reftam lineam quandam a b non duftam per centrum 
bifàriam fecet in pun£bo f. Dico ad angulos reétos ipfam 
fecare. Sumatur enim circuii 
é u tujw.ABC centrum *< quod fit e, & 
E A eb jun^antur. Qupniam 
igitur AF eft aequalis fb, com- 
munis autem fje, duse affé 
duabus BF FÉ aequales funt^Sc 
bafis EA bafi eb eft asqualis. er- 
go & angulus AFE anguio b F e 
* 8. primi, ggqualis ^erit. cum aurem retìia linea fuper redam infiftens 
'rimi' '^ angulos, qui dcinceps funt, sequales inter fé fecerit, redtus 
^"™ ' eft 'uterque scquaiium anguloruni. uterque igitur afe bfe 
eft reéhis. quarc refta linea cd pet centrum duda reétam 
lineam ab non dudam per centrum bifariam fecans, éc ad 
angulos reétos ipfam fecabit. Si vero cd fecet ab ad recS^os 
angulos, dico & bifariam ipfam fecare, hoc eft af ipfi fé 
qpqaalem effe. lifdem enim conftn}<5^is, qucxiiam e a, qiias 
4 /. primi, ^j^ centro, eft aequalis e b, & angulu^EAF anguio ^ebf 
xqualis erit; eft autem & afe redus apqualis reélo bfe. 
duo igitur trianeuia eaf ebf dups angulos duobus ao- 
guHs sequales habent, unumque latus uni lateri acquale, ef 
commune fcilicet utrifque, quod i^ni an^lorum sequalium 
. . fubtenditur. ergo & relìqua latera reliquis lateribus asqualia 
9 ^pfifl9i.,{j2bebunt. atque erit af ipfi fb aequalis. Si igitqr in cir- 
culo rcéla linea per centrum du<Sta rcdam lineam quandam 
non duélam per centrum bifa/iam f€cet,& ad angulos redlos 
ipfam fecabit. quod fi ipfam fecet ad redos angulos, & bi- 
fariam fecabit. Qupd oportebat demonftrare. 
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PROF. IV. THEOR. 

Si in circulo iua feUd line a fé invìcem fecent nm duHd per 
centruìtty fefe bìfariam non fecabunt. 

Sic circulus A BC D ^ 6c in ipfo duae re^ae linese' a e B d 
fé invicem fecent in pun<3:o E, non duAse per cencrum. Di-^ 
co eas f èfe bifariam non fecare. Si enim neri poteft, fecene 
k(t bifariam, ita ut ae fic xqua- 
lis Ec & B£ ipfi ed: fumatur- 
que « centrum a b e D circuii, 
quod fit F,& EF jungacur. Qup- 
niam ighur retìra linea fé per 
centrum dufta re(fiam lineam 
quandam a e non dudtam per 
centrum bifariam fecat, 8c ad 
reéios angulosipfam fecabit*. quare reAus eft fea angu-* 
lus. rurfus quomam reéta linea fé redam lineam quandam 
Bo non dud:am per centrum bifariam fecat, & ad angulos 
redos ipfam ^ fecabit. redlus igitur angulus eft feb. often- 
fus autem eft re£lus & fea. ergo fea angulus ipfi feb 
sequalis erit, minor majori,quod fieri non poteft. non igitur 
AC BD {^k bifariam fecant. Qusire fi in circulo duse redac 
lineae fé invicem fecent non à\x(k^ per centrum, fefe bifa- 
riam non fecabunt.. Qupd oftendere oportebat. 

PROF. V. THEOR. 

Si duo circuii fé invicem fecent^ non erit tpforum idem cen- 
trum. 

Duo eniih circuii fé invicem fecent abc cdc in pundis 
B,C. Dicoipforum idem centrum aon eflè. Si enim neri po« 
teft, fit centrum e ; jungatur- 
que EC, & efg utcunque du*- 
catur. Qupniam e centrum 
eft circuii abc, erit ce ipfi 
£F a?qualis. rurfus quoniam e 
centrum eft cdg circuii, ae- 

Jualis eft CE ipfi eg. fe'd o- 
:enfa eft ce aequalis SF. ergo 

Ep ipfi EG «qualis erit, minor majori, quod fieri non po- 
teft. non igitur pundum E centrum eft circulorum abc 
cnò. Quare fi duo circuii fc invicem fecent, non erit ipfo- 
mm idem centrum. Quod oftendendum fuit. 

PROF. 
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PROF. VI. THE OR. 

Si duo circuii fefc intra contingant, ìf forum idem centrum 
non erìr. 

Duo eoim circuii abc cdc contingant fefe intra in pun- 
€to e. Dico ipforum non effe idem centrum. Si enim fieri 
poteft,fit F^jungaturque fc,& 
FEB utcunque aucatur. Qjip- 
niam igitur f centrum eft cir- 
cuii ABC, xqualis eft CF ipfi^ 
FB. rurfus quoniam f centrum 
cft circuii ODE, erit cf asqua- 
lis F E* oftenfa autem eft e p 
aqualis fb. ergo & fé ipfi fb 
cft aequalis, minor majori, quod fieri non poteft. non igitur 
F pundum centrum eft circulorum abc ode. Quare fi 
duo circuii iefe intra contingant, ipforum idem centrum 
non erit. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. VII. THEOR. 

Si in circuii diametro alìquod punUum fumatur, quod non 
fit centrum circuii, & ab eo in cìrculum cadant quavìs 
rea A linea ; maxima qmdem erit in qua centrum : mi- 
nima vero reliqua : alìarum autem propinquìor eì qua 
per centrum tranfit, femper remotiàre major eft. at dna 
tantum aquales ab eodem punSo in circulum cadent ad 
utrafque partes mìnima. 

Sit circulus A B e D, cujus diameter ad, & in ipfa a d 
fiimatur aliquod punótum f, quod non (it centrum circuii. 
Sit autem circuii centrum e : & à pun&o f in circulum 
A B e D cadant qudedam re&ae liaese FB fc fg. Dico fa 
maximam efle, &c wt> mini- 
mam : aliarum vero, fb qui- 
dam majoremquam fc, & FC 
majorem quam £G. jungantur 
enim b e ce o^. £t quoniam 
«io.]iri]ni.omnis trianguli duo latera «re- 
liquo funt majora; erunt be 
EF majores quàm bf. eft au- 
tem A e xqualis be. ergo, be ef ipfi af fune aequales. 
major igitur eft AF quàm fb. rurfus quoniam be eft xqiiaJis 
CE, communis autem fé, dux be ef duabus ce ef x« 

quales 
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€{uales funt. fed bef angulus major eft angulo cep : bafis 
ìgicur BF bafi fc eft * major, eadem ratione & cf major* m-P'?"»* 
eft quam fg. rurfus quoniam gf fé majores *funt quam**®:P™"* 
CE, asqualis autem gè ipfi ed; erunt gf fé majores quam 
ED. communis auferatur fé. ergo reliqua gf major eft 
quam reliqua fd. maxima igitur eft fa, ^ fd minima: 
major vero bf quam fc. & PC quam fg major. Dico & à 

fmn&o f duas tantum reàas lineas ssquales cadere in circu- 
Um A bcd ad utrafque partes minimx fd. conftituatur ^ e-* ai.prlmj. 
nim ad lineam ef atque ad datum in ea punAum e^ angulo 
PEF asqualis angulus feh : & fh jungatur* Quoniam igitur 
GB eft sequalis eh, communis autem ef, duae gè ef duabus 
UE EP asquales lunt : & angulus gep eft aequalis angulo 
HE F. bafis igitur fg bafi fh «qualis ^erit. Dico à pwifto** 4» p""»- 
F in circulum non cadere aliam ipfi fg aequalem. li enim 
fieri poteft, cadat fk & quoniam fk eft aequalis fg, eft- 
que ipfi fg asqualis PH ; erit & pk ipfi fh acqualis, vide- 
licet propinquior ei, qua: per centrum tranfit a^oualis re- 
motiori, quod fieri non poteft. Si igitur in circuii diame- 
tro aliquod pun&um iiimatur, quod non fit centrum circu- 
li, &c. Qiipd demonftrare oportebat. 

PROF. VIIL THEOR, 

Si extra circulum aliquod punSum fumatur, atque ah eo 
ad circulum ducantur quadam reSa linea quarum una 
per centrum tranfeat, alia vero utcunque : earum qui- 
dem, qua in concavam circumferentìam cadunt^ maxì-^ 
ma eft qua per centrum troìifit ; aliarum autem propin^ 
quior eiy qua per centrum, femper remotiore major eft. 
at earum, qua in convexam cìrcumferentìam cadunt, mi" 
nìma eft qua inter punUum & diametrum interjicìtur : 
aliarum vero qua propinquior minima, femper remotiore 
eft minor, dua autem tantum aquales a punSto in chrcu- 
lum cadunt ad utrafque partes minima. 

Sit circulus A b e, & extra circulum fiimatur aliquod 
pundum d : ab eo autem in circulum ducantur re&as llneae 
quxdam da de df dc: fitque da per centrum. Dico 
earum quidem, quae in concavam aefc circumferentiam 
cadunt, maximam effe da, qux per centrum tranfit; & 
niinimam, ouse inter punàum d oc diametrum ag inter- 
jicitur, videlicet dg : majorem autem de quam df ; & df 

majorem 
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majorem quam oc: earum vero quas in convexam circum* 

ferenciam hlkg cadunt, qux propinquior eft miaimas ]>g 

femper remotiore effe minorem; hoc eft ok miaorem 
'é I. lmjiif.qaam dl, & ol minorem quam dh* Sumacur * enim c€n- 

trutn circuii ab(^, quod ut m, & 

jungantur me mf mc mh ml. & 

quoniam am eft xqualis me, com* 

munis apponatuìr m j>. ergo ad eft 

, seqaalis ipiis em md. fed em md 

^fto.primk(ì||^ majorcs * quam ed. ergo & ad 

quam ed eft major, rurfiis quouiam 
xqualis eft M E ipfi M F, communis 
apponatur md. erunt em md ipfi 
MF MDasquales; at angulus emd 
major eft angulo fmd. bafi$ ig^ur 

«t4.pri111t.BD bafi FD major ^ erit. fimiliter de- 
monftrabimus, & fd majorem effe 
quam cd. ergo maxima eft da; 
major autem de quam df, & dp 
quam dc major. Praeterea quoniam 
MK ed funt majores^quam md, & mg eft xqualis m k ; 

4Azioiii.4.eric rc:liqua kd quam reliqua ^ gd major, quare gd mi- 
nor quam kd, & idcirco gd minima eft. & quoniam trian- 
guli MLD in uno lacere md, dux re&as lineae mk kd in- 

• ii.priiiiJ.tra conftituantur, erunt *mk kd minores ipfis ml ld, 
quarum mk eft xqualis ml. reliaua igitur dk minor eft 
quam reliqua dl. fimiliter oftenaemus, & dl quam dh 
minorem effe, ergo dg minima eft. minor vero dk quam 
DL, & DL minor quàm oh. Dico etiam duas tantum xqua- 
les à pundo D in circulum cadere ad utrafque minimx par- 
tes. conftituatur ad xcQcmi lineam md, ad datumque in ea 

/x3.pmiLpanAum m, angulo kmd xqualis /angulus dm b, & db 
jungatur. icaque quoniam mk eft xqualis mb, communis 
autem md, dux km md duabus bm md xquales ftmt, al- 
tera alteri. & angulus kmd xqualis angulo bmd, bafis igi- 

X 4. primi tur DK baii d B eft xqualis g. Dico à punAo b aliam ipfi ne 
xqualem in circulum non cadere, fi enim fieri poteft, ca- 
dat DK. £c quoniam dk eft xqualis dn, & dk ipfi db eft x- 
qnalis; erit & db xqualis dn, propinquior fcilicet minimx 
xqualis remotiori, quod fieri non poffe oftenfiim eft» Si 
igitur extra circulum aliquod putidum fiimatur, &c. quod 
oftendere oportebat. 
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PROF. IX. THE OR* 

Si intra circulum fumatur aliquod punSum, atque db eo m 
cìrculum cadant plures quàm dud reUd lined Aqudes | 
punSum^ quodfumitur, circuii centrum erit. 

Sumatur enim intra circulum abc punAum aliquod D : 
ataue à pun£to o in circulum abc cadane plures quam duas 
Tcctoi iineae sequales da db dc« Dico pundtum d, quod 
funaitur, circuii abc eflè ccn- 
trum. "fton enim ; fed, fi fieri 
poteft, fit E centrum, & junfta 
DE in FG producatur. ergo 
FG ^diarheter eft abc circuii • 
itaque quoniam in fg diametro 
circuii ABC fiimptum eft ali* 
quoci pundum d qucd non 
eft cencrum circuii, maxima quidem erit dg, major ^au-^ 7- ^jf^ 
tern x>c quam db, & db quam da. ied & asquales, «quodc «Byp. 
fieri non poteft. non igitur £ centrum e^ circuii abc fi«> 
militer oftendemus nequealiud pundium centrum effe pras« 
ter ipfiim D. ergo d circuii bc centrum erit. Quod opoi?- 
tebat demonftrare. 
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PROF. X.. THE OR. 

Grculus circulum in pluribus, quam duohus punSis nM 
fecat. 

Si enim fieri poteft circulus abc circulum dbp fecet ia 
pluribus pundtis, quam duobus ^ nempe in b, g, f, & cip- 
culi abc centrum (limarur, quod fit K, de Kb kg kf jun-' 
gannir. Quoniam igitur intra 
circulum def fumptum eft 
aliquod punélum k, à quo in 
circulum def incidant plu- 
res quam duac redas lineai kb 
KG kf scquales, erit pundum 
K circuii D£P centrum «. eft 
autem & circuii abc centrum 




^ 9 faajat. 



i K duonim igitur circulorum, qui fefe fecant, idem erit k^ Kst/p, 
cencrum, quod fieri non poteft. Quare circulus circulum ia 

pluribus. 
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plurìbus quam duobus pundis non fecat. Qupd opoitebat 
demonilrare. 

PROF. XL THEOR. 

Si duo circuii fefe intm cantit^dnt, &fumantur centra ìf- 
forum : reSa linea ipfarum centra cotym^ens froduSa in 
circukrum contaSum caàet. 

Duo enim circali a bc ade fefe intus coatìngant ia può- 
&o A. & fumatur circuii quidem abc centrum quod fic f; 
circuii vero ade centrum g* Dico reóhun lineam' à punAo 
G ad p duftam, fi producatur, 
in punftum a cadere. Non e- 
nim ; fed fi fieri poteft, cadat 
ut FGDH. 6c AF AG jungan* 
tur. Itaque quoniam ag gp 
tapriffii.majores«fiint quamPA^ hoc 
eft quam fh, communis au- 
feratur pg. reliqua igitur ag 
major eft quam reliqua gh. fed ag eft squalis gd, ergo 
g D ipfa g H eil major, minor majore^ quod fieri non po< 
teft. non igitur à punfto p ad g duaa reda linea extra 
contadum a cader, quare in ipfiim cadac neceftè eft. Si 
igitur duo circuii fefe intus continganc, reda linea ipfo- 
rum centra conjungens, fi producatur, in contaAum circu- 
lorum cader. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XII. THEOR. 

Si duo circuii fefe extra contìngant, reSa linea ipfirum 
centra canjm^ens per contaffum tranfibit. 

Duo enim circuii abc ade fefe extra contingant in 
pundo a; & fiimatur circuii quidem abc centrum quod 
ut p; circuii vero ade centrum g. Dico redam lineam, 
qux à pundo p ad g duci- 
tur, per contadum a tranf- 
ire. Non enim; fed, fi fieri 
poteft, cadat ut pcdg: & 
FA AG jungantur. Quoni- 
am igitur p centrum eft cir- 
cuii ABC, erit AF aequaUs 
FC. rurfiis quoniam g cen- 
trum eft ade circuii, erit ag ipfi gd xqualis. oftenfa 
eft autem, & ap sequalis fc funt igitur fa ag ipfis FC 
DG xqualeS) ergo tota fg major eft quam fa ag. fed & 

minor. 
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minor ', quod fieri non poteft* non igitur à pun Ao p ad e « xo.pf Imi 
du£tare&a linea per concadum a pon tranfibit. auareper 
ipfum tranfeac necefle eft. Si igitur duo circuii fefe extra 
con tingant, redla linea ipforum centra conjungens per con-* 
taélum tranfibit. Qupd oportebac demonftrare. 

PROF. XIIL THEOR. 

Circidns cìrculum n*fn contingit in pluribus punSìs quàm «- 
n9y five ìntus fiye extra contìngat. 

Si enim fieri poteft, circulum a bcd circulus ebfd con- 
tingat, primum intus, in pluepibus pundis quam uno, vide- 
licet in B, t): & fumatur circuii quidem ab do centrum 6, 
circuii vero ebfd centrum h. ergo reAa linea quae à 
pundo 6 ad H ducitur, in pun&a <> b, d « ti.]wj», 

cader, cadat ut bghd. £t quoniam g 
centrum eft circuii abdc, erit bg ipfi 
CD asqualis. major igitur eft bg quam 
hd: & bh quam ho multo major. 
rurfus quoniam h centrum eft ebfd 
circuii, asqualis eft bh ìpfì hd. atqui 
oftenfa eft ipfa multo major, quod fieri 
non poteft. non igitur circulus circu- 
lum intus contingit in pluribus pundis, 
^uam uno. Dico etiam neque extra con^ 
tmgere. fi enim fieri poteft, circulus 
ACK circulum ab oc extra contingat 
in pluribus pundis quàm uno, videlicet in ìlc, & ac 
jungatur. itaque quoniam in circumferentia utrorumque 
circulorum a bcd ack fumpta funt duo punfta a, c; 
reda linea, quaé ipfa conjungit intra utrumque ipforum ca- 
der ^. fed intra circulum quidem abdc cadit, extra circu-^ ^^ bnjns. 
lum vero ack, quod eft abfurdum* Non igitur circxilus 
circulum extra contingit in pluribus pundis quàm uno. 
oftenfum autem eft neque intus contingere. Circulus igitur 
circulum non contingit in pluribus pundis qu^hwino, five 
intus, five extra contingat. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XIV. THEOR. 

In tìrculo dquaUs re^A lìnea aqualiter a centro dijlant : & 
qua dqualìter a eentro dijlant, Inter [e funt aquales. 

Sit circulus A bdc, & in ipfo ssquales redse linea? ab cd. 
Dico eas à centro aequaliter diftare. Sumatur enim circuii 

abdc 
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ABDC centrum qubd fic E, & ab ipfò ad ab co perpen- 
diculares ducantur ef kg, & ae ec jungantur. CUipniam 
igitur Tc&i linea quasdam per centrum duda E f re&am 
imeam quandam ab non du&am per centrum ad redos 

n 3. Iiujus.angulos fecat, & bifariam ipfam fecabit«. > quare af eft x- 

qualis FB, ideoque ab ipuus A^. ^C 

A F dupla, eadem ratione, & 
CD dupla eft CG. atque eft 
A b ipti e D asqualis. sequalis 
igitur & AF ipfi CG. & quo- 
niam ae eft xqualis bc, erit 
.& quadratum ex ae quadrato 
ex E e acquale, fed Quadrato 

*+7.primi.qui(iem ex A E acquaiia funt ex af fe quadrata^; reóhii 
enim angulus eft ad f: quadrato autem ex ec acquaiia funt 
quadrata ex eg gc, cum angulus ad g fit reSus. quadrata 
igitur ex AP FE asqualia funt quadratis ex e g gè, quo- 
rum quadratum ex af quadrato ex co xquale, etenim ac- 
Gualis eft AiP ipfi CG. reliquum igitur quod fic ex fe qua- 
aratum acquale eft reliquo quod ex EG ; ac propterea fe 
ipfi EG eft xqualis. in circulo autem acqualiter diftare à cen- 
tro TcStx lineac dicuntur, quando à centro ad ipfas perpen- 

f 4.def.liii-diculares dudac acqualesdunt. ergo ab co à centro aeaua- 

^* liter diftant. Sed fi a b co acqualiter diftent à centro, hoc 

eft. acqualis fit fe ipfi eg : dico ab ipfi co acqualem eSé. 
lifdem enim conftrudis, umiliter oftendemus ab dupiam 
efife ipfius A F, e o dupiam ipfius e 6. & quoniam acqua- 
lis eft A E ipfi E e, erit & ex a e quadratum (quadrato ex 
£C acquale, fed quadrato quidem ex ae acquaiia^ funt qua- 
drata ex EF FA : quadrato autem ex e e acquaiia Squadrata 
ex EG GC. quadrata igitur ex e f fa quadratis ex so gc 
acquaiia funt ^ quorum quadratum ex eg xquale eft qua- 
drato ex EF, eft enim eg ipfi ef xqualis : reliquum igitur 
ex A f quadratum acquale eft reliquo ex e g. ergo af ipfi 
CG eft acqualis. atque eft ab ipfius af dupla, fic co du- 

{)Ia ipfius CG. In circulo igitur acquales reaac lineac xqua- 
iter a centro diftant. Et quac acqualiter à centro diftant, 
Inter fe funt acquales. Qupd oportebat demonftraré. 



P R P. 



I. Z B fi R III. tf/ 

PROF. XV. THEOR. 
In (ìrculf m4xima qttìdem efi dUmeter : dlÌÉrum vero fem- 
per frofinquìa ei qu€ ftr centram tratifit, remetme m*- 
jmr «fi. 

Sic drculus abcd, cujus diameter ad, cemrum k ; Se 

propìn<juior quidem diametro ad fit bc; rcmotior vero 

FC. Dico AD maximam efle, & bc nujOTcm quam fg. Du- 

cancur etùm à ccacro e ad bc fo pcrpeodiculares bh kk. 

& quonìam bc propinquior efl ei quae per ceatnim tran- 

fic, rcmotior uitem fg ; cric 

EK quam EH major, poaa- 

niF ip& KH «qualis EL, Se 

per I. ipfi K K ad rcdtos aa- 

gulos duda Lu ìd n produ- 

catur, & jun^tur EU EH 

EF EG. quoDiam igicur EH 

eft xqualis el, erit ce bc ipfi 

MNX^ualis'. rurfìuquoniam «i4.bijnf. ' 

scquaiucfl: AEipfi su, & de iplì eh, erit & ad ìpfis me 

EMscqualis. feduE EH^majoresfunt quam un ; ergo fic^M-prìad. 

A D major eft quam un: & u h eli xqualis b c, eric 

iginir AD quam bc major, quod cum duz km en duabus 

Si EG sequalcs llnt, augululque men major angulo feg, 

& bafis MN baiì fo major < erit. oftenfàaucem eft un x-ti^fiimì. 

qualis BC. ergo &c bc quam fg efi major, maxima igitur 

eA AD diameter, & bc major quam fg. Quare in cìrculo 

maxima eft diameter, aliarum vero fcmper propinquior ei, 

qux per centnim tratiGt, remotiore eft major. Quc>d de- 

monurare oportebat. 

P R. O P. XVI. THEOR, 
Qué iUnutt» firculi ad rtHos ai^ulat ab extretnUatt Ìu- 
fittir, cadìt extra cireidum : & in Itcum qvi inter rt- 
Sam Bneam, & {'ncutnferentiam mterjicituT altera re- 
ità lìnea non tadet: & ftmcircitìi angulus ornili anguh 
acuto reBUìneo major efi; reltquus autem mttufr. 

Sic circulus ABC circa centrum d, & diamecrum ab. 

Dico redam lioeam, quae à puntìo a ipfi ab ad reilos an- 

gulosducitur extra circulum cadere. N on enim ; fcd, fi fieri 

E poteft. 
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potcft, cadat intus, ut ac, & DC jungatur. itaque quoniam 

sequalis cft da ipfi DC, erit & angulus d AC angulo a e d 

« y. primi. sequalis *. redus autem eft dac^ j ergo & acd eft rcSus j 

* ex hyp. ac propterca angulf dac acd duabus reftis aequales lunt, 

tf f 7.primi. quod fieri non poteft*. non igitur à ^ 

pundo A ipfi BA ad re&os aimilos 

duda cader intra circulum. fimili- 

ter oftendemus neque in drcumfe- 

rentiam cadere. Extra ijdtur cadat 

necefTe eft. cadat ut ab. Dico in lo* 

cum qui inter reftam lineam ae & 

circumferentiam cha interjicitur, 

alteram redtam lineam non cadere. 

Si enim fieri poteft, cadat ut fa, • 

& à pundo D ad fa perpendicula- 

d l^ primi. ris^'aucatur DO. & quoniam re&us 

eft angulus agd, minor autem redo 

g 19 primi. pAQ^ erit PA, quàm dg major** 

asqualis autem eli; DA ipfi DH. ma- E 
jor igitur eft Dh ipfa dg, minor 
majore, auód fieri non poteft. non 
igitur in locum qui inter redam li* 
neam & circumferentiam intenicitur, altera reda linea 
cader. Dico pneterea angulum lemicirculi, cjui re&a linea 
B A, & circumferentia cha continetur, omni angulo acuto 
redtilineo majorem effe ; reliquum vero contentum circum« 
ferentia cha, & reda linea ab omni angulo reétili* 
lineo eile miuorem. Si enim eft aliquis angulus redilineus 
acutus major quidem contento reda linea b a, & cha cir- 
cumferentia,aut aliquis minor contento cha circumferentia, 
& reda linea ae, in locum qui inter circumferentiam cha, 
6c redam lineam a e interjicitur, cadet aliqua reda linea 
quas faciet angulum majorem quidem contento reda linea 
ba & CH A circumferentia, qui fciliccc redis lineis con- 
tinetur, minorem vero contento circumferentia cha, 6c ae 
/ ex pfitts reda linea, non cadit autem/: non igitur erit angulus acu- 
demolì- tus qui redis lineis continetur, major angulo contento 
ftracu. j.^^^ 2|q^2 2 ^^ & e H A circumferentia ; ncque minor con* 
tento circumferentia e ha, & ab reda linea. 

Cor. Ex hoc manifeftum eft redam lineam ^uae ab ez- 
tremitate diametri circuii ad redos angulos duatur, circtk* 
lum contingere, & redam lineam contingere cirailum in 
uno tantumpundo, quoniam qux occumt in duobus pun- 
dis intra ipium cadit, ut oftenium eft. 

PROF. 



^. 



L I 3 E R IIL 



ef 




PROF. XVIL PROBL* 

A dato punito re&am tineam iucere qus datum ckculum 
conttng4t. 

Sic datum quidem pundum a, datus autem circulus bcd« 
Oportet à punSo a redam lineam ducere, cjuae circulum 
BCD contingat. Sumatur enim centrum circuii e j & junfta 
AE, centro quidem e; intervallo aut^mBA Circulus afg 

defcribatur: & à punfto d ^^ -^n. . 

ipfi E A ad redos anguJos* X ..^— -^\\ a * ti-priml. 

ducatur d f : junganturque 
EBF AB. Dico à pundo A 
dudam effe ab qux circu- 
lum BCD ccntingit. Qupniam 
enim e centrum eft circulo- 
rum BCD AFG, erit sa ae- 
qualis £F, & ED ipfi EB. duas igitur ae eb duabus pb 
ED ^quales^ fune, & angulum communem omtinent. qui eft 
ad e. ergo bafis df bafi ab efl: f asqualis, triangulumque^ 4* ^P»* 
DEF acquale triangulogB A, & reliqui anguli reUquis aa^ 
gulis. acquali)^ igitur e^^angulus eba angulo edf. &: bdb 
re&us eft. oliare & yt;&us eba: atque eli: e b ex centro. 
quas autemGiameti'ò circuii ab extremitate ad redos angu- 
losducitur, circulum cootingit^. ergo ab contingit circu<*^ cor. i^« 
lum* A dato igitur pundo a duda eft reda linea ab qute^^'* 
drculum bcd contingit. Quod facere oportebat. 

PROF, XVIU. THEOR. 
Si circulum contingat qudàam refla Hnea, k centro autem 
in coniaSum reità linea ducatut, èa ad conttngentem 
perpendìcularis erit. 

Circulum enim abc contingat qux'dam teda linea de in 
pundo e : & circuii abc centn^m fumatur f, à quo ad e 
ducatur fc. Dico fc ad i- 
pfam D E perpendicularem 
elTe. Si enim non ita fit, du- 
catur à pundo f ad D E per- 
pendicularis *» F g. Qupniam 
Igitur angulus fgc redus eft, 
critGCF acutus^, acpropte- 
rea foc angulus' major ^ngu- ' 




^ 31. primi. 



lo fcg. majorem autem angyilum majus latus ^fubtendit.c i^.ftimù 
major igitur eft fc quàm fg. aequalis aut^m te ipfi fb 

E a ergo 
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ergo FB ipfa fg eft major, minor majore, quod fieri non 
poceft. non igitur fg eft perpendicularìs ad de. fimiliter 
oftendemus neque aliam ^uampiam efle praeter ipfam fc. 
ergo FC ad de eli perpendicularìs. Si igitur circulumcon- 
tingat ^uaedam reda linea, à centro autem in conta&um 
reaa linea ducacur, ea ad contingencem perpendiculam 
erit. Qupd oportebac demonftrare. 

PROF. XIX- THEOR. 

Si circulum amtingat qtudam reità lìnea, a contaSu du- 
tem ai reSos angulos contingemi reHa linea ducdW: 
in ea circuii centrum erìt. 

Circulum enim a b e contingat quxdam reda linea de in 
e, & à pundo e ipfi DB ad reoos angulos ducatur ca. Dico 
in ipfa AC circuii centrum efle. Non enim; fed, fi fieri poceil» 
fit F centrum, & jungatur cF. 
Quoniam igitur circulum abc 
contingit quaedam reda linea 
DE, & à centro ad conta- 
Aum duda eft fc; erit fc 
ad ipfam de perpendicula- 
* » 8. hQjas. ris 4. redhis igitur angulus eft ,.,,.^._^^.,.^_^__ 
FCE. eft autem & acb re- » ' tf Z^ 

*«*yp* ^s^. ergo FCB angulus eft xqualis angulo a e E, mioof 
majori, quod fieri non poteft. non igitur f centrum eft abc 
circuii, fimiliter oftendemus neque aliud aliquod effe prc* 
terquam in ipfa AC. Qjiare fi circulum contingat quidam 
refta linea, à contadu autem ad redos angulos conting^t^ 
reda linea ducatur ; in ea circuii erit centrum. Quod de* 
monftrare oportebat. 

PROF. XX. THEOR. 

In cìrculo at^ulus, qui ad centrum, duplex eft ejus qui ^ 
cìrcumferentiam efi, quando circumferentiam eandemff* 
bafi babeant. 

. Sit circulus ABC, ac cujus centrum quidem angulus ft 

BEC, ad circumferentiam vero bag, & eandem circumftren- 

tiam Bc prò bafi habeant. Dico beo angulum anguli bac 

duplum effe. Jungatur enim ae, & ad f producatur. ita- 

. que quoniam e a eft ssqualis eb, erit & angulus eab ao- 

ér f. primi. gyiQ BBA *»qualis. anguli igitur b ab sba dupliccs wn* 
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ipfius anguli BAi^; fedangulus bbp eft aequalis ^ angulis^ 3^'P">ni< 
B A B E B A ; €rgo B B F anguius angulì e a b elt duplex, ea- 
dem ratioae & anguius fé e 
duplex efl: ipfius e a e. totus 
igicur bec totius bac du- 

Sjlexeric. rar{usÌDfledatur«& 
ic alter anp;ulus bdc, junaa- 
que DE aciG producatur. fi- 
milicer oftenoemus angulum 
GEc anguli GDC duplum ef- 
fe: quorum gbb duplus eft ipfius gdb. ergo reliqi^us bec 
reliqui b b e eft duplus. In circulo igicur anguius qui ad 
centrum, duplex eft ejus qui ad circuniferentiam eft, quan- 
do circumferentiam eandem prò bafi habeant. Qupd opor* 
tebat demonftrare. 

PROF. XXL THEOR. 

In circulo, qui in eodem fegmento funt, anguli intet fé «• 
qualesfunt. 

Sit circulus AB CD E, & in eodem fegm^nto baed an- 
guli fint BAD bbd. Dico eos inter fexquales effe. Suma- 
tur enim circuii abcde centrum quod fic f : jungantur- 
que bf FD« Qupniam an- 
guius quidem bfd eft ad 
centrum, anguius vero bad 
ad circumferentiam, & cir« 
cumferentiam eandem bcd 
prò baiihabent; erit bfd 
anguius «anguli bad du» 
plus, eadem ratione an- e 

gulus bfd duplus eft etiam an^Ii bed. ergo anguius 
BAD angolo BED ssqualis erit« Si anguli bad bed funt in 
fegtnento minore femicircu* 
lo, ducatur ae, eruntque om« 
nes anguli trianguli abg ac- 
quatesi omnibus anp^lis tri* 
anguli DEO^ & anguli abe ade 
funt sequales per hadenus de- 
monftrata, & anguli agb 
DG E funt etiam aequales «, ad 

verticem enim iùnt: quare 6c reli^uus bag reliquo ged se- 
qualis erit. In circulo, igitur qui in eodem fegmento funt 
anguli inter fé sequalea funt. Quod oportebat demou<- 
ftrarc. 

E 3 PROF. 
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PROF. XXII. THEOR. 

QiMdriUterorum qud in cìrcuUs defcrUmntur, dnguli ofp<h 
jjiti duobus reSts squales fmt. 

Sit circulus iiBDc, & in ipfo quadrìlaterum abdc. Dico 
angulos ipfius oppofitos duobus redtis asquales effe. Jungan- 
tur AD BC : quoniam igitur omnis trianguli tres anguli too- 

# {«.primi. bus rcftis funt xquales^, erunt trianguli abc tres anguli 
.CABABCBCA «quales duobus rcftis. fed angulus abc eft 

^♦'•P"'^''a5qualis^ aneulo ad e, in eo- 
dem enim lunt fegmento ab 
Dc. & angulus a ce asqualis^ 
ipfi ADB, quod funt in eodem 
acdb fegmento : totus igitur 
angulus B D e angulis abc 
ACB aequalis eft. communis ap- 
ponatur bac angulus; erunt ^ 

anguli bac abc acb angulis bac bdc aequales. fed , 
bac abc acb funt xouales * duobus rcdis. ergo & an- 
guli BAC BDC duobus rcctis sequales erunr. fimiliter often- 
demus angulos quoque abd acd duobUs redis effe asqua- 
les. Quacirillterorum igitur, quae in circulis defcribuntur, 
anguli oppofiti duobus reftis sequales funt. Quod oporte- 
, bat dernonftrare. 

PROF. XXIII. THEOR. 

Super eadem reità Rnea duo rìnulotsm ftgmenta fiMU, 
& indqualia e:c eadem parte nm vmjlìtuentur. 

Si cnim fieri poteft, fuper eadem reiSba linea ab duo drcu* 
lorum fegmento fimilia, & inasqualia conftituantor ex ea- 
dem parte acb ad&; ducatur»- 

que ACD, & CB bd jungan* 3> 

tur. Itaque quoniam tegmen^ 
tum ACB fimile eft fegmen- 
to A DB, fimilia autem cir^* 
culorum fegnienta fùnt quas 

Def. Il* j^ngulos fufcipiunt * aequales j ^ 

W*«- (^rit ACB angulus aequalis an- 

# i^.primi. gulo A pB, exterior interiori, quod fieri non potefl: *. Non 
igitur.fuper eadem redla linea, duo circulorum fegmenta fi» 
milia, & ine^qualia ex eadem part^ conftituencur. Qupi 
d^mon&xAT^ oporteb^t, 

PROP. 
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PROF. XXIV. THE OR. 

Super Aqualibus réSTis linets fimilis àrcul&rum fegmeHtd 
inter fé aqualìa funt. 

Sint enim fup'er sequalibus re&is linei$ ab cd fitnilia cixr 
culorum fegmenca a e b c f d. Dico fegineofum aeb feg- 
mento e f d acquale effe. Applicato enim aeb fegmenco 
fègmento cfd, & pofico 
pUQÓto quidem a in e, reda ^ 
vero linea ab in e d ; con- ^ — -^^ ^ ^^^ 
gruec & B pundum punfto >^ ^^ x ;^sG^^ 

t>j propterea quod ab ipfi 
e D iic «qualis. congruente a 
aucem reaa linea ab re&a: ; , . , . 

CD; congruetSc asb feg- »u . 

mentum legmenco cfd. fi enim ab CQJoigmet ipfi cp, feg^ 
mencum autem aeb fegmenco cfd nop.congruet, fed per*- 
mutabitur ut cod» cirdulus circulum in pluribus quàra Quoh 
bus pundiis fecabic. etenim qirculus cgd. circulum CFDfe^ 
cac in pluribus pun<3is quàm duobus, videlicec in pundis Cy 
G, D, quod fieri non^ poteft. non igitur congruente reéta* loMj^ 
linea ab redlx cd^ non congruec & aeb fegmentum kg*- 
mento cfd. quare cofigruet, & ipfi aeqiiale erit. Super ae- 
qualibus igitur reétis lineis fimilia circulorum fegmenta in- 
ter fé sequalia fiint. Qupd oporrebat demooftrare. 

PROF. XXV. PROBL. 

Qrculi fegmentB iato defcr'éere ctrcultm cujus efi fegmen* 
tum. 

Sit datum circuii fegmentum a b e. Oportet defbri- 
bere circulum cujiìs a b e eft fegmentum. Secetur 
AC bifariam«in d: & à pun(^o d ipfi a e ad redos^io-primì. 
angttlos ducatur ^ ^n.primi. 

D B, & a B junga- 
tur. Vel igitur an- 
gulus ABD major 
eft angulo bad. 
Tel minor, vel ipé 
aequalis.Sitprimum 
major,& ad reftam 
lineam ba, utque ad datuiii in ea punSum a conftituatur * *3P"™"* 
angulus BAE acqualis«' angulo abd; & t>B ad e producatur, 
jungaturque se* Quoniam igitur angulus ab E eft asqualis 

£ 4 angulo 
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fig. 3. 



à odio. 



d 6. primi, angulo bab, d erìt & be reda linea ipfi ea sequalis : Se quo- 
niam a d eft xqualis dc, communis autem db, diue ad 
DE duabus CD dì; stquales fiint, altera alteri; & angulus 
ADE a:qualis angulo e de, reAus enim uterque eft. ergo 
Se barn ab bafi 

ff 4. primi. EC eft sequalis « fed 
oftenfa eft ab x- 

Jualis EB. quare 
e BE ipfi EC eft 
sequalis, ac propte- 
rea tres redx li- 
neai a E EB EC io- 
ter fé xquales funt. centro igitur E, intervallo autem ani 
ipfarum ae eb bc circulus deicriptus etiam per reliqua 
/ 9. hojM-/tranfibit punda, & circulus defcrìptus erit. quare ciraili 
fegmento dato defcriptus eft circulus cujus fe^mentum eft. 
fed & illud conftat, fegmemum abc femicirculo minus 
efle ; propterea quod centrum ipfius extra cadir. xSimiliter^ 
&: fi angulus abd fit acqualis angulo bad, fada ad acquali 
utrique ipfarum bd dc, erunt tres reAxlineìoe ad db dc 
inter fé xquales, atque erit d circuii defcripti centrum, & 
fegmentum abc femicirculus* hSi vero an^us abd minor 
fit angulo BAD; confticuatur ad redam lineam ba, te ad 
punAum in ea datum a, angulo abd xqualis angulus bab 
intra fegmentum abc. erit e centrum in ipfa db, atque erit 
ABC fejgmentum femicirculo majus. Circuii igitur fegmento 
dato defcripcus eft circulus cujus fegmentum eft. C^.d fa- 
cere oportebat. 

PROF. XXVI. xTHEOR 

In dqudllbus ctrctdU squdUs dnguli étqudlikm infiftunt chr^ 
€umf€fentusy five dà centra^ five dà €ÌrcMmferentUs i»- 
fiftdnt. 

Sint xquales circuii abc dep, 8cin ipfis xqualea an« 
guli ad centra quidem bgc bhf, ad circumferenrias vero 
bac edf. Dico BKC cir- 
cumferentiam circumferen- 
tix EL t xcjualem eflb. Jun* 
gantur enim bc b p. Cjup- 
niam xquales funt abc dep 
circuii, erunt & qux ex 
centris xquales. dux igitur 
BO GC duabus eh hf x* 
quales funt : & angulus ad g aequalis angulo ad h. creo & 
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ba& B e bafi ef eft "> aequalis» ruriiis quonìam sequalis eft « 4- primi, 
angulus ad a angulo ad d, fegmentum b ac fimile ^ erii ^ pef. n. 
fègmeoto edf : & fune fuper scauatibus re&is lineU bc ef. ^^'J"'* 
quas autem fuper aequalibus reais lineis fimilia funt circu- 
lonim fegmenta, inter fé xqualia ^ funt. fegmentum igitur e 14. hcios. 
B A e fegmento edf eft xquale, fed & cotus a bc circulus 
9cqualis eft toti def. ergo & reliqua circumferencia b k e 
reliqux elf aequaUs erit* In asqualibus igitur circulis ss* 
quales anguli xcjualibus infiftunt circumterentiis, five ad 
centra, five ad circumferentias iafiftant. QuckI oportebac 
demonftrare. 

PROF. XXVIL THEOR. 
Itt dqualibus ckculìs anguli qui aqualibus infifiunt ctrcunt" 
ferentiis Inter fé équMes funt, five ad centra, five ad cir- 
fumferentias ìnfiftant. * 

In asqualibus enim circulis abc def, sequalibus circum* 
ferentiis bc ef iofiftanc anguli ad centra quidem bgc ehp, 
ad circumferentias vero bac edf. Dìcoangulum bgc an- 
gulo EQF, de angulum bac ^ ^ 
angulo EDF aequalem efle. ~ 
Si quidem igitur angulus # # x \ / / \ \ 
BGC aequalis ut angulo EH F, / / Cp\ \ ! I hV \ 




manifeftum eft angulum 

quoque bac adgulo e d.f ^ \^ \S^ \l/^ ^%C' * *<>• ^"J*"- 

eOe aequalem. fin minus, 

unus ipforum eft major, fit 

major b o e, & conftituatur ad redam lineam b g, & ad 

pundum in ipfa g, angulo eh f aequalis ^ anjgulus bgk: se-^ i^.primi. 

quales autem anguli asqualibus infiftunt ^circumferentiis, e 2^. hujuf, 

quando ad centra fuerint* er^o circumferentia bk xqualis 

eft circumferentias bf. fed circumferentia ef seqilalis eft 

ipfi B e. ergo & B K ipfi B e eft aequalis. minor majori, 

quod fieri non poteft. non igitur inacqualis eft angulus bgc 

angulo EHF : erffo eft xqualis. atque eft anguli (]uidem bgc 

dimidiom angiuus qui ad ai anguli vero ehp dimidium qui 

ad D» angulus i^tur |^ui aa a angulo qui ad d eft aequalis* 

In aequaliDUS igitur circulis, anguli qm aequalibus inuftunt 

circumferentiis inter fé aequales funt, five ad centra, five 

ad circumferentias infiftant. Qupd oportebat demon- 

ftrare. 



PROP. 
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PROF. XXVIII. THEOR. 
In aqualibus cìrculìs Aquales rtSA lìned cifcumferentias é- 
quales auferunt, majoretn quìdem majorì, minorem vero 
mìwnu 

Sint «quales circuii abc dbf; & ia ipfis «quales redx 
linex Bc EP, qux circumferentias quidem bac edf ma- 
jores auferaat, circumferentias vero bgc ehf minores. 
Dico circumferentiam bac majorem majori circumferenriae 
ED Fa & minorem circum- 
ferentiam BGC minori E h f 
xqualem elfe. Sumàntur 
A i.hujus«enim centra * circulorum 




K., L, junganturque b k k e 

E L L F. Qupmam circu- 

* li «quales fimt, erunt & 

k Dcf. X. auac ex centris aquales ^. 

l^HJof. ^ygg igitur bk KG iiint «quales duabus el LP: & bafis 
. . Bc «qualis eft bafì ef, ergo angulus bkc angulo elf ed 

e ». p^mifjequaiis: «quales autem anguli sequalibus infiftuùt circum- 

i 16. hujus. fcrcntiis, auando ad centra fuerint <^. quare circumfcrentia 
bgc «qualis tOc circumferenti« ehf, fed & totus abc 
Circulus roti t>BF eft «qualis. reliqua igitur circumferentia 
BAC reliqu« edf «qualis erit. Ergo in «qualibus circulis 
«quales reél« line« circumferentias «quales auferunt, ma« 
jorem quidém miùori^ minorem vero minori. Qupd de- 
monftrare oportebat. 

PROF. XXIX. THEOR. 

In dqualìhus circulis^ AquaUs cireumfercntìas aquales reSi 
ItneA fubtendunt. 

viiefguT. Sint «quales circuU abc dbf: & in ipfis «quales allu- 

fjnf. ^''^^«-mantur circumferenti« bgcehf^&bcef junsaiitur. 

^* Dico re&am lineam bc re&« bf «qualem effe. Siman^» 

# I. hujtis.tur enim centra « circulorum k, l, & jungantur bk 

KG EL LF. Qupniam igitur circumferentia bgc ei): «- 

qualis circumferenti« ehf, erit & angulus bkc anguló 

^27.hujus.BLF «qualis^. & quoniam circuii abc DEPfunt «quales, 

* Def. I . gc qu« ex centris «quales erunt*. du« igitur bk kc (uot «- 
«")«»• quales duabus el LF ; & «quales angulos continent. quare 
4 4. primi, bafis BC bafì ef eft ^ «qualis. In «qualibus igitur circulis 

«quales circumferentias «quales rea« line« fubtendunt. 
Qupd oportebat demonftrare. 

. PROP. 
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PROF. XXX. PROBL. 
Datam ckcumferentìam bìfariam fecare. 

Sic data circumferentia adb. oportet adb circumferen- 
tiam bift.riamfecai:e. Jungatur ab, & in e bifariam ^ fece- a lo.prìmì. 
tur : à puado autem e ipfi ab ad reótos angulos ducatur cp. 
& jungantur ad db. quoniam 
igicur a e eft sequaiis e b, 
commums aucem e d, duas 
A e e D duabus b e e d se- 
quales funt: & angulus acd 
acqualis ^hgulo bcd, reftus 
enim uterque eft : ergo bafis 
A r> bafi bd eft ^ aequalis. a- t ^^ primi, 

quales autem reftae linex ^ cricumferentias aequales aufe-cz8.hujuj. 
rune, quare circumferentia ad circumferentise bd aequalis 
erit. Data igitur circumferentia bifariam feda eft. Quod 
facere oportebat. 

PROF. XXXL THEOR. 

In circulo angulus, qui in femtcìrculùy teSlus efi, qui ver9 
in majorì fegmentOy minor eft reffo, & qui in minori, 
major re&o ; & infuper majoris quidem fermenti ar^u^ 
Itts reSo major eft, mìnoris vero fermenti angulus re^o 
minor. 

Sit circulus abcd cujus diameter bc, centrum autem e; 
& jungantur ba ac ad dc. Dico angulum quidem qui 
eft in lemi circulo bac re&um eflè, qui vero in fermento 
ABC maiore femicirculo, videlicet angulum abc, mmorem 
effe reao, & qui eft in feg- 
mento adc minore femicir- 
culo^hoc eft angulum adc, 
redto maiorem. Jungatur a e, 
& ba ad F producatur. Ita- 
que quoniam 2e eft aequalis 
E A, erit & angulus eab, 

angulo EBA «Gualis*. rurfus ^ ^ .,i^ 

quoniam ae eft aequalis ec, & angulus ace angulo cae 
aequalis * erit. totus igitur angulus bac eft aequalis duobus 
ABC ACB angulis, eft autem, & angulus fac extra tri- 
anpilum abc. duobus abc acb aequalis*. angulUs igicur * 5*-pf imi 
BAC eft aequalis angulo fac^ ac propterea uterque ipfo- 
rum rcftusf. quare in ftmicirculo bac angulus cap redus^ pcf. i^ 

eft. P"^- 
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ed. & quoniam trianguli abc duo anguli abc bac duo- 
li I /.primi. bus redis funt ^ minores, redus autem bac, erit abc an- 
gulus redo minor, atq^ue eft in fegmento a bc majore fé- 
micirculo. quod cum m cir- ^ 

culo quadrìlaterum fic abcd, 
quadrilaterorum vero qui in 
circulis defcribuntur, anguli 
• %%. biijas. oppofiti duobus retìiis funt •«- 
quales: erunt abc adc an* 
guli sequales duobus redis, &c 
an^lus ABC minor eft redo, 
reliquus igitur adc redo major erit, atque eft in fegmento 
ADC minore femicirculo. Dico prsecerea majoris iegmend 
angulum qui concinerur abc circumferentia, Screda linea 
AC redo majorem effe; angulum vero minoris fegmenti, 
contentum circumferentia adc, & reda linea ac redo mi- 
norem. quod quidem perfpicue apparet. Quoniam angulus 
qui redis lineis ba ac continetur redus elt, erit & con- 
tentus ABC circumferentia, & reda linea a e redo major, 
rurilis quoniam anguhis contencus redis lineis e a af re* 
dus eft, erit qui continetur reda linea e a, & adc cir- 
cumferentia, minor redo. In circuio igitur angulus qui in . 
femicirculo, redus eft, qui vero in majore fegmento, mi- 
nor eft redo, & qui in minori, major redo : 6c infuper ma- 
joris quidem fegmenti angulus redo major eft, minorb 
vero redo minor. Quod demonftrare oportebat. 

Cor. Ex hoc manifeftum eft, fi trianguli unus angulus fit 
sequalis duobus, eum redum effe ; propcerea quòd & qui 
deinceps eft, iiklem eft aeoualis. quando autem anguli de- 
/ Def. 10. inceps funt «quales, neceuàrio reai funt/. 

pimi. 

PROF. XXXir. THEOR. 

Sì circulum contingat quidam teda lìnea, à contaHu du- 
tem in circulum ducatur reSa linea ipfum fecans-, anguli 
quos ad contìngentem facìty aquales erufU ìis qm in aU 
temìs circuii Jegmentìs confiflunt. 

Circulum enim abcd contingat quaedam reda linea sp 
in B, & à pundo b ad circulum abcd ducatur reda linea 
B d ipfum utcunque fecans. Dico angulos quos b d cum 
£F contingente facit, aequales eftè iis qui in alternis circuii 
fegmentìs confiftunt* hoc eft angulum f b d effe aequalem 
angulo qui conftituitur in dab fegmento, videlicet ipfi 

DAB^ 
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7^ 




D A B ; ongulum vero d b e sequalem angulo d e b qui ia 

fegmento bcd conftituicur. Ducatur enim à pundo fi ipli 

E p ad r eétos « angulos b a : & ia circumferenua b d fuma- 4 1 t.prìiaL 

tur quodvis pun&um e J Jun- A 

ganturque a o d e e b. Quo- 

oiam igitur circulum a bcd 

concingic quasdam reéla linea 

£F in puD&o b, & à con- 

taélu B ad reélos angulos con* 

tingenti duda cft ba; erit in 

ip{a ba centrum ^ ABCDcir- E B F ^i9.hBjai* 

culi; quarc ba ejufdem circuii ^ diameter eft, & angulusc oéf. i7« 
A DB in femicirculo eft ^redius. reliqui igitur angulì bad primi. 
A b D uni redo « «quales funt. fed & a b f / elt reóiius. ^ 3«* ^'?j"^ 
ergo angulus abf aequalis eft ang^lis bad abd. <^om-S|]|'^^^* 
munis auferatur abd. reliquus i^tur dbf ei, qui in al- 
terno circuii fegmento conuftit, videlicet angolo b ad, eft 
xquaiis. & quoniamincirculoquadrilatenimeft ABCD, & 
anguli ejus oppofiti sequalesx funt duobus re&is ; erunt DBF4 u. hojas. 
DBE anguli angulis bad bcd asquales. quorum bad o- 
ftenfus eft aeoualis ipfi dbf; ergo reliquus db e ei, qui in 
^ alterno circuii fegmento dcb conilituitur, videlicet ipfi 
' DCB, sequalis erit. Si igitur circulum contingat quasdam 
reAa linea, à contadtu vero in circulum ducatur reaa linea 
ipfiim fecans ; anguli quos facit ad contingentem, asquales 
erunt iis qui in altemis circuii fegmentis confiftunt. Qiipd 
oportebat demonilrare. 

PROF. XXXIII. PROBL, 

Si^er data reità linea defcrìbere fegmentum cWculiy quoi 
fufcìfìat angulum dato angulo refHlineo aqualem. 

Sit data reda linea ab, datus autem angulu$ redilineus, 
qui ad e, Itaque oportet fuper data re&a linea a b defcrì- 
bere fegmentum circuii, quod fufcipiat angulum sequalem 
angqlo qui eft ad e. Ad re- 
dam lineam ab, & ad pun- 
dum in ea datum a, confti- yX 
tuatur angulus bad angulo ' \ 
qui eft ad e xqualis.^. & à m 

pundo A ipfi AD ad redos ^ 

Wgulos ^ ducatur a E ; fece- 
tur autem ab bifariam <^in 

f, atque à pundo f ducatur fg ad re£to$ angulos ipfi aB; 
& GB jungatur. Quipniam igitur af eft sequaiis fb, com- 

munis 
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PROP, XXXVI. THEOR. 

Si extra cìrculum alìquod punStum fumatuty & abeo in 
circulum e Adatti dua reSa Utied, ^quorum altera quidem 
circttluntfecat, altera vero (ontir^at; reHattgtdutn qt^d 
fub tota fecdn^e, & exterìus affumpta inter ptmStim & 
curvarti circuHtferentiatit antìnetmr, aquale erti et, quod 
a contingente fity quadrato. 

Extra circulum enim abc fumatur tliquod pundlum d»' 
& ab eo ad didum circulum cadane dux redae lihese dca 
db: & dca quidem circulum abc, fecet; DBverocoa- 
tingat. Dico retìran^lum fub ad dc, quadrato, guod fit ex 
DB, acquale effe. Vel igitur dca per centrum tranuc, vel noa 
tranfir. Primum traofeat per centrum circuii abc, quod fic 
E, & EB jungatur. erit 

* it.haius angulus E B D re&us *. 
icaque quoniam reda 
linea a e bifariam feéla 
efl: in E, & ipfi adjici- 
tur CD, reoangulum 
fub ad dc, una cum 
quadrato ex E e, ae- 

i6.reaindi. Quale ^ eric ei quod 

nt ex ED quadrato, se^ 

qualis aucem eft ce ipfi eb, ergo rediansulum fixb ad do, 

. una cum quadrato quod ex eb, acquale eft quadrato ex ed» 

#47.priniLc^ quadratum ex ed eft acquale quadtaus cipfarum bb 
BD, redus enim angulus eft ebd. redanguium igicur 
fub AD Dc, una cum quadrato ex EB, asquale eft ipfarum 
eb, BD quadratis. commune auferatur quadratum quod ex 
E B ; ergo reliquum fub Ab DC re&angulum, quadrato quod 
fit à contingente db acquale erit; Secundo dca non trameac 

à I. hQjus.per centrum abc circuii : fumaturque << centrum E, & ad 
AC perpendicularìs agatur ef, & jungantur eb ec ed, 
redus igitur eft E fd angulus. Ac quoniam reda linea quac- 
dam EF per centrum duda, redam lineamquandam a e 
non dudam per centrum ad re&os angulos fecat^ & bifa- 

« 3. hujufbriam ipfam fecabic. quare af ipfi fc eft xqualis. rurfus 
quoniam reda linea a e bifariam feda eft in f, atque ipfi 
adjicicur CD, erit redangulum fub ad dc, una cum qua- 
drato ex FC, acquale Squadrato quod ex fd. commune 
apponatur quod ex F£ quadratum. redangulum igicur fub 

AD DC 
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AD Dc anà cttm quadratis ex fc f£ eft aeqUale quadrads 
ex DP FÉ. fed quadracis quidem ex dr fé sequalei eft 
^ ex D E quadratum ; etenim redus eft angulus e f d : 
quadrarjs. vero ex cf f^e acquale eft «quadratum ex ce.« 
ergoreAangulumfub ad DC, una cuoi quadralo quod ex 
CE, eft xqualè quadrato ex ed; sequalis aucem eft ce ip(i 
Efi; reétangulum 4gitur fub ad dc^ una cum quadrato ex 
EB, xquale eft ex ed quadrato, fed quadrato ex ed ae-^ 
qualia iiint quadrata «ex eb bd, fiquidem re<£tus eft angulus 
E B D. ergo reAaogulum iiib ad d c^ una cum quadra- 
to ex e b acquale eft cis qux ex. EB bd fiunt quadratis. 
commune auferatur quadratum ex &«. reliquum igitur 
fub ad Dc redangulum quadrato quod fit ex .db asquale 
eritl Si igitur extra circulum aliquod pundum fumatur,&c* 
Quod oportebat demonftrare. 

. Cor. Hinc fi à pundto quovis extra 
circulum ailùmpto, plures Jineac redac 
A9 AC circulum lecantes ducantur ; red- 
angiila comprchenfa fub totis lìneis ab 
AC, & partibus externis A B ÀF, incer fé 
fuAc aequalia.. Nam fi ducatur tangens 
AQ, erit redanguhim fub ba ab aeauale 
quadrato ex ad; & redangulum fuo e a 
A F eidem quadrato ex a D erit acquale, 
unde redangula hacc aequalia eruat. 



x% 
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PROP. XXXVII. THEOR. 

Sa extra circulum fiimatur aliquod punitum, atque ab eo in 
circulum cadant dua reda linea, quarum altera quidem 
circulum fecety altera vero incidati fit autem, quod fui 
totafecante.& exterius affumpta Inter punllum, & cur-^ 
Vém encuft^erentìam continetur reSangulum, aquate ei 
quod ab incidente fit quadrato ; incidens linea circulum 
continget. 

Extra circulum enim abc fumatur aliquod pundum D, 
^tque ab ipfo in circulum cadant dux re&x linex dca, 

F Dt; 
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DB' DCA quidetn circulum fecet, db vero incidat; ficque 
reaangulum fub ad dc «quale qua- j) 

drato quod fìt ex D B. . Dico ipfam D b 
circulum abc concingere. Ducatur enim 

4 17. hnjiu. teda linea DB^contingens circulum abc, 
6c fttmatur circuii abc centrum, quod 
(k F, junganturque pe fb fd. ergoan- 

è i9:hDias«galUs FfiD reàu8 eft^. & quoniam db 
circulum abc contingit, lecat autem 
dca; reétangolum fub ad do acquale 

«czante- erit «quadrato ex DE. fed reAangu- 

cedeme. j^j^ fub ^D DC ponitur xquale qua- 
drato ex DB. quadratum igìtur quod 
ex DE quadrato ex db acquale erit. 
ac propterea linea db erit ipfi d b aequalis. eft autem & fe 
aequalis fb. duas igitur de e.f duabus db bf xquales 

4 8. primi* fant; £c baliscommunis fd; angulus igitur DEPcft^xqualis 
angulo DBF; redus autem eft de f, ergo & dbf eft redus, 
atque eft f b produda diameter. quae vero ab extremicate 
diametri circuii ad reAos angulos dudcur, circulum ton« 

e Cor. 1^. tingiti, èrgo db circulum abc eoncin^t necefle eft. fimi- 

hojus. liter demonftrabitur & fi cencrum fit in ipfa a c. Si igitur 
extra circulum fumatur aliquod punftum, fiec. Qwd de* 
monftrare oportebtt. 
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DEFINITIONES. 



I. 



£g;ur$L reótilioc^ de- 

fcribì dicitur, quando 

unufauifque figur^e delcripta: 

aDgiuus, unumquodque latus 

cju« in^ua detoibitui;, coti- 
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Figura fimititer circa figurati! deicribi diciciir, quando u- 
oumquodque Htkxs defcriptar, unumqueinque aoguliim ejus 
t:irca quam ééftribitiir, oondogit.* 

UL 

" Figura Teaainea iti circuk) defcr ibi di- 
ciitir, quando utntiqttilque defcript^ €•? 
gurse angulus circuii circumferenciam 
contingit.*' ..;..; 

Figura re&ilinea circa circulum de- 
£:ribi dicitur^ quaodQ^ unvimquodque la^ 
tus deferi pt|e,. prcùU circumferentiarfi 
coutingit. * 



» 'I 
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V. 

' Circulus (imiliter in figura redilinea defcrìbi dicitur, 
quando circuii circumferencia unumquodque latus ejus in 
qua defcribiiur, concingit. 

VI. 

Circulus circa figuram redilinejim defcribi dicitur, quan- 
do circuii circumferentia unumquèmque angulum ejus cir* 
ca quam defcribitur, contingic.^ 

'^ VII. 

Reda linea in circulo altari dicitur, quando ejus extrc-^ 
ma in circuii circumferencia fuerinc. ^ 

PROPOSITIOI. PROBLEMA. 

In dato circub, àatA tefld linea qua diametro ejus majm 
nonfit, éiquaUtn reìlàm linéam affare'. ^ 

Sit datus circulus ab e, data autem refta linea non ma- 
jor circuii diametro d. Oporcet in circulo abc redse linese 
D sequ^em r edàm linéam aptare. Ducatur circuii abc dia- 
meter> b c. Si(}uidém ìigitur 
Bc fit xqualis ipfi d, fadum 
jam erit quod proponeba- 
tur. etenin^ in (:irculo abc 
aptata. eft bc redx liheas d 
sequalis. fin mìnus^^ major 
eft BC quam d, ponaturque^ ^ 

« 3. primì.ii^ipfi D xqualis CE : & Cpp- 

trò qijidem e mcervallo autem e e circulp^ defcribatus 
A E F : & e A juhgatu'r. itaque c[uoniam punótum e ceni* 
trum eft A&F circuii; erit e a ipfi ce aequalis. fed d eft 
xqualis CE.' ergo & d ipfi ac asqualis erit. In dato igitur 
circulo ABC dacse redse linea: d, non majori cifculi dia- 
met;ro, xqualis aptata eft ac. Qiipd facere oportebat^. 
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PROP. IL PROBL. 

In wiiio dato, dato trUngulo équìafigulum trUf^ulum 
iefcrìbere. . . 

.Sit datus circulus abc, datum autem triang\ilum dsk 

Oportet in abc circulo deicribere triangulum triangulo dsf 

17. wr(ii. xquiangulum. Ducatur reda linea gah coatiogéns ^ circu- 

lum 
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}um. A B e in pundo a : & ad reftam lineam a h, & ik1 

pun&umin ea a, angulo def asqualis ^angulus coufticua^ 

tur HAC. rurfus ad re&am 

linearti ag, & ad pundum 

in ipfa A, angulo dfb dequalis 

^ conftituatur angulus G A B ; /\ / / \ \ Mt^ptlmu 

6c B e jungatur. Qupnìam 

i^itur circulum abc contin- 

gic quaedam reda hag; à 

conta£tu autem in circulam 

duéta eft Ac: erit hac angulus asqualis ^ ei qui in al-^ 3». «nii. 

terno circuii fegmento confilHt, videlicet ipfi abc. fcd 

HAC angulus xqualis efk angulo def, ergo & angulus abc 

angulo DEF eit scqualis. eadem ratione & angulus acb 

eft a&qualis angulo dFe. xeliquus igitur bac angulus re* 

liquo EDF asqualis ^ erit. ergo trianguium abc triangulo^ ^* ^^: 

i> ef eft acquiangulum, & defcriptum eft in circulo abc. 3*'P'i«"., 

In dato igitur circulo dato triangulo a;quiangulum triangu- 

lum defcriptum eft. Qupd facere oporcebat. 

PROF. in. PROBL. 

Circa datum circulutn triangulo dato aqutangulum triangU" 
lum defcrìbtre. 

Sit datus circulus abc, datum autem triangulum def. 
Oportet circa circulum abc defcribere ti iangulum rriangulo 
def aequiangulum. Protrahatur ex ucraque parte ef ad 
punda H, G, & fumatur circuii abc cencrum k : & reela 
linea KB utcunque ducatur: conftituaturque ad redam li- 
neam KB, & ad pun&um 
in ea k, angulo quidem deg 
aequalis « angulus bka, an- 
giuo autem dfu sequalis' 

•anguluSBKC,&perA,B,C, ^/^J\c^ "^ ^ *•" ^iS.pnmi. 

pundla ducantur t^Stx li- 
ne* LAM MBN MCL cir- 

culum ABC contingentes^. M n M *i7.tcrtii. 

Qupniam igitur circulum abc contingunt lm mn nl 
io pundtis A, B, e, à centro autem k ad a b e punóta du- 
cuntur KA KB Kc; erunt angui! ad pun&a abc reéli^ciS. cmìì. 
& quoniam quadrilateri ambk anguli quatuor <quatuor re- 
ftis sequalesiunt; etenim in duo triapgula dividitur, quo- 
rum anguli KAM KBM fuQt redi; erunt reliqui akb amb 
duobus redis asquales. funt autem & deg def srquales 
duobuste&is, anguli igitur A K B amb angulis deg def 

F 3 xqualcs 
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lequftles fanr, quoritm acs ìpfi i>eo eft ae<|uali5. ergo re* 

Uqaus AMB reliquo dep acc}ualis erit. fitniliter deàionftra- 

* bicur angulus lnb ipfi'oPE lequtlis. ergo & reliquus 

d ».9or. MLN eff «qualis ^reliquo edp. xquiafìgulum igitur eft 

3x. primi. Lj^jj triangulum triaa^lo def ; & defcripcum eft circa 

' circulum ABC* C^re circa datura circukmtriaagulo dato 

sequ^angulum triangulunì defcrìpcttm eft. Quod Rcere o- 

poitebar. 

PROF. IV. PROBL. 
In dato triangulc circulum defcrìbere. 

Sic datum triangulum abc; Oportet in triangulc abc cir- 
à 9. primlctilum defcribere. Secentur *anguli Afec bca bifiariam 
redis lineis bd od ouce conveniant inter Te ia d puQ<ào : 
. , & à pun<ào D ad reoias liaeas ab BC ca perpendiculares 
f it primi, ^^y^^ij^yj. jjg jjp jjc^ Qjioaiam angu- 
lus ebd eft acqualis .an£ulo pbd, eft 
autem & redus bed reato bfd «qua- 
lis: erunt duo triangula ebd dbf, 
duos angulos duobus anguli» asquales 
habentia, & ununi latus uni laceri x- 
quale utrique commune bd, quod fci- 
«cet uni aequaliumangulorum fubi«ndi- 
, tur, ergo & rcliqua latera reliquis laxe- 
« a^.primì. fi{^us agqualia «?habebunt, atque erit de 
arqualis dp. & eadem ratione do sequa- 
lis DP. ergo 8r DE ipfi dg eft xqualis. B 
tres igitur re<!lx lineac de dp DO in- 
ter fé aèqùales funt ; quare cenuro d intervallo autem unius 
ipfarum de df dg circulus defcriptus etiam per reliqua 
tranfibic pun&a; & redas lineas a^ ne ca continget; 
propterea quòd redi iunt ad e P g anguli. fi enimipfas fé- 
.. cet, quae ab extremitate diametri circuii ad reótos angulos 
••^^""•ducitur intra circulum cader, quod eft abdtiiduai^ non 
igitur centro d, intervallo autetn unius ipfarum de df dg 
circulus defcriptus fecabit redas lineas ab bc ca, quare 
ipfas continget ; acque erit circulus defcriptus in niangulo 
ABC In dato igitur triàngulo abc circulus epg dera'i*' 
ptus eft. Quod facere oportebac. 
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PROF. V. PROBL. 

Grca datum tmfiguhm circulum defcribere. 

Sit datum triangulum ABC. Oportct circa datum triangu- 
luna ABC circulum deUcribere. Secentiir ab ac bifariam'«f «op"m»» 
in D, E pundis: & à punóiis d e ipfis ab ac ad redo? . , 

angulos ^ ducantur df ef qux quidem vel intr^ triangu-* "•P"^*'* 
lum ABC conveniant, vel in retìa linea b c, vel extra 
ipfam. Conveniant primo intra triangicilumin pundo f : & 

A A A, 






BP FC FA jungantun Qupniam igirur ad eA acqua! is db, 
communis autem & ad redos angulos df ; erit bafis a p 
bafi fb aequalis^. fimiliter oftendetur de cf «qualis fa,' 4-p"n«« 
ergo & BF eft aequalis Fc« tres igitur f a fb fc incer fé 
sequales fune, quare centro f, intervallo autem uniusipfa- 
rum F A FB FC circulusdeicriptus etiam per reliqua puntìa 
tranfibit : acc^ue erit circulus .defcriptus circa triangulum 
ABC. & defcnbatur ut ab e. Secundo df e p conveniant in 
re&a linea bc, in pundo f, ut in fecunda figura, & af jun* 
gacur*. fimiliter demonftrabimus pundum f centrum ede. 
cirCHli circa triangulum abg defcripti. Poftrcmo df &f con- 
veniant extra triangulum a bc rurfus in f pundo, ut in 
tertia figura: 6c jungantur af fb fc. Se quoniam rurfus 
AD eft aequalis db, communis autem & ad redos angulos 
DF, bafis AF bafi fb aequalis erit> fimiliter demonftrabimus 
& CF ipfi fa sequalem effe, quare & bf eiixclualis fc. rur» 
fùs igitur centro f, intervallo autem unius ipfarum fa fb 
FC circulus defcriptus & per reliqua tranfibit punda ; at« 
<iue erit circa triangulum abc defcriptus. Circa datum 
igitur triangulum circulus defcriptus eft. Qupd facerc 
oportebat* 

Cut. Si triangulum fit redangulum centrum circuii ca* 
det in latus angulo redo oppoficum. fi acutangulum cadet 
centrum iatra triangulum. u obrufanguìum cadet extra «. ^ 3>« ^^^* 

F4 PROP. 
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PROF. VI. PROBL. 

In ddt0 cmulQ quddratum Aefcrìbete. 

Sit datus circulus ab CD, Qportet in abcd circulo ^ua** 
dratum defcrib^re. Ducantur circuii abcd diametri ad 
reftos angulos inter fé ac bd: & ab bc cd da jungan« 
. tur. Qupniam igitur be èft ' ' 

asqualis ed, etenim centrum 
eit E, communis autem, & ad 
re<3:os angulos ea; erit bafìs 

# 4. primi, 3 A acqualis * bafi ad. 8c ca- 
dem ratione utraque ipfarum 
Bc CD Utriq; 6A AD eft aequalis; 
aequilaterum igitur eft abcd 
quadrilatcrum. Dico & redangulum effe. Quoniam enim 
reda linea bd diameter eft a bcp circuii, erit bad femi- 

k 3»- wrtiì. circulus. quare angulus bad rcftus^eft. oc eadem ratione 
unufquifque ipforum abc pcd oda eft redus. redlangu* 
lum igitur eft abcd quadrilaterum. oftenfum autem eft, & 
sequilaterum eftè. ergo quadratum neceAarìo erit, & de- 
icriptum eft in circulo abcd. In dato igit ur a bc d circulo 
Quadrjicqm a^cd deicriptum eft» Quod facere oportebat* 

PROF. VII. PROBL. 
Orca datum circulum quadratum dtfcrìbert. 

Sit datus circulus abcd. Oportet circa abcd circulum 
quadratum defcribere. Ducantur circuii abcd dux dia-^ 
metri ac bd ad redos inter fé angulos, & per punda a, b, 
e, D ducantur circulum abcd 

^i7.tirrtii.contingentes«FG oh hk kf. 
Quoniam igitur fg comingit 
circulum a b e d, ^ centro au- 
tem B ad contadrum qui eft 

k iJ. i«nii. ad A ducitur e A ; erunt * an^ 
guli ad A redi, eaaem ratione, 
& anguli ad punda b, c, d re^ 
di funt. & quoniam angulus aeb redus eft, eft autem & 

^ iS.primi. redus ebg; erit gh ipfi ac parallela*^, eadem ratione, & 
4C parallela eft fìc. fimiliter demonftrabimus & utramque 
ipfarum gf hk ipfi bed parallelam effe, quare & of eft 

4 3o,prìmi. parallela hk. ^parallelogramma igitur funt OK gc ak fb 

f 3ff' *^'-bk, ac propterea gf quidem eft «aequalis hk, gh vero ipfi 
fif,. & qugniam AC ?e^ualis eft sp j fed 4C quidem utrique 

ipfa- 
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ipfarum gh fk eft ^ asqualis ; fiD vero sequalis utrique gf 
HK^ & ucraque gh fk utriqUé gf hk sequalis erit. aequi- 
lacerum igitur eft fghk quadrìiaterum. Dico & reSiaa» 
gulum elle. Qupniam enim pàrallelogrammum eft gbba, 
atc{ue eft rcStus aeb angulus, & ipfe agb reAus erit^ Si- 
militer demoaftrabimus angulos edam ad punéla h K F 
tedlos effe, redtangulum igitur eft quadrilaterum fghk. de- 
monftratum autemeft&xquilaterum. ergo quadratum fit 
necefle eft, & defcriptym eft circa circulum abcd. Circa 
datum igitur circulum quadratum defcriptum eft. Qupd 
facere oportebat. 

' PROF. Vili. PROBL. 
In dato quadrato circulum defcrthere. 

Sit datum quadratum abcd. Oportet in quadrato abcd 
circulum defcribere, Secetur utraque ipfàrum ab ad bi- 
fariam ^in pundis f, e. & per e quidem alterutri ipfarum* xo.pnnu. 
ab CD parallela * ducatur eh: per f vero ducatur fk pa- 
rallela ^ alterutri AD BC. pa- A E D ^3t.[tfimi. 
rallelogrammum igitur eft u- 
numquodque ipforum ak kb 

4HHPAG GC 6G GD:& 

latera ipforum quas ex oppo- 
fito, funt aequalia ^, Et quo- 
niam d a eft acqualis a b ; & 
ipfiusquidem ADdimidium eft 
ae; ipfius vero ab dimidium AF; erit as ipfi af sequalis. 
quare Se oppofita latera sequalia funt. ergo fg eft sequalis 
G€. fimiiiter demonftrabinKis^ & utramque ipfarum gh 
gk utrique fg GB aequalem effe, quatuor igitur gè gf 
GH GK inter fé funt sequales. itaque centro quidem g, in- 
tervallo autem unius ipfarum gb gf gh gk circulus de- 
icriptus etiam perreliqua tranfibit punda, & redas lineas 
AB Bc CD DA coutiuget ; propterea quod anguli ad e, f, h^ k, 
redi fuot : fi enim circulus fecabit redas lineas a b bc e d 
DA, quse ab extremitate diametri circuii ad redos angulos 
ducitur intra circulum cadet; quod << eft abfurdum. nonif itf. tenil, 
igitur centro quidem g intervallo autem unius ipfarum gè 
GF GH GK circulus defcriptusredas lineas AB bc cd da 
fecabit. quare ipiàs neceiiario continget; atque erit de- 
fcriptus in quadrato abcd. In dato igitur quadrato circu- 
las dcfcriptqs eft. Qupd facere oportebac. 

PROF, 
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PROF. IX. PROBL. 

- Gres datum qtuiratum drculum defcribere. 

Sit datum quadratum abcd. Oportet circa abcd qua- 
. dratum circulum defcribere. Jungantur ac bd. quac fc 
iavicem in puni^p e fecenc. Et quoniam d a eft sequalis 
AB) communis aucèm ac; dux da ac duabus ba ac x- 
quales fuat; ^ bafis oc se- 
qualis bafi b c ; eric aiigulus 

« 8. primi. D AC angulo BA€ ^quaHs'. 
ansulus igitur dab bifariam 
fe&us eft redia linea a c. fi- 
miUcer demonftrabimos u- 
numquemque angulorum abc 
B e D e D A rédis lineis a c 
DB bifariam fe&um eflè. quoniam igitur an^us dab an- 
gulo ABC eft asqualis, atque eft aoguli quidem dab di* 
midium angulus e ab, anguli vero abc dimidium Eba ; & 
E AB angulus angulo eba asqualis crit* quare & latus &a 

é €* pfl«ù.lateri eb eft ^ acquale, fìmiliter demonftrabimus & utram- 
que re&^m linearun^ ec ed urrique ea eb a&qualem ette, 
ergo qu^tuor i^Ax lijnex ea eé ec ^d inter fé funt se- 
quales. centro igitur s, intervallo autem unius iprarum e a 
e b E e E D circultK defcriptus etiam per reliqua pundla 
tranfibit ; atque erit 4efcriptus circa abcd quadratum. de- 
fcribatur ut abcd. Circa datiim igitjur quadratum circulus 
• defcriptus eft. Qiipd facere oportebat. 

PROP. X. PROBL. 

IfifreUf triéngulum c§nf^t4firey bdbgns utrumqiu éUiguU- 
rum qui funt di tafim, dupium reliqui. 

Exponatur reéba q^asdam linea ab. & fecetur in e puo- 
#it.lècuop-do^ Ita' ut redanguium concentum iub ab bc xquale^fic 
*• ei, quod ex e A defcribitur, * ^ 

quadrato : Se centro quidem 

A^ intervallo autem ab circu* 

ius defcribatur bde; aptetur- 

que in BDE circulo rcfla li- 
à I. hajai.j|e^ 30 acqualis^ipfi a e quoe 

non eft major diametro circuii 

bde: &^un(3:Ì8 da Dc, cir- E "D 

e f, hijuf.ca ADC triangulum «circuIus^ACD defcribatur. itaque quo- 
niam reàaogulum ab 6 e acquale eft quadrato quod fìt ex 

AC; 
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AC ; squalis autem eft' ac ipfi bd ; cric fiib ab BC reétao* 

gulam quadrato ex BDaequftle. £c quOQÌAinezeracirculum '. ' 

Aci> rumptum eft atiqaod pandcim b, 6c à pun^o b m 

circulum acd cadunc duse reda^ lincee bca id, «piuirum 

altera quidem fecac, altera vero incidtt ; atque efl: re» 

étangulum fub ab bc acquale quadrato ex bd: re&a li* 

nea b d circulum a e d << concinget. quoBtam igitur b d con* ^37. tercli 

cingiti & à contala ad d duàa eft d c 5 erit bdc angti* 

lus «qualis « ci qui in alterno circuii iegmento coafti** 3*- '«'"'• 

tuitur^ videlicet aqgillo xmc. quod cum angulus bdc as^ 

qualis fìt ipfi DAC, communis apponatur cda; totus igitur 

BDA eft squalis duobus angulis oda dac, ied iplis cDA 

DAC excerior aDgulas BCD eft/asqualis. ergo & bda a./ji+rfA^ 

qualis eft ipfi bcd. fed bda angulus eft ^sequalis angulo^ /.primi. 

CSD, quoQiam 6c latus ad lateri ab eft dcqtrale. ergo As 

x>ba ipfi bcd xqualis erit. tres igitur anguli bda dbìi 

BCD iater fé sequales funt. 6c quoniam anguluis d^ìc xqua^ 

iis eft angulo bcd, 6c latus bd lateri dc eft ^ xquale. fed bd if ^ primi. 

pofìitur asqualis ipfi e a. ergo &ca eft asqualis cd. quare 

& angulus ODA asqualis eft angulo dac. anguli igitur cda 

x>AC umul fumpti ipfius anguli dac duplices uint* eft autem 

& bcd angulus angulis cda dac asqualis^ ergo£c bcd 

duplex eft ipfius dac. fed bcd eft aeqaalis akerutri ipfo* 

rum bda dba. quare Se uéerque bda dba ipfius dab 

eft duplex. Ifofceies igituT triangulum conftitutum eft adb 

faabens utrumque eorum angulorum qui funt ad bafim, du- 

plum reliqui. Quod facere oportebat. 

PROF. XI. PROBL. 

In dato ckctth fentagonum Aquìlattrum & dqmangulum 

defcrìbere. 

Sitdatus circuius abcdb. Oporcet in a bcd e circulo 
pencagonum «quilacerum & aequiangulum de(cribere« £x<^ 
ponatur triangulum ifofceies 
F6H habens utrumque eo- 
rum qui funt ad baum e H p 

angulorum, duplum < anguli A BtT / \ ^^4x0 homi, 
^ui eft ad F : & defcribamr / \ '^^ ' \ ^ / 1 

in circulo abcde triangu- / \ \\/>^>^\// 

lo FG.H a^quiangulum * tri- ^ \^ ytlc ^^ * *• ^"i^^- 

angulum acd, ita ut angulo ^ C^^^ — — ^-" 

quidem qui eft ad f asqualis fit angulus e a d ; jutrique 
vero ipfbrunrqui ad g h, fit asqualis uterque acd CD a. 6^ 

uterque 
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uterque igitur àcd cda an^li e ad eft duplus. fecetur 

e f. primi. uterque ipforum acd cda bifariam « reótis liaeis ce db : 
Se AB BC DE SA jungantun Qupniam igìcur ucerqtie 
ipforum ACD CDA duplus 
c& ipiius CAD, & fe&i funt 
bifariam re&is lineis e e d b, 
quinque anguli da e ace 
ECD CDB BDA iocer fé fune 
seauales. asquales aucein an- 
guli in xqualibus circumfe- 

ifxtf.cenii.rentii$ inhftuac ^. quinque 

,^ igitur circumferentix abbccddeea xquales fune ia- 

t%9*tcniuiQf fe^ fed xquales circutnfereneias «xquales re<ax Imeas 
fubteadunt. ergo 8c quinque re&x linex ab bc cdd^ 
E A interfe xquales funt. xquilaterum igitur éft abcde 
pentagonum. Dico & xqutangulum efle. Qupniam enim 
circumferentia ab xqualis eft circumferentix db, commu- 
nis apponatur bcd. tota igitur abcd circumferentia toti cir- 
cumterentix e d e b eft xqualis, & in circumferentia qui* 
dem abcd infiftit angulus aed, in circumferentia vero 
edcb infiftit BAE. er^o & bae angulus eft xqualis an- 

/a;. tertu.gulo A ED/, eadem ratione & unufquifque angulorum abc 
BCD CD E unicuique ipforum bae aed eft xqualis. x- 
quiangulum igitur eft abcde pentagonum: oftenfiim au- 
tem eft & xquilaterum effe. Quare m dato circulo penta- 
gonum xquilaterum,gcxquiangulumdefcriptumeft. Qupd 
tacere oportebat. 

PROF. XII. PROBL. 

Grca datum tìrculum pentagonum xquilaterum & Aqui- 
angulum defirìbere. 

Sit datus circulus abcde. Oportet circa circulum abcde 

pentagonum xquilaterum &c xquianguium defcribere. Iti* 

s per ti. telligantur pentagoni in circulo defcripti « angulorum pun- 

httjiu. fta effe abcde, ira ut circumferentix ab bc cd de ea fint 

^ 17. tertìi. xquales ; Se per punda a,b,c,d,e, ducantur ^circulum con- 

tingentes oa hk kl lm mg, & fumpto circuU abcde 

centro f, jungantur fb fk fc fl fd. Qupniam igitur 

re&a linea kl coatingit circulum abcde m pun&o e, 

6c à centro f ad contacium qui eft ad e duda eft fc, erit 

ff 18. tertìi. FC ad ipfam kl perpendicularis^ re<àus igitur eft utercjue 

angulortmi qui (unt ad e. eadem ratione & anguli qui ad 

punéta B Dredii fune* £c quoniam reótus angulus eft fck, 

quadra- 
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quadratura quod fit ex f k «quale A cft qu^dratis ex f crf47'F™- 
cK. & ob eandem caùfam quadratis ex fb bk acqua- 
le eft ex F K . quadratura^ 
quadrata igitur ex fc ck 
quadratis ex F b b k aequalia 
lunt, quorum quod ex F e 
ei quod ex FB eft acquale. . 
ergo reliquura qugd ex ck- 
^eliquo quod ex bk «quale 
erit; «qualis igitujr eft bk 
ìpfì ck. & quoniam fb eft «qualis fc, coramunis autem 
FK, dux bf fk duabus cf fk sequales funt; & bafi$ bk 
eft sequaiis bafi it e ; erit angulus * itaque bfk angulo' ••F"nv 
K F e asqualis, angulus vero b k f angulo F k e. duplus 
igitur elb an^lus bfcì anguli kfc, 6c angulus BKCidu- 
plus ippus FKC. -eadem ratipne, éc angulus gfd aoguli i ^ 

CFL eft duplùs: angulus vero cld duplus anguli clf, 
& quoniara circumferentia Bc circumf'erentiac CD eft sequa* 
lis. Se angulus bfc angulo cfd xqualis/erit. atque eft/i^.tmii. 
angulus Quidera bfc aoguli kfc duplus: angulus vero 
x>FC duplus ipiius LFC. xqualis igitur eft angulus kfc 
angulo cfl. itaque duo triangulaiunt fkc PLC^duosan-^ 
gulos duobus angulis.aequales habéntia, alterum alteri, & 
unum latus uni lateri oeauale quod ipfis commune eft fc : 
ergo & reliqua latera reliquis lateribus «qualia |iabebunt?)X^*prunL 
& reliquura angulum reliquo angulo «qualem* reda igitur 
linea kc eft asqualis feéhe cl, & angMlus fkc angulo flc. 
& quoniam £c eft xqualis cl, erit kl ipiius kc dupla* 
eadem ratione, & hk ipiius b k dupla oftendetur. ruriUs - -& 

SUQuiara BK oftenfa eft xqualis ipiì kc, atque eiì kl qui- 
em ^upla kc, hk vero ipfius bk idupla: erit hk ipfi 
KL XQualis. liipiliter.£c unaquxqueiplarum gh qu uh 
oftendetur xqualis utrìque hk kl. x^uilateruip igitur eft 
OHKLM pentagonum« I>icQeti^m xquiangulum efiè. Q^p^ 
mamemmangulusFi^c.eft sixiUaUsanguloFLc; Scoften- 
fus eft angulus hku d^pl^s ipfius fkc; ipfius .vero plc 
duplus KLM:.erit & HKJU angulus angulo klm xqualis, 
fimili rationie often^eti^ ^ upuiquiiquje iproru.m khg hgm 
GML utrique hkl klm xqualis. quinque igitur. aoguli ghk 
HKL KLM LMO MGH Inter fé xquales ftmt.Ergoaequi- 
angulum eft ghklm pentagonum. oftenfiim autem eft 
ctiam spquilaterum eile: & defcriptum eft circa abcoe 
cifcglum. Qsp^ facete oportebat» 
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PROP. XIII. PROBL. 

In dato pentagmoy quod dqmUurtm & dquUngidum fu, 
circulum iefctikefe* 

Sic Hatum ftencagonutn aequilateriim & dcquiangulum 
AB CD E. OportetLia a bcde pentagono circulum didcrì- 

9 .primi. bere. Sèceciiif uterque angulornm bcd cde bifariam* 
redis lineis CF pF ; & à pun&o f in quo conveniunt ic- 
ter fé CF df ducadtur reax liaex Ffi fa fé. Qupniam 
igitur fic eft scqualis CD, 
communis autem e p , duae b e 
CF, duabus dq cp asquales 
iUnr, & angulus bcf tìft ae- 
qiiali^ aftgulo DCP. bafisigi* 

4 .primì.tur BF't>afi FD eft^acqualis, 
& BFO triangulum xquale 
triaagulo I)cf, Se reliqui an« 

: ^ . . . gult reliquis angalis xquales^ 

quibus sequalia lacera fubcenau&tur ; angulus igitur cbf a»» 
gulo CDF sequaiis erit. & quonlam angulus cde angali 
CDF eft duplu$, & anguhis quidem cdb angulo abc sequadis, 
angulus vero cbr angulo cbf sequalis; erit (Se cba angu« 
lus duplus anguli cbp^ ac propterea angulus abf angulo 
CBF 9tqiftaii$« aiigulus igitur abc bifariam feàus eft reda 
linea BF* fimilicier demonftrabètur unumquemque angulo- 
rum bae aeò reiàis lineis af fé bifariam ted:aib eflfe. 
à pun<3o f adi redas lineas ab bc cd de ea ducaficur 

ti.prìini.cperpen4iculare8 FO Fa fk fl fm. «Se quoniam aaguios 
HCF eft sequalis angulo kcf^ eft aacem & redtus frc 
reélo FKC xqaalis : eninc duo criangukt ^hc fcc^ duos 
angulos duobus ang^ilis xqualee habratia^ & unum lacus 
uni laceri xquale, commune icilìcec «rifipie fc, quod tmi 
^ualium angulorum fiibcenditur. ergo éc reliqua ktera 

titf.primi.reIiquisla€erÌDU8 seipiaHa^habebonty acque erìc perpendi- 
cularis FH perpendiculari fk scquaiis* fimiliter ofteàdecur 
8c unaquas^ue ipiàrum fl fm pg «qualis ut^ique fh fic. 
^inque igitur redse lineas fg fh fk fl fm inter fe qb- 
quales fune, quare centro f intervallo autem unius ipfarum 
FGFHFKFLFM, circulus deftriplus etiam per reliqua 
tranfibit pund:a, & redas lineas ab bc CD de E a con- 
ctnget; propcereaquòdanguli ad ghklm redi fuor, fienini 
non continget, fea ipfas fecet, (|usB ab extreiìacace diame* 
cri circuii ad redos angulos duacur, incra circulum cadet, 

\$. tercìi. quod abfurdum « effe oftenfum eft. non igitur centro f, & 

inter- 
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interva^d uno i|>ròlruM puhéloram' gHìclm circulus de- 
icriptus re&as lineas ab bc cd de e a fecabit. quare ip<- 
fas contingat nectSè eft. defcrìbaHir ut óhklm. In <lato 
igitur pentagono quod eft sfrouilaterum. Oc ^qoiangttlum 
circulus defcriptus eft^ Qjioa facere oportebat. 

Cor. Si duo angali próxitan ^gurse gsquiktèrab Se ^raiii«- 
ungula: bifecentur^'Se à DunSo in qUó ceèunt lineas angmum 
bi(^caDtes,ducantur recba^ lióe^ ad f eliquos figune angalos^ 
omnes anguli figuriee èruiit bife^* 

PRÓP; XIV. PROBL. 

Circa ddtum pentagvnum quàd dqmUterm & dqma^u- 
tumfit^ cìrculum itfmbfpe„ 

Sit datum penta^tium asquiiaterum & ssquianguluasi 
ABCDE. Oportet cu-ca pentagonum abcds circuluoide- 
icribere. Secctur ucerque iplpruiii bcp cde anguloruqi 
bifariam « redis lid^s CF FD : l., J^ . 119. primi. 

& à punAo p in quo conve* 
niijnc rcStx linese, ad pun<^a 
B A s ducamur fb fa fé* & 
M&ttfquifque angulorum cba 
BA« AED redi* linei$ BF FA, 
FÉ bifariam^feótus eric» Ut . jkL^J)^ ^ cor. in»: 

quooiamangulus BCDangulo <f^*— >*"» ^j^Aiae, 

GOE eft aequalis; at^ue eft anguii qi4deai BCD dimidiun;! 
toguhis Feo, anguIi vero cjde c^ioitdiuni cdf^ erìt de 
FGD anguilla asqualis aagulo foc«. Quare & latus cf laterì 
FD eft iaequàle ^ fimiliper demonftr^itur & uoaquasque ip?-' ^« F><i^ 
Xaram fb fa fe aequalis unicuique fc fd. quinque igitur 
rem Unese fafbfcfdfe ioter fé a^quales iunt. er^O 
cmtro F, & iacervaIlouBÌusi^£Qruià fa fb fg fd fe^ ar- 
.^ti6 delcriptus edam per reliqua traafibit pun&a : atquc 
Cfit deiibf i|)Cus circa penta^oaum abcds quod «quilacerum 
eft & fleqmaogttlunii defcribatur^ Se fic abcde. Circa da* . . 
CttSi igitur penragoaum acQuilaterum Se squiangulum cir- 
culttji de(criptus eft. Qgoa facere ppoirtebat. 

PRÓP. XV. PRÒBL. 

fit dato drculo hexagmum aqélattmm, & uqiAìmgulim 
defcfibne. 

Sit datus circulus abcde f. Oportet in circoli AfeCDEfr 
hezagonym sequiiattrum & acquiangufom defcrìbere. Du- 

catur 
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.catiHT circuii ^a bcd^p diameter ad^ fumatarque ceDCram 
circuii o ; & centra quidem d, intervallo autem dg cir- 
xulus deicribatur egch, junétas eg cg ad pun&a b f 
prpducantur, & jungantur ab bc cd 
DE EF FA. Dico hexagonum abcdep 
^uilaterum & asquiangulum efle. Qugh 
niam enini g pundlum centrum eft A oc 
DEF circuii, erit gè ipfi gd sequaìis. 
rurfus quóniam d centrum eft circuii 
E e H, erit D E sequalis dg: fed g e ^) 
ipfi GD acqualis oftenfà eft. er^o gè ipfi 
ED ejQb ssqualis. aeauilarerum igitur eft 
EGD triangulum, ioeoque tres ipfius an- 
gui! EGD GDE DEG Inter fé as^uaks^ 
, . uint ; & funt trianguli tres anguh aequa- 

^^^^^"'""•Ics^duobus refliis. angulus igitur egd 

duonim reftorum tertia pars eft. fimiliter oftendetur & 
DGc duorum re&orum tertia pars. & quoniam redla linea 
CG fuper reélam eb iniiftens, angulos qui deinceps funt egc 

e n.primì.cGB duobus reéBs aequales « emcit : erit &c reliquus cgb 

tertia:>par$ duorum re^orum. anguli igitur egd dgc cgb 

.Inter le funt aèquales. & qui ipus ad verticem funt an- 

^i5.primi.gyj£ pQ^ AGF FOE scquales << funt. angulis E G D DGC 

CGB. quare fex an^li egd doc cgb bga agf fge 

' .! inter fé ae^uale» funt. fed aequaies anguli asqualibus cir- 

*^^' ****** cumferentus injGftunt*,.fex igitur circunifèrentix ab bc 

- ., CD DE EF fa intcr fé funt xauales; «quaies autem cir'- 

^ *^' '^'"* cumferentias «(juales/red» lineac fubtendunt. ergo & 
fex reftse lineae inter fe aequales fint ntceflfe eft. ac propte- 
rea «quilàterum éft abcdef hexagonum. Dico & asquian- 
gulum efle. Quphiam enim circumferentia AFcircumfe- 
rcntise ed eft asquàlis, communis apponatur circumferen-* 
tia ABcb : tota igitur fabcd circumferentia xqualis eft tori 
circumferentise edcb a. Se circumferemix quidem fabcd 
angulus FED infiftit, circumfcrenti» vero edcba infiftit 

Xi7.t««"'angulus AFE. angulus igitur afe angulo def eft^xqua- 
lis. fimiliter oftendentur & reliqui anguli hexagoni abcd 
EF figillatim xquales utrique iplorum afe fed. ergose- 
auiangulum eft abcdef hexagonum. oftenfum autem eft 
èc sequilaterum ette : & defcriptum eft circulo abcdef. 
In dato igitur circulo hexagonum xquilaterum,& aequian* 
gulum defcriptum eft. Quod facere oportebat. 

Ex hoc manifeftum eft hexagoni latus, ei quas eft ex 
centro circuii sequ^e eflè. & fi per punda abcdff, con- 
tingeates circulum ducamus, circa circulum defcribetur 

hexa* 
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hexagonum xquilaterum & aequiangulumyconfequenter iis 
qu« in pentagono diAa fune : & prxterea fimiliter in dato \ 

hexagono circulum infcribemus,Sc circuoifcribemus. Qupd 
facere oportebat. 

PROF. XVI. PROBL. 

In dato €Ìrtulo quìndecagonum dquìUterum & dquiangu^ 
lutn defcribere. 

• « 

Sit datus cùrculus a b e d • Opórtet in a b e d circulo quin-^ 
decagonum asquilaterum & r^quiangulum defcribere. Sit 
AC latus triangoli "» quiden; a&quilateri in ipfp circulo abcd^ ^- Itujui. 
*defcripti, pentagoni* vero «quilaterilatus ÀB,quarum igi-* ".hujM. 
tur partium e& abcdf circu- 
lus quindecim,earum circum- 
ferentia quidem ab 6, ter- 
cia exiftens circuii, erit quid- 




que; circumferentia vero ab, 
quae quinta efl circuii, erit 
trium* ergo reliqua fi e efl 
duarum. fecetur bc bifariam 
in pun&o E^ ^uare utraque ipfarum be ec circumferentia-^ 3o* wrtit. 
rum quintadecima pars eli abcd circuii, fi igitur jungen- 
tes BB EC, xquales ipfis in continuum reft^s lineas in cir- 
culo^ a bcd aptemus, in ipTo quindecagonum acquilate-i i. bajoi. 
rum & asqu^angulum defcriptum erit. Quod facere opor- 
tebat. 

Similiter autem iis qux dida funt in nentagono, fi per 
circuii divifiones, contingentes circulum ducamus, circa ip- 
fum deicribetur quindecagonum aequilaterum & aequian- 
gulum. .& infuper dato quindecagono sequilatero & aequi- 
angulo circulum infcribemus, & circumfcribemus. 

. » 

* FaàGm dgfarthum Uttm AC pvfnf. fréKtd,p tram duo latr^ hexa" 
gomàrtuh mfiribmam éò a vtrfiu c^ tmum cffofm ixtnm^ incidtm Ut 
tmtS^ Al e fxnwM Imaii trùmgtiù fk^. 
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DEFINITIONES- 

A R S eft magnitudo magnìtudinis, minor majoris, 
quando minor majorem metitur. 



IL 

Multiplex eft major minoris, quando majorem minor 
metitur. 

m. 

Proportio feu ratio eft duarum magnitudinum dufdem 
generis, fecundum quancitatem, mutua qus&dam habitudo. 

IV. 
Proportiónem habere inter fé magnitudines dicuntur, 
quas multiplicatae fé invicem fuperare poffunt* 

V. 

In eadem proporticMie magnitudines eflèdicuntur, prima 
ad fecundam & tertia ad quartam^ quando primse & tertiaoi 
xque multiplices, fecundas & quartae asque multiplices, 
juxca quamvis multiplicationem, utraque utramque, vel 
una fuperant, vel una aequales funt, vel una deficiunt, in* 
ter fé comparata^ 

VI. 

Magnitudines quas eandem proportionem habent, prò- 
portionaies vocentur. 



\ 
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Ea magnitudimm froportiomahum defittiti^ vul- 
go apud interpretes tradituri q^am Ei^lid^s m E- 
lamenta feptim^ ptQ numeris Mumpi^fnit. fiil. 

Magnitudines dìcuncur elT^ prv>por(ionaIes^ 
quando Friiqa .Secundas Se Ttvth QQ|irCfl? cqne- 
inultiplex eft, vel e^dem pars, vel Q^dem partes. 

Sed hac definìtio Numerù (è quantitatUms com- 
meufurabiliàus tantum cftmp^tifi Adeoym omn^^ 
niverfalis nonfit^ re^e ^b EiK^lid^ in hoc fUmtnto 
ommum Propàrtifmalium proprietatestradituraxe^ 
jicittiT; & alia ff$^r(Uù Jukpiiuitur cmvis magni'- 
tudinum^eciei confruens. Jntfrim mi^l^um laiorant 
Interprete! ut Definitipuem kk l^ci ^b Euflide ex* 
pojitam^ ex vulgq reoepta n¥merar$$m Pr^p^rtiMo^ 
lìum definitione denfpnfirent ;Jedfadlius multitbi^ 
ab i Ha fluii quam illa ab hoc. ^odfi( ofteudetar. 
Primo Smt a bop §uatuar mw/ntadinei ftfite 
frnt in eadem fattoi^ ; praut in dafinitime f^^ ma* 
ffdtuSnes in eadetfi réftfone effe eoiponuntur. Sitane 
Prima muhiplexjecundf^y di»t (^ iertiam eandem 
ejfe multipltiem ^artse. Sit e^, gr. a ^quoHs f b^ 
erit e aqualis s i>« Cnpiatur numerus quiltbet v. 
gr. z. per quem mfslfiplieetur s 
fS produBus fit IO: J^t ma^i- . ^* ^•' ^* ^ 
tfidinum a ^ e Primte & ler- 
tiée capiantur aque multiplices *A lOB 2C |GD 
tA ac» Item m^nitui&numB^ d Secundie&^luar* 
tte capiantur aque muItipKces lo^yfS iod. Et per- 
defin. qmntam^fixkfint tequales iob, erunt ac. ^^ 
quales i od. at quia A efi quintuplex ex hypo$beJi 
tpjius B, erunt 2 A ie quales iob. unde & 2C aquales 
lOD. e? c aqualis jDyhoc eji erit e quintuplex ip- 
foiì D. q. e. d. 

G 2 Se* 
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Secubdo. Si a ^t pars qtuevis ipjius b, erit 
e eadtmpars ipfius d. Nam quia efi koà Byjìcut 
cadu. cumque KJitpars qtuedam ipfius b, erit b 
multiphx ipfius A ; adeoque per priarem cafum d 
erit eadem multipiex ipfius e, & proinde e ea- 
dem pars erit magnitudine v^ oc efi a ipfius e. 
q* e. d» 

Tertio. Sit a aqualis quotlibet quarumvis 
partium ipfius b. dico fi e effe ^equalem totidem 
fimilium partium ipfius v. v» gr. hinfe contineat 
quartam pattern ipfius b qmnquies^ hoc efiy fit 
A éoqualis |By dico & e effe equatem \d. Nam 
quoniam a efi étqualis \e i muìtiplicando utram* 
que per 4, erunt 4 a éequales ^b. Capiantur ita- 
que mque multiplicer Primm & 
Tertite fcil. 4A e* 40- item a- ^- *•• ^- ^' 
lise stque multiplices Secusids & 
Stuarté fcil. sii SD. S perdei 4^ '^ 4C yD 
finitionemj fi /^hfint aquales f B, erunt 40 equih 
les f D. at oftenfum efi 4A ésquafes effe f b« adeo* 
que & 40 ^quales erunt ;D) CJ e mqualis |d. 
q. e. d. 

^niverfaliter fit A étqualis i^ b^ erit e mqualis 

!lD. multiplicentur enim a C^ 

«* ^ A: 3:; C: D* 

c ^f r m. Et B ti D per n. 

Et quoniam efi a sequalis „,^ ^^ ^^^ ^D 

^B> m^ m A aquahs iib $ im* 

de per def f tam m^ me aqualis od; & e aqualis 

?D. f. f. i/. 
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VII. 

Quando autem %que multìplicium, mulcìplex quidem 
primae fuperaverit multiplicem fecundse, multiplex vero 
teitiae non fuperaverit multiplicem quartae, tunc prima ad 
fecundam majorem proportionem habere dicitur quam ter- 
cia ad quartam. 

VHL 
Analogia eft proportionum iimilitudo. 

IX. 
Analogia vero in tribus terminis ad minimum confiftic. 

X 

Quando tres magnitudines proportionales funt, prima ad 
tertiam^duplicatam proportionem habere dicetur ejus quàm 
habet ad fecundam. 

XI. 

Quando autem quatuor magnitudines fiint proportiona- 
les, prima ad quartam, triplicatam habere proportionem 
dicetur ejus quam habet ad lecundanu & femper deinceps, 
una amplius, quoad analogia proceflerit. 

XII. 

Homologse, vel fimilis rationis magnitudines, dicuntur 
ancecedentes quidem antecedentibus, confequentes vero 
confequentibus. 

xin. 

Alterna feu permutata ratio eft fumptio antecedentis ad 
antecedentem, & confequentis ad confequentem. 

XIV. 

Inverfa ratio eft fumptio confequentis lit antecedentis, 
ad antecedentem, ut ad confequentem. 

XV. 

Compofitio rationis eft fiunptio aptecf dentis una cum 
confequente, tanquam unius, ad ipfam confequentem. 

XVI. 
Divido rationis eft fumptio excefliis quo antecedens fu- 
perat confequentem, ad ipfàm confequentem* 

G 3 XVII, 
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XVII. ■ 

CoQverfió rationis eft fumptio antecedentis ad excefiiim 
quo antecedens ipfam conrequentem fuperat. 

XVIII. 

Ex xquo five ex sequalicate ratio eft, cum plures ma^ì- 
tudines extiterint, & alias ipfis numero sequàles, quse binx 
fumantur & in eadem proportione, fueritque ut in primis 
ma^tudinibus prima ad ultimam. ita in fecundis magnitu- 
dimbus prima ad ultimam : vel aiiter, eft fumptio extre- 
marum per fubtradbionem mediarum. 

XIX. 

Ordinata proportio eft, quando fiierit ut antecedens ad 
oonfequentem, ita antecedens ad confequentem ; ut aùtem 
confequens ad aliam quampiam^ ita confequens ad aliam 

quampiam. 

Perturbata vero proportio eft, quando tribusexiftentifaus 
magnitudinibus^ & aliis ipfis numero sequalibus, fuerit ut in 
primis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ita in 
fecundis magnitudinibus antecedens ad confequentem^ ut 
autem in primis magnitudinibus confequens ad aliam quam- 
piam, ita in fecunois alia qu^piam ad antecedentem. 

AXIOMATA. 

« 

I. 

Ejufdem five sequalium asque multiplices Inter fé asqua* 
les iunt* 

IL 

Quarum eadem seque mukiplex eft, vel quarum scquales 
funt aeque multiplices, & ipfbe iùter fefunt acquales. 

' PROPOSITIO I. THEOREMA. 

Si fuerìnt quotcunque magmtudìnes quotcunque magnitudi- 
numy aqualìum numero, finguU fingularum Aque mul- 
tipltces ; quotuple^ efi una magnitudo unius, totupHces 
erunt & omnes omnium. 

Sint quotcunque magnitudines ab cd, quotcunque ma- 
gnitudinum é^f, asqualium numero, fingulac fingularum ae- 
que 
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tnultiplices. Dico quotuplex eft a b ipfius e, totuplices ede 
Òc AB CD fimul ipfarum b p fimuL Qupniam enim ab aeque 
multiplex eft ipiius e, ac cd ipfìus f; quot 
magnicudines funt in ab xquales ipfi e, A-* 
toc erunt & ia cd aequales ipu f. Diyidatur 
A B quidem in partes ipfì e x<iuales, quas q . , 
fìat AG GB ; & CD dividatur in partes x- 
quales ipii f, videlicet cu hd« eric igitur 2,^ 
multicudo partium CH hd aoqualis mulci- 
rudini ipfarum ao gb. & quoniam ag eft 
9cqualis E, & CH xqualis F; erunt & ag C' 
e H xquales Aìpfis e f. eadem ratione quo- 
niam GB eft xqualts fi,. & hd ipfi f; erunt 
GB HD xquale « ipfis £ f. quot fuat itaque ||,. 
in AB xquales ipfi e, tot funt Se in ab 
CD xquales ipfis e f. ergo quotuplex eft ab 
ipfius E, totuplices erunt & ab cd fimul ^ I 
ipfarum e f fimul. Si igitur hierint quotcun- "^ * 
que magnitudines quotcunque magnitudi* 
num, xqualium numero, fingulx fingularum xque multì» 
plices; quotuplex eft una magnitudo unius, totuplices e- 
mat & omnes omnium. Quod demonftrare oportebat. 
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PROF. II. THEOR. 

« 
■ 

Si prima fecundd sque multtfUx futrìt ac terth quarte, 
fuerit autem & quinta fecunda aque multìplex ac fexta 
quarta ; erìt etìam cotnpofita prima cum quinta fecunda 
^que thuttiplex ac tertia cum fexta quarta. 

Sit prima ab fecundx e xque multìplex, ac tertia de 
quartx f« Sit autem & quinta b g A7 
fecundx e xque mukiplex, ac i 
fexta EH quartx f. Dico & compo* 
fitam primam cum quinta lidi, a g ^*' 
fecundx e xque multiplicem efiè, 
ac tertiam cum fexta fc. d h quar- 
tx f. Qupniam enim ab xque mul- 
tìplex eit e, ac D E ipfius f ; quot 
magnitudines funt in a b xquales 
e, tot erunt £c in de xquales f. eadem ratione & quot 
funt in B G xquales e, tot &; in eh erunt xquales f. quot 
igitur funt in tota ag xquales e, tot erunt & in tota dh 
xquales F. ergo quotuplex ex ag ipfius e, totuplex eft & 
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DH ipfius F. & com^ofita igitur prima cum quinta ag fe< 
cimoas e asque muitiplex eric, ac tertiam cum fexta db 
quarcx f. Quare fi prima fecundx asque muitiplex fiierit, 
ac tertiaquartx, fuerit autem &^ quinta fecundac aeque mul* 
tiplex, ac fexta quartx ; erit compofita quoque pnma cum 
quinta asque muitiplex iecundx, ac tertia cum fexta quartx* 
Qupd oportebat demonitrare. 

PROF. III. THEOR. 

Si prima fecunda dque muitiplex fuerit ac tertia quarta ; 
fumantur autem aque multiplices prima & tertÌ4t i erit 
& ex aqualiy fumptarum utraque utriufque aque tmdr 
tiplexy altera quìdem fecunda, altera vero quarta. 

Sit prima a fecundae b acque muitiplex ac tertia e quarta^ 
d: & fumantur ipfarum a c aeque multiplices ef gh. Dico 
E F xque 'multiplicem 
effe ipfius b; ac gh ipfi- 
us D. Qupniam enùn 
EF xque muitiplex eft 
ipfius A, ac 6H ipfius e ; 
€|uot magnitudines funt K t r 
in £F xquales a» tot 
erunt &'in gh xquales 
e. dividatur ef (^ui- 
dem in magnitudines 
ipfi a xquales ek kf; 
GH vero dividatur in 
magnitudines xquales e, vidclicet ol lh. erit igitur ipfii* 
rum EK KF multitudo xqualis multitudini ipfarum gl lh« 
& ouoniam xque muitiplex eft a ipfius b ac e ipfius d ; x- 
«pialis autem ek ipfi a, & gl ipfi e ; exit ek xque mui- 
tiplex ipfius B, ac GL ipfius £>. eadem ratione xque muiti- 
plex ^nt kf ipfius p, ac lh ipfius d. quoniam igitur prima 
EK fecundx b xque muitiplex eft, ac tertia gl quartx v; 
eft autem & quinta kf fècundx b aeque nmltiplex ac fexta 
lh quartx d: erit & compofita prima cum quinta ef, fé* 
é^z. hujas.eundx B xque muitiplex*, ac tertia cum fexta gh, quartx 
D. Si igitur prima fecundx èeque fiierit muitiplex ac tertia 
quartx, fumantur autem primx & tcrtix xque multiplices: 
erit & ex xquali, fumptaj-um utraque, utriuique xque mui- 
tiplex, altera qutdem fecundx, altera vero quartx, Qupd 
oitendiffe oportuit. 
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PROF. IV. THEOR. 

Si prima dà fecundam tandem habet propwtionetn quam 
tertìa ad quartatn : & aque multìpliccs prima & tertta 
ad aque multìplìces fecunda & quarta^ juxta quamvis 
multiplìcationem, eandem propartionefn habebunt, Inter 
fé comparata. 

Prima a ad fecundam b eandem proportionem habeat 

quam tertia e ad quartam d : & fumaatur ipfarum quidem 

A e utcunque acque multipli* 

ces E F ; ip(arum vero fi D alise 

utcunque xque multiplices o h. 

Dico E ad G ita effe ut f ad h. 

Sumantur rurfus ipfarum e f ac- 
que multiplices k i«, & ipfarum 

G H se<]ue multiplices m n. Qiip- 

niam igitur e aeque multipiex eft 

ipfius^A, atque F ipfius c; fu- 
muntur autem ipfarum e f acque 
multiplices k l: eric k acque 
multipiex ^ ipfius a, atque L ipfi- J 
US e. eadem ratione m arque mul- .. 
tiplex erit ipfius b. atque N ipfius ^ 
D. 8c quoniam eft ut .a ad b ita 
e ad D. fumptac autem funt ipfa- 
rum A e aeque multiplices k L ; 
& ipfarum b d aliac utcunque ac- 
que multiplices M n : fi ^ k fu* 
perat M, (uperabit & L ipfam n; 
& fi acqualis acqualis ; èc fi minor - 
minor, funrque k l quidem ipfa* 
Fom E F aeque multiplices ; m N 
vero ipfarum o H aliac utcunque ^ t 

acc^ue multiplices. ut igitur e ad | ^ 

e Ita ^ erit f ad h. Qijjire fi pri- i 1 j, [ 
ma ad fecundam eandem habeat ^ F C D R N 
proportionem quam tertia ad ** "■ ^ 

quartam : & ac^e multiplices primac ac tertiac ad acque 
multiplices fecundx ac quartse^ juxta quamvis multiplica* 
tionem, eandem proportionem babebunt^ inter fé com- 
paratac. Quòd demonftrare oportebat. 

Quoniam igitur demonftratum eft fi k fuperat m, & x< 
ipfam N fuperare j 8c fi acqualis, acqualcm eflé, & fi minpr, 

minorem ; 
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tninorem ; cotidat edam fì m fuperat k, & m fuperàre ipfam 
L ; & fi aequalis, aequàlem eCTe ; & fi minor, miaorem ^ ac 
e s* DK&n. pfopterea uc g ad £ « ita eflè h ad f. 

Jiajus. / 

Cor. Ex hoc manifcftum eft, fi quatuor magnitadincs fiat 
proportionales, & inverfe propórtionales efle. 

PROF. V. THE OR. 

Si mi^nitudo fàdgmtudinis AqiH multiplex fxt atque agiata 
ablau : & reliqud felìquA èque multìflex exit ac ms 
totìus* 

Magnitudo ab magnitudinis cd 9sque multiplex fit at- 
que ablata a e ablatas cf. Dico & reliquam eb reliquie FD 
«que multiplicem effe atque totam -ab 
tocius e D. Quptuplex enim eft ab ipfius AT ^ 

CF, cotupiex fiat & eb ipfius co. & quo- | 
niam ae xque multiplex eft cf atque ^ b j 

• I. huju*. ipfius co; erit*AE xqué multiplex cf, ^J 
ac AB ipfius GF; ponitur autem aeque mul* 
tiplex A E ipfius cF, ac ab ipfius cd. 
acque multiplex igitur eft ab utnufque gf 

^.Axiom.cD; ac propterea of ipfi cd eft^asqua- 
^' lis. communis auferatur cf. rcliqua igi- 
tur G e a*qualis eft reliquse D F. . itaque ~ 
quoniam a e aeque multiplex eft cf, ac sb ipfiu3 CG, eftque 
CG aequalis df ; erit ae asque multiplex cp, ac eb ipfius fd. 
aeque multiplex autem ponitur a e ipfius cp, ac ab ipfius 
CD. ergo EB eft aeque multiplex fd, ac ab ipfius co. & 
reliqua igitur eb reliquae fd aeque multiplex eft, atque tota 
ab totius CD. Quare fi magnitudo magnitudinis a^ue mul- 
tiplex fit atque ablata ablatae : & reliqua reliquie aeque erit 
multiplex, ac tota totius. Qupd oportebat demonurare. 

PROF. VI. THEOR. 

Si dm magnìtudines duarum magnìtudìnum dque multi- 
plices finty & ablau quidam fmt earmdem aque mul- 
tipUces : trunt & reliqua vel eìfdem aquales, rei ìffa- 

' rum aque mnltiplìces. ' 

Duae magnitudines ab cd duarum magnitudinum E f 
«que multiplices fint, & ablata ao ch earuridem fint aeque 
rmultiplices. Dico & reliquas gb hd vel ipfis e f aequales 

effe, 
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efle, vel ipfarum aeque multìfdices. Sit enim primo G b' 
aequalis E. Dico & hd ipfi F effe «- jj^T jK 
qualem. Ponatur ipfi f sequalis oc. & 
quoniam ag ssque multiplèx eft e ac J, -fC 
CH ipfius f; eftque gb quidem sequa- 
lis E ; e K vero aequalis F ; erit a b 
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aeque mukiplex *e, ac kh ipfius F. G" 
acque autem mukiplex ponitur ab 
ipnus E, ac e D ipfius F. egro kh «- 
que mulciplex eft f, ac e d ipfius F. 
quoniam igitur urraque ipfarum kh 
e r> eft aeque mukiplex p, erit kh as- 
qualis^CD. communis auferatur cH. 
ergo reliqua k c reliquae H d eft ae- 
qualis. fed Kc eft xqualis f. & hd 
igitur ipfi F eft «quafis ; ideo^ue g b 
ipfi E, 6c HD ipfi p aequalis erit. Si- 
militer demouftrabimus fi gb multi- G- 
plex fuerit ipfius e ; (e hd ipfius p 
aeque mulriplicem euè. Si igitur duae 
magnitudines duarum magnitudinum 
aeque mukiplices fiat, & ablatae ^ux- 
dam fiat earundem aeque mukiplices; 
erunt & reliquae, vel eifdem aequales, 
vel ipfarum aeque mùltiplices. Quod 
demonftrare oportebat. 

PROF. VII. THEOR. 

jEquales ad eandem^ tandem habent proportionem, & ea^ 
dem ad aquales. 

Sint xquales magnitudines a b, alia autem quaevis magni* 
tudo e. Dico utramque ij^arum a b 
ad e eandem proportionem habere : 
Se e ad utramqne a b fimiliter ean- 
dem habere proportionem. Suman- 
tur ipfarum a b aeque mukiplices 
B E, Se ipfius e alia utcunque mul- 
tiplèx f. Quoniam igitur aeque mul- *^ 
tiplex eft d ipfius a, ac fi ipfius b, B 
enque a ipfi b xqaalis; erit & d ^ 
aequalis <> e ; alia autem utcunque 
mulciplex ipfius e eft p. ergo 
fi* D iuperat p, & B ipiam r fupe- 
rabir. Se fi apquaiis, xqualis; Se 
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dem ipfarum a b seque mulciplices : f vero alia utcunquc 
i f.Defin. multiplex ipfius e. cric igitur^ut a ad e, ita b ad e. Dico 
^i"** infuper e ad utramque ipfarum a b eandera habere pro- 
porcionem. lifdem enim conftrudis fimiliter oftendemus d 
ipfi E aecjualem elTe, fi igitur f fuperat d, ipfam quoque e 
fuperabic ; & fi asqualis, sequalis j & fi minor, minor, at- 
que efl F quidem ipfius e multiplex ; d e vero alix utcun- 
que asque multiplices ipfarum a b. ergo ^ ut e ad a, ita 
erìt e ad b. i£quales igitur ad eandem, eandem habent 
proportionem, fic eadem ad xquales. Qa(>d oftendere o- 
portebat. 

PROF. Vili. T H E O R. 

Inétqualìmn magnitudìftum major ad eandem, major em ha- 
bet proportionem, quam minor : & eadem ad minor em, 
majorem proportionem habet, quam ad majorem. 

Sint inacquai esmagnitudines, ab, c, & fit ab major, fit 
alia vero utcunque d. Dico ab ad d niajoreni habere pro- 
portionem quam e ad D. & d ad e majorem habere pro- 
portionem quam ad ab. Quoniam ab major -eft quam e, 
ponatur ipfi e aequalis b e/Boc 
eft AB excedat e per ae. itaque 
A E alicjuoties multiplicata ma- 
jor «erit quam d. multìplicetur T 
A E quoad fiat major quam d« r 
fitque ipfius multiplex fg ipfa d { 
ma)or. quotuplex autem eft fg (^ 
ipfius A£^ totuplex fiat gh ipfius 
EB, & K ipfius e. fiimatur etiam 
ipfius D dupla quidem l, tripla p, 
& fic deinceps una amplius, quo- 
ad ea quae fìimitur multiplex ip« 
fius D, fiat prima quae fit major 
cjuamK; fitiUaN. fit^ueM mul- 
tiplex ipfius D proxime minor 
quam N. quoniam itaque n pri* 
ma multiplex eft ^ipfius o quae N 
major eft quam k ; erit m non ma- 
jor quam k, hoc eft k non erit; minor quam m. & cum 
azque multiplex fit fg ipfius ae ac gh ipfius eb. erit fg 
k I. hnjai.asque multiplex ae ac fh ipfius ab^* asque autem multi* 
plcx eft fg ipfius ae ac K ipfius e, ergo fh. aeque multi- 
plex eft AB, ac K ipfius e ^ hoc eft fh, k ipfarum ab & e 
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funt asque multiplices. rurfiis quonkm g h seque multiplex 
eit ipfius £B ac K ipfius e, eftque £b aequalis e, cric & gh 
ipfi K sequalis ^. (éa k non minor eft quam- m. non igitur^ x. Axìom. 
GH minor erit quam m, fed cft fg major quam D, ergo tota^uj"»- 
FH major eric quam m & d. fed m & d iimul fune aequales 
ipfi N, quia M eft multiplex ipfius D ipfi N proxime minor, 
quare fh major erit quam N. unde cum fh fuperat n, k 
vero ipfam n non fuperat, & funt fh & k aeque multiplices 
iplarum ab Se e, & eft n ipfius d alia multiplex, ergo dABd y. Defin. 
ad D majorem rationem habebit quam e ad d. Dico praB-H««- 
terea & D ad e majorem habere proportionem, quam d ad 
AB. iifdem enim conftruftis fimiliter oftendemus n fuperare 
K, ipfam vero f^ non fuperare. atque eft N multiplex ipfius 
D, éc FH K aliae utcunque ipfarum ab e aeque multiplices. 
ergo D ad e majorem proportionem habet 'i, quam d ad ab. 
Insequalium igitur magnitudinum major ad eandem majo- 
rem habet proportionem, quam minor: & eadem ad mino* 
rem, majorem proportioqem habet, quam ad majorem. 
Qupd oftendere oportebat. 

PROF. IX. T li E OR. 

^^iU eandem proportionem habent ad eandem^ tnterfe funt 
aquales ; 4!^ ai quas ' eadem^ eandem babet proportìo^ 
nem, ipfk etiam Inter fé funt aquales. 

Habeat enipi utraque ipfarum a B ad e eandem propor- 
tionem. Dico A ipfi B aequalem effe. Nam fi non effet a:- 
qualis, non haberet * utraque ipfarum a b 
id eandem, eandem proportionem. habet 
autem. aequalis igitur eft a ipfi b. Habeat 
rurfus e ad utram^ue ipfarum a b eandem 
proponionem. Dico a aequalem effe ipfi b. i 7 

nifi enim ita fit, non ^ habebit e ad urram- 1 C ^ j j^^^ 

que A B eandem proportionem*. habet au- T I 

tem. ergo a ipfi b neceffario eft aequalis. 
Quae igitur ad eandem^ eandem proportio- 
nem habent, aequales inter fé funt: & ad 
quas eadem, eandem habet proportionem. 
ipfae inter fé funt aequales. Qupd demonftrare oportebat. 
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PROF. X. THEOR. 

Ò/Ugnìtudtnum proportìonem habentium ad eandem, qud 
majcrem proportmem babet, ìUa major efti ad quam 
vero eadem majotem babet proportionemy illa minor eft. 

Habeat enim a ad e majorem proportionem. quam b ad 
e. Dico A quam b majorem effe. Si enim non eft major, vel 
aequalis eft, vel minor, xqualis aucem non eft a ipli e ucra- 
que enim ipfarum a b ad e eandem habe- 

* 7' ^"P"' rét a proportionem. acqui eandem non 
habec. non eft isitur a ipfi b aequalis. fed 

f 8. hajus. jjgque minor eft quam B, haberet ^ enim 

A ad e minorem proportionem, quam b. 
^ atqui non habet minorem. non igitur a. 
minor eft, quam b. oftenfum autem eft 
neque effe xqualem. ergo a quam b ma- 
jor erit. Habeat rurftis e ad b majorem 
proportionem quam e ad a. Dico b mi- 
norem efle quam a. Si enim non eft mi- 
nor, vel asc^ualis eft, vel major, aequalis utique non eft b 
ipfi A, etenim e ad ucramque ipfarum a b eandem propor- 
tionem «haberet. non habet autem. ergo a ipfi b non eft 
xqualis. fed neque major eft b quam a, haberet enim e 
ad B minorem ^proportionem quàm ad a. atqui non habet. 
non eft igitur b major ^uam a. oftenfum autem eft neque 
sequalem effe, ergo b mmor erit quam a. Ad eandem igitur 
proportionem habentium, qua: majorem proportionem ha- 
bet, illa major eft ; & ad quam eadem majorem habet pro- 
portionem, illa minor eft. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XI. THEOR. 

Qju eidem eadem funt proportìonesy & Inter fé eadem 
jfunu 

Siiit enim ut a ad b ita e ad d : ut autem e ad d ita E 
ad p. Dico ut A ad b, ita effe e ad p. Sumantur enim ipfa*- 

A» 1 C' i E»— — I 
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rumquidem a e e xque multiplices g h k; ipfarum vero 
B D P alise utcunque asque multiplices l m n. Quoniam igi- 
tur 
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tur eft ut A ad b^ ita e ad d, & fumptx flint ipfarum a c 
ssque multiplices G h, & ìpiarum b d aliae; utcunque^seque 
mulriplices l m; ù^g fuperat l, & H ipfam m fuperabit ^ Se 
fi sequalis, xqualis; & fi minor minor, rurfus quoniam eft 
ut e ad D, ita e ad f, & fumjptx funt ipfarum e e asque 
multiplices h k, ipfarum vero d f alias uccunque xque 
multiplices m n ; li "• h fuperat m, & K ipfam n fuperabit ; « x- Def. 
& fi sequaliS) aequalis; & fi minor, minor, fed fi h fuperat ^j^ 
M, & G fuperabit L ; & fi xqualis, asqualis ; & fi minor, mi- 
nor ^ quare fi g fuperat L, & k ipfam N fuperabit; & fi se* 
i}ualis, sequalis ; & fi minor, minor. & funt g k quidem 
ipfarum a e seque multiplices ; l n vero ipfarum B f alise 
utcunque xque multiplices. ergo « ut a ad b, ita erit e ad f 
Quse igitur eidem eacdem funt proportiones, & Inter fé eas- 
dem funt. Qupd oftendiQe oportuit. 

PROF. XII. THEOR. 

Si quctcunque magnìtudmes propmUnales fuerint i ut und 
anteceientìum ad unam cortfequentìumy ita erunt ante-» 
cedentes omnes ad omnes confequentes. 

Sint quotcunque magnitudine» proportionales a b e D 
fi f, & ut A ad b, ita fit e ad d, & e ad f. Dico ut a ad b, 
ita elle a e e ad b d f. Sumantur enim ipfarum a e E ae- 
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que multiplices 6 h K, & ipfarum B d f alise utcunque 
seque multiplices l m n* Quoniam igitur ut a ad B, ita eft 
e ad D, ^c E ad F, & fumptae funt ipfarum quidem a e E seque 
multiplices g h k, ip&rum vero b d f ali^ utcunque asque 
multiplices l m n ; fi -« g fijperat l, & h ipfam m fuperabit, * f • Defc 
& K ipfàm n: & fi acqualis, «qualis; Se fi minor, minor. *"J^ 

Suare & fi g fuperat l, fuperabunt & G H K ipfas L m K ; 
e fi xqualis, xquales; & fi minor, minores. funtque G, & 
G H K ipfarum a, & a e E asque multiplices ; quoniam fi 
fuerint quotcunque magnitudines quotcunque magnitudi- 
num, sequalium numero, fingulse fingularum asque multi- 
plices; quotupiex eft una magnitudo Unius, totuplices^e-^ i. haji», 
runt & omnes omnium. Et eadem ratione l & l m n ipfa- 
rum B, 6c B D p funt xque mulciplices. eft igitur << ut a ad 



r 



xii& EucLiDis Elemektorum 

A e E ad B D P. Quare fiquotcunque magnitudines propOM 
tionales fuerint, ut una antecedentium ad unam confe-» 
quencium, ita erunt antecedentes omnes ad omnes coDfe"! 
quentes. Qupd demonftrare oponebat. 

PROF. XIII. T H E O R. 

Si prima ad fecundam eandem babeat ptopwtìonem qudM 
tenia ad quartam; tettia autem ai quartam majsrm 
proparticnem bahet quam quinta ad fextam ; & primi 
ad fevundam majontm babebii proportìtmem quam quinti 
ad fextam. 

Prima enim A ad fecundam b eandem proportionem ba- 
beat quam tenia e ad quartam d, tertia aucem e ad quartam 
D majorem habeat proportionem quam quinta e zdkyxm 
F. Dico & primam a ad fecundam b majorem proportionem 
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habere, quam quinta E ad fextam f. Quoniam enim e ad 
D majorem proportionem habet quam e ad p, fìint quasdam 
ipfarum e s asque muttiplices, & ipfarum d f alias utcun- 

41 7. DeC quse aeque multiolices j & multiplex « quidem e fuperat mul- 

^"j"*» tiplicem D; multiplex vero e non fuperat multiplicem h 
' Sumantur : & fint ipfarum e E asque muitiplices o H, & ipfa- 
rum o f alias utcunque asque muitiplices k l, ita ut g qui- 
dem fuperet K, h vero ipfam l non fuperet : & quotu- 
plex eft G ipfius e, totuplex fit & m ipfius a ^ quotuplcx 
autem k ipfius d, totuplex fit & n ipfius b. & quoniam 
eft ut A ad B* ita e ad d, & fumptas funt ipfarum a e 2- 
que muitiplices m 6, & ipfarum b d ali« utcunque ap<juc 

^ j- Def, muitiplices n k: fi *m fuperat k, & o ipfam K fuperabit; 

^ì^ & fi asqualis, asqualis j & fi minor, minor, fed g fuperat k. 
ergo &M ipfam N fuperabit. h vero non fuperat l. funtaue 
M H ipfarum a e seaue muitiplices, & n l ipfarum b f ali« 
utcunque «que muitiplices. ergo a ad b majorem propor- 
tionem habebit * quàm E ad f. Si igitur prima ad fecun- 
dam eandem habeat proportionem quam tertia ad quartam; 
tertia vero ad quartam majorem nroportionem habeat quam 
quinta ad fextam : & prima ad (ecundam majorem habeWt 
proportionem quam quinta ad fextam. Quod ^^^^^^^ 
oportebat. P R y ^' 
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PROF. XIV. THEO^. 

Sì prlfna ad fecmàam eandem habeat propcrtìmem qudm 
tertìa ad quartam-, prima autem major ju quatn tertìai 
& fecunda quam quarta major erìt 9 & fi aqualis, 4^ 
qualis ; &fi minor, minor. 

Prima enim a ad fecundam b eandem proportionem ha* 
beat cjuam tertia e ad quartam d : major autem fit a quàm 
c« Dico & B quam d majorem efle. Qupiiiam enim a major 
eft quam e, & alia eft utcunque magni* j 
tudo B, habebit '» a ad B majorem pro- 
portionem quàm e ad B ; fed ut a ad B 
Ita e ad D. ergo & e ad d majorem ha- 
bebit ^ proportionem quàm e ad b. ad 
quam vero eadem majorem proportio- 
nem habet, illa minor * eft. quare d 
eft minor quàm B, ac propterea b quam 
D major, eric. fimiliter aemooftrabimus & 
fi A sequalis fit ipfi e, & b ipfi D effe «- ^ 
qualem ; & fi a fit minor quam e, 6c B 
quàm D minorem efie. Si igitur prima ad fecundam eande^ 
oabeat proportionem quam tertia ad quartam; prima au- 
tem major fit quàm tertia, & fecunda quàm (quarta major 
^rit ; & fi aequalis, sequalis ; & fi minor, minora Quod 
demonftrare oportebat. 

PROF. XV. THE OR. 

Partes Inter fé comparata tandem habent pYoportionem^ 
quam habent earum ^ue multìpUces. 

8it enim ab asque multiplex e, ac DB ipfius p. Dico Qt e 
ad p, ita eìQe ab ad de. Quoniam 
enim xqne multiplex eft ab ipfi- 
us Cj ac D E ipfius F ; quot ma- 
^itudines fqnt in ab aequales 
ipfi e, totidem erunt & in de 
«^uales p. Dividatur ab in ma- 
gnitudines ipfi e ^quales. c{ucb 
fint 'J^G G H H b ; & D E aivida- 
tur in magnitudines sequales f, 
videlicet in dk kl le, erit.igi- 
tur ipfarum ag gh hb multi- 
tudo aequalis multitudini dk KL 
LE. & quoniam acqualcs funt ag gh hb, funtquc DK kl 
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« 7. hujtts. LE interfe aequales; ut ag ad dk, ita^èrit gh ad kl, & 
6i2.2iujus. Hfi ad LE. atquè eric ^ uc una antecedencmm ad unam 
confequentium^ ita omnes antecedentes ad omnes coafe- 
^ue^tes: eft igjitur uc ag ad pK^ ita ab ad de. fed ag 
ipii e eft aequalis^ & dk ipfi f. ergo ut e ad f, ita erit ab 
ad DE. Partes igitur inter fé comparata^ eandem habent 
proportionem quam habent earum sequas multiplices. Qopd 
oftendendum fuit. 

PROF. XVI. THE OR. 

Si quatuw tnagnitudìnes proportìonales fuerìnt^ & fermu- 
tau proportìonales erunt. 

Sint quacuor magnitudines proportìonales a b e D, fit- 
que ut a ad b, ita e ad d. Dico & pcrmutatas proportio- 
nales effe, videlicet ut A ad e, ita effe e ad d. Sumantu . 
enim ipfarum qui- £, , , | c^, »• ^ 



deal A B aeque mul- 
tiplices & F, ipfarum A *— — 1 C ^ 
vero e D alide utcun- B 1 1 ■ ■ t D h 
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que asque muhipH. y, , _^ ^^^^^^ ^ 

ces G H. Et quoniam 

agqxie nuikiplex eft e ipfius a, ac f ipfius b: partes autem 

« xf.hajus.iater le comparata; eandem habent '^ proportionem quam 
. habent earum ae^que multiplices; erit ut a ad b ita £ ad f. 
n. hujus. m» autem A ad B ita e ad d. ergo & ut e ad d ita * e ad f. 
rurfus quonianj^GH flint ipfarum e d acque multiplices, 
paxtes autem ixitcr fc cpmparatx eancJem haoent proportior 
nem, quam habent earum aeque multiplices ; erit <* ut e ad d^ 
ita G ad H. fed ut e ad i> ita e ad f* ergd-^ & ut b ad f 
ita G ad H. quod fi qu^atuor magnitudines proportìonales 

e 14. hujus. fint, prima autem major fit quàm tertia ; « & fecuoda quam. 
quarta major erit ; ^H aequalis, aequalis i & fi: minor,, mi- 
nor, fi igitur E fupeVat G, & f ipfis^m h fuperabìt j & fi ae- 
qualis, aequaiis ; & fi «ninpr, minora fuatque e f ipfarum 
A B seque inultiplicqs, &. Q. h ipfarum e d aliae utcuuque 

i s, Def. aeque multiplices, erjgo «^ ut a ad e ita b ad d. Si igitur qua- 

^j"»- tuor magnitudines proporJiiQnalc^ fiierin^, & pernjutatae 
proportìonales erun^ Qi^d.oiiendere oportebat. 
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PROP. XVir. THE OR. 

iSi compofitéi magnttudìnes fint proportionales, & dlvjf^ 
proportionales erunt. 

Sint compofitae magnitudines proportionales ab be cd 
DF, Hoc eft ut AB ad BE, ita fit cd ad df. Dico etiam ói~ 
vi(as proportionales effe, videlicet ut a E ad e b ita effe 
CF ad FD, Sumamureùimipfarumquidein AE eb cf fd 
aeque multiplices gh hk lm 
MN, ipfarum vero eb fo alias 
utcunque acque multiplices kx 
NP. Qucmiam acque multiplcx eli 

GH ipilUS AE, ac HK ipllUS EB; 

cric 4 OH ipfius kt acque multi- 
plex, kc GK ipfius AB. 7tù\xt au- 
tem nniltiplex eft gH ipuus aé, 
ac LM ipfius e F. ergo gk aeque 
multiplex eft AB, ac LM ipuus 
CF. rurfus quoniam aeque multi- 
plex eft LM ipfius cFy ac mn 
ipfius Pd; erif^LM «que niul- 
tiplex CF, ac LN ipfius et), fed seque multiplcx erat lm 
ipfius CF, ac GK ipfius AB. àcque igitur multiplex eft gk 
ipfius AB. ac LN ipfius CD. quare gk ln ipfiirum ab cd 
aeque multiplices erunt. rurfij^ quoniam séqùe multiple? eft 
H1C ipfius £B,. ac MK ipfius FD : eft antem & kx ipfius eb 
acque multiplex, ac np ipfius. fd; ^ CQxnpo^t HX ipfius 
eb aeque multiplex eft^ac mp ipfius fd. quare cum fit* i. huju»- 
ut tkti ad BB, ita CD ad dF : & fumpta: fint ipfarum qui- 
dem AB CD aequé itiolriplfces ci: ln, ipfarum vero eb 
FD alke utcunque acque multiplices hx mp: fi^GK fu-^ f . De£ 
perat HX,a^ lK ftiperabit mpj oc fiaequalis, aequalisj & fihujus. 
minor, minor, fbpetet igitur g K ipfam hx, communique 
ablafatiid, & Gfl ipfàim k^ fdperabit. fed fi gk fuperat hx, 
& LN fupe^t mp: itaquc fùperat ln ipfam mp : commu- 
niqufc MN'ablata, & lm fu'f^erabit np. quare fi gh fuperat 
KX, JBc Lik ipfam np' fliperabit. fimiliter demonftrabimus 
8f fijos flt^qualis KX, 6c tM ipfi np effe aequafem • & fi 
niinór,^mlnDrem. font autem oh lm ipfarum as cF acque 
multiplices, & ìpfaruiti' eb fd aliae utcunque accue mul- 
tiplices- tt NP. crgo-'utrrAE ad éb ita erit cf ad fd. Si 
igitur' compofitac magèftÈtìftiéis'fint proportionales, & di- 
y^ vifac proportionales erunt. Quod demonftrare oportebat. 
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PROF. XVIII. THEOR. 

Si divifA magnitudìnes fint proportionaUs, & compcfit^c prQ- 
portianales erunu 

Sint divifx magnicudines proportionales A B eb cf fd: 
hoc eft ut AE ad eb, ita cf ad fd. Dico ctiam compofitas 
proportionales effe, videlicet ut ab ad be, 
ita effe cd ad df. Si enim non eft ut ab 
ad BE, ita CD ad df; erit ut ab ad be, 
ita CD vel ad minorem c^uàm fd, vel ad ma- 
' jorem. fìt primo ad minorem, nempe ad 

DG. 8c quoniam eft ut ab ad be^ ita cd 
ad DG, compofitas mag;nitudines (unt pro- 
portionales; ergo Se divifas proportionales 

iH7.hujus.erunt*. eftigiturut a e ad eb, ita co ad 
GD. ponitur autem ut a e ad e b, ita cf ad 

À ii.hujas-F£>. quare &*ut CG ad gd, ita cf ad fd. 

at e G prima major eft quam tertia e f. ergo & fecunda 

4f 14. hujuf. jjQ quàm quarta df major « erit. fed & minor, quod fieri 
non poteft. Non igitur eft ut ab ad be, ita cd ad dg. fi- 
militer oftendemus neque efiè ad majorem quàm df. ad 
ipfam igitur df fit neceflc eft* Quare fi divife magnitudi- 
nes fint proportionales, & compofitx proportionales erunt. 
Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XIX. THEOR. 

Si fuerit ut tota ad totam, ita ahlata ad ablatam : & r^- 
liqua ad reliquam erit ut tota ad totam.^ 

Sit enim ut tota ab ad totam cd, ita ablata a E ad abla- 
tam e f. Dico & reliquam eb ad reliquam 
fd ita eflfe ut tota ab ad totam cd. (Jisp- 
niam enim eft ut tota ab ad totam cd, ita 

iii6.hujus,AE ad CF. & permutando erit <« ut ab ad 
AE, ita CD ad cf. quoniam vero compofitas 
magnitudines funt proportionales, & divifse 

$ 17. hujtìf. proportionales erunt*, ut igitur be ad ea, 
ita DF ad Fc: furfufque permutando ut* 
BE ad DF, ita EA ad fc. led ut ae ad cf, 

cii.huju5.ita pofita eft ab ad cd. & reliqua «^igitur 
EB erit ad reliquam fd, ut tota ab ad to- 
tam CD. Quare fi fuerit ut tota ad totam, ita ablata ad ab- 
latam: & reuqua ad reliquam erit ut tota ad totam. Quod 
deraonftrare oportebat. 
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Cor. Si quatuor magratudines proportionales fint, per 
converfionem rationis proportionales erunt. Sic enim ut ab 
ad BE, ita CD ad DF, erit permutando ab ad cD, ita b& 
ad DF. quare cum eft tota ab ad totam CD, ut ablata be 
ad ablatai9 df, erit & reliqua ae ad reliquam cf, ut tota 
AB ad totam cd. quare rurfus permutando & invertendo 
erit ut ab ad A E, ita CD ad cf. quod eft per converfio- 
ncm rationis ^ *. {^1;^ 

P R O P. XX. T H E O R. 
Si firn tres magnitudìnes, & alU ipfis numero dquales, 
qu£ bifiéifumantttr in eadem proparùone-y ex aquali au- 
tem prima major fit, quam tertiai & quarta quam 
fexta major erit; & ]i aqualìs, aqualisi & fi minor, 
minor. 

Sint tres magnitudines a b e, & aliae ipfis numero acqua 
les D E P binx fumptae fint in eadem proportione^ litqui 
ut A ad B, ita d ad e, & ut b ad e, ita e 
ad F ; ex «quali autem major fit a quam e. 
Dico & D quam F majorem effe ; & fi ac- 
oualis, aqualem^ & fi minor, minorem. 
Qupniam enim a major eft quàm e, alia 
veTo eft utcunque b, & major ad eandem 
majorem habet « proportionem quàm mi- 
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nor ; habebit a ad b majorem proportionem i» 

quam e ad b. fed ut a ad b, ita p ad e; & 

invertendo ut e ad b, ita f ad e, ergo & 

D ad E majorem habet proportionem quam 

F ad E. ad eandem vero proporcionem ha- 

bentium,quaB majorem habet proporcionem, 

illa major ^ eft. major igitur eft d quam f. 

fimiliter oftendemus & fi a fit acqualis e, & 

d ipfi P «qualem effe ; & fi minor, minorem. o T* F 

Si igitur tres magnitudines fuerinr, & àliae 

ipfis numero aequales, quse bin« lumantur^ & in .eadem* 

proportionc : ex acquali autem prima major fit quam tertia; 

& quarta quam fexta major erit ; & fi aequalis, aequalis j & 

fi minor, minor. Qupd oftendere oportebat, 

* JF/£e ifl màgli Iqìdma Demonliratìo Convnpms rmlomt. Si fit ab 
ed VB 9tt co ad j>Py mt^ dMdendoy AB ad BB ut CF ad DF i & hrvir» 
ttndù, ut BE ad AE ita VF ad CF : &i cQmpwitndo^ trit AB 4(/ Al% mi CD 
adcf: ^todffiperOnverfommìMoms. 
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PROF. XXL THE OR. 

Sifint ms magnitudine fy & alu ipfts numero dquates, qiu 
btnA fumantuf & in eadm pr9portìone ; fu auum f^- 
turbata earum analogìa, & ex attuali prima fnajaf fit 
quam tenia: & quarta quam fexta major erì$^ & fi 
aqualìsy aqualìs ; & fi minor, minor. 

Sint tres magnitudines a B e, & alia; ipfis numero 
aquales d e f, bin« fumptae & in es^4cm propor- 
tione* Sit autem perturbata earum analogia^ 
videlicet ut a quidem ad b,^ ita e ad f ; ut 
vero B ad e, ita d ad E ; & ex xquali a ma- 
jor fit quam C. Dico Se D quam F majorem 
elle; &: fi acquali^, xqualem; & ft mtn(>r, 
minorem. Quoniam enim major eft a quam 

é 8. hujuj.c^ ^ia vero elt b; habebit * a ad b majorem 
proportionem quam e ad b. fed ut a ad b. 
Ita E ad f: & invertendo ut e ad b, ita E ad 
D. quare fip E ad f majorem habebit pro- 
pprtionem quam e ad d. ad quam vero ea- 
d^m majorem proportionem habet illà mi- 

*io.hujui.jj^j eff*. minor igirur eft f quam d; ac 
plopteirea d quam f major erit. fimiliter o- 
ft^ndemus ^ fi a fit aequalis e, & d ipfi f 
effe acqualem ; & fi minor, minorem. Si igi- 
tur fint tres magnitudines^ & aliac ipfis acqua- 
les numero, quse binae iumantur & ih ea- 
dem propprtione ; fit autem perturbata earum analogia, & 
ex xquali autem prima major fit quam tertia : & quarta 
quam fexta major erit ; & fi sequalis, aequaiis ; & u mi- 
nor, minor. Qupd demonftrare oportebar. 

PROF. XXII. THEOR. 

Si fint quotcunque magnitudines, & alia ipfis numero «« 
quales, qua bina fumantur in eadem proportìone : & ex 
aquali in eadem proportione erunt. 

Sint quotcunque magnitudines a b e» & alix ipfis nume- 
ro a^quales d e f, binas fumptas in eadem proportione, hoc 
ed; ut a quidem ad b, ita D ad e, ut auxem.9,a4 C9 ita. e ad F. 
Dico & ex acquali in eadem proportipn^ efìè) ut a ad e, ita 
D ad F. Sumantur enim ipfan^m qiiideiPt a d arque multi*^ 
plices G H; ipfarum vero e &. alia: utcìioqtie acque muiti- 

pliccs 
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liiicés KL5 £r i{$farutxi cp alide utcunque àéqtiè multiplicés 

Misi» Qijpniam igitur eft ut A ad - 

d^ ita Bkà É, Se fumptse fu ut i^ 

pfòi-um À D aeque tnultiplices 

^ H j & ipfATUtfì B s alijB utcan-< 

qde seque multiplices k l ; erìt 

ut « G ad K, ita H ad l. eadem 

liuoqtié r4tione erit m k ad m^ 

ice L ad N. 6c cum fint tres ma* 

goittidines K M) Se alias ipTu 

numero scquales^ H l n, binse 

fòmptte Se in èadem pr oportione ; 

-eie «quali ^ Ci a fuperat m, St H 

ipfam N {uperabit ; Se fi asqualis, 

acquali»; Se fi initior, minor. 

'fli^itque G' H tpfarum a d eeque 

multiplices. Se m M ìpfarum e p 

alise uccunque seque multiplices. 

ut igitur A ad p, • ita jcrit * d ad ^ ^^ , 

F. Quare fi fint quotcunqué magnitudines. Se alise ipfis nu- hujiìs. 

m^to dsqitailes, qttie foiiisb ÌTuffiantur in é«bm óroportiòoé : 

& ex acquali in eadem proportione eront* Qgpd demon- 

ftrare oportebat. 
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PROP. XXIII. THE OR. 

Si fint tres magnitudine s^ & alia ipfis numero aquaUs^ quéi 
éinst fumantuf in eadem prof or ^ 
tione ; fit as^tèm perturbata ea^ 
rum analogìa : & ex aquaXi in 
eadem propottione erunt. 

Sii^ tres magnitudines a b c^ Se 
alix ipfis nunlero isquales, binse 
fiimp^as in eadeili proportione, d e 
F, fit autem pertiH-bata earum a- 
nalogia, hoc eft fit ut a ad b^ ita E 
ad F, ;Se ut B ad e, ita D ad e. Dico 
iit A ^d e. Ita efie D ad f* Sumantur 
apfiinim quidem a B d asque mul- 
jtiplicjes G H L : ipfarum vero e e f 
<alias kjtcunqud a:qae multiplices k 
M M. Et quoaiam g h oeque mul- 
iipliCès funt ipfarum a b, partes 
autem^ eaadem babedt proportionem quam babent aeque 

H 4 ipfa- 
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é ij. hujas.ìpfarum multipUces : eric ^^ ut a ad b^ ita g ad h. & iitnili 
racione ut e ad f, ita m ad n. acque eft ut a ad b, ita e ad 

^ii.iniiiK.F, ut * igitur G ad H, ita M ad N. rurfus quoniam eft ut b ad e 

* ita D ad E,& ffimptsel funt ipfarum b d seque multiplices h l» 

ipfaruin véro e e aléas utcunque seque multiplices k m : eric 

f .^ liiijm.ut H ad K, ita L ad uu oftenium autem eft oc ut g ad h, ita 
.efiè M ad n. quoniam igitur tres magnitudines proportio* 
nales flint g u k^ & alias ipfis numero xquales l m n, bi- 
nac fumptas ià eaaem proportione, eftque ipfarum pertur* 

i 11. fcujus.bat a analogia ; ex aeguali, fi '^ o fuperat K, & l ipfam n fu- 
perabit ; & fi xqualis, aequalis ; ce fi minor, minor, fiint 
autem g l ipfarum a p xque multiplices : & k m aeque 
multiplices ipfarum' e F. ut isitur « a ad e, ita erit d ad f. 
Qujire fi fuermt tres magnituoines, & aìix ipfis numero ae- 
quales, qux binas fumantur in eadem proportione, fit au- 
tem perturbata earum analogia : & ex aequali in eadem 
proportione erunt, Qjjpd demonftrare opprt^bat, 
• 

PROF. XXIV. THEOR; 

Si prima ad fecundam eandem babeat proportionem^ quam 
tertia ad quartam ; habtat autem & quinta ad fecuur 
dam propmionem eandem^ quam fexta ad quartam: & 
fompofita prima fum quinta ad fecundam eandem pro^ 
portìmem haMit, quam tertia cùtn fexta ad quartam» 

Prima ab ad fecundam e eandem habe^t proportiont^m, 

quam tertia de ad quartam f; habeat ^ 

autem & quinta bg ad fecundam e 

proportionem eandem quam fexta eh 

ad quartam r : Dica& compofitam pri- 

mam cum quinta ag ad lecupdam e 

eaqdem proportionem habere, quam 

tertiam cum fexta dh ad quartam B> 

F. Quoniam enim eft nt b g ad e, ita 

f H ad f; erit invertendo ut e ad bg, 

ita F ad EHt & quoniam ut ab ad e, 

ita eft DE ad f: ut autem e ad bq, ita 
1%, bujiif. F ^d EH ; erit '•ex aeauali ut.Afl ad bg, 

it^ Dp id EH. quod cum divifae ma-p 

gnitudines fint proportionales, & com* 
k i8. hnjof. pofitac proportionales * erunt, ut igitur 

AG ad GB, ita eft dh ad he. fed & ^ _ ^ . 

$ bypo*. ut e Gg ad e, ita uf. ad f, ergo, ex * jp<jualTJ ut aq ad^c, iU 

erit 
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erit DH ad F* Si igitur prima ad fecundam candem habeat 
proportionem quàm tertia ad quartam : habeat autem & 
quinta ad fecundam proportionem candem quam fexta ad 
quartam : & compofita prima cum quinta ad fecundam 
candem proportionem habebic quam terxia cum fexta ad 
quartaj[n. Qupd oftendere oportébat. ! ' 

PRO?. XXV." T H E O R. 

Sì quatuor magnttuàmes fuerìnt proportimiAles, maxima ìp* 
farum & mìnima, duahm reliquU majores erunu 

Sint quatuor magnìtudines proportìohalfes ab, cix e, f; & 
fit ut AB ad CD, ita e ad f. fit autem maxima iplarum ab, 
6c F minima. Dico ab & f ipfis cd & B~ 
E majores efle, Ponatur enim ipfi qui- 
dam E aequalis ag, ipfi vero P sequa- G- 
lis CH. Qupniam igitur efl ut ab ad 
CD, ita E ad p: eftque AG aequalis e, 
& OH xqualis F^ erit ut ab ad d e, 
ita AG ad OH. & quoniam eft ut tota 
AB ad totam cD, ita ablata ag ad ab- 
latam erit ch ; & reliqua gb ad reli- 
qi^am H d « ut tota a b ad e D^totam. 
m^jor autem eft ab quam cd. ergo 
^ GB quam hd major erit. quoà 
cum AG fit aequalis ipfi E, & ch 
ipfi f; erunt ag & f ipfi ch & e «- 
quale9> ^ fi autem inssqualibus si^qualia 

addantur, tota insequalia erunt. ergo A C E F P""** 
GB HD in^equalibus exiftentibus, quippe cum gb fit major, 
fi ipfi quidem gb addantur ag & f, ipfi vero hd addan*> 
tur ch & E : fient ab & f, ipfis cd & e neceffario majores. 
Si igitur quatuor mkgmtudincs fuerint proportionales, mar 
xima ipfarum & minima, duabus reliquis majores erunt. 
' 'Quod aemonftrare oportebat» 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

LIBEH, SEXTVS. 
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DEÌFINITIONES. 



I. 



Slmiles figuras reAili- 
nex funt òux £c fin- 
gulos 'angf los sequa* 
lei habent,^ ciiica aequales 
angulos latebra prbpof tiona-- 
lia. 




IL 





Reciprocai figtiras fiuit 
quando in utraqud figura 
aiicecedences,Sc ccnféquen- 
tcs ratiomim fueiinc tdr- 
«ouEni* 



IH. 

Extrema ac media ratione fccari refta linea dicirur,qu*fl* 
do fic ut tota ad majus fegmentum, ita majus fcgmentum 
ad minus. 



IV. 
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IV. 



I*J 



Altitudo cti^'ufque figurae 
eftlineapenpendicularis^qu» 
à vertice ad bafilii d^citur• 
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comuni dicitur, quando ratioiiam 
qùantitates inter fé multiplicatàs, aliquam effidam ratk>- 
nem. 

PROPOSITIO I. 
THEOREMA. 

TriatfguUy & parallelogramma qua eaudem babent altìtu-- 
dìnem^ ìnter fé funt ut bafes. 

Sint triangola qui^em abc acd. parallelogramma rero 
EC CF, quae eanwm habent altitucfinem, videlicci pcrpen- 
dicularem à pundo a ad bd dud:am. Dico ut baiis Bc ad 
CD bafim, ita ede triangulum abc ad triangulum acd, & 
parallelog;:ammum ec ad cF parallelogrammum. Produca- 
tur BD ex utraque parte ad JS A' T 

puQÓta tìL, & ipfi quidem 
8 e bafl xquales quotcunque 
ponantur bg oh, ipfi vero 
Dafi CD ponantur quotcun- 
que xquales dk kl^ & ag 
Aa AK AL jungantur. Quo- , 
niam igitur cb bg gh in* H <r B 
ter fé xquales funt^ erunt & trìanguk ahg agb abc 
intervie xqualia. ergo (juotuplex eft bafis hc ipfius bc*3'-P""*'- 
bafis, totuplex eft AHctnangulum trianguli abc. eadem 
ratione c^uotuplex eft lc bafis ipfius bafis cd, totuplex 
eft & triangulum alo ipfius acd trianguli: de fi xqua- 
li8 eft HC bafis bafi cl, & triangulum ahc triangulo alc 
eft^agquale : & fi bafis hc bafim cl fuperat, & triangu-* 
lum ahc fuperabit triangulum alc:* & fi minor, minus. 
quatuor igitur magnitudinibus exiftentibus, videlicet dua- 
busbafibus BC CD, &_duobus triangulis abc acd, fumpta 
fuQt aeque multiplicia bafis quidem 5 e, & abc, trianguli 

vide- 
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videlicet bafis hc, 8c ahc triangulum: bafis Vero cd & 
trìangulì ACD, aliamcuaque xque multiplicia, nempc cl 
ImCs, £c a l c triangulum ; atquc oftenfuni eft fi hc bafìs 
bafim CL fuperat, fic trian- 
gulum AHc fu pera re trian- 
gulum ALCj 6c Ti xqualis, 
sequale ■ & fi minor, mi- 
*Detj. nus. eft igitur*at-BC bafis 
***'• ad bafim cd, ita triangu- 
lum ABC ad ACD triangu- 
. lum. Et quoniam trianguii . 
*4i.primi.^ Bg duplum eli ' parai- ' 

, . . lelogrammum ac, & trianguii acd parallelogrammum fc 
'^''"""•duplum t, partcs ^ autem cum pariter multiplicibus candem 
intcr fé proportioncm habcnt i igitur ut abc triangulUm ad 
triangulum acd, i:a parallelogrammum kc ad CF paralle- 
logrammum, quoniam igimr oftenfum eli ut bafis Bc ad cd 
baTun, ita cflè abc trian^lum ad triangulum acd; ut au- 
tem ABC triangulum ad triangulum acd, ita paraUelogram- 
mumEcad e f parallelogrammum ; erit'uc bc bafis ad 
bafìm CD, ita parallelogrammum ec ad re parallelogram- 
«ii.^tiui.mum. Quare triangula & parallelogramma qus eandem 
habcnt altitudinem, Inter fé fuot ut bafcs. QÙpd demon- 
ftrare oportebat. 

PROF, IL THEOR. 
Si uni laterum trianguii paralUU quxdétu reiid lìnea du- 
ffnfuerit, prsporttonaitter fecaitt ialite trianguii Utera, 
& fi triangHli laura propmionaVtUr feSa fuerìnt, qus 
feilienej conjungit reità lineai reliquo trìanguH lateri pa- 
rallela erit. 

Trianguii enim ak uni krcnim bc, parallela ducattir OK. 
. Dico ut SD ad da, ita elTc ce ad ea. Jungancur be cd* 
a }7.pTimi. Xriangulum igitur bdk triangulo coEeft • acquale, in eadem 
enim lunt bali de, & in eirdem ds & bc parallells; aliud 
. autem triangulum eli ade: fed xqualia ad idem eandem 
*''-'r>'""liabem*proportionem;'crgo ut triangulum bde ad trian- 
gulum ADE, ita eA CDK triangulum ad triangulum ade. 
e I. bujui. g^ aucem triangulum bde ad triangulum ade, itaceli fili 
ad da; nam cum eandem altitudjnem habent, videlicet 
perpciidicularem à punifto e ad a b dudam, inter (e funt 
ut bafes, & oh eandem caufam ut cde triangulum ad tri- 
. . angulum ade. ita e e ad ba. & igitur ut bd ad da, 
rfiiqainci -^^ eli <* CE ad E A. Et G trianguii a se latera ab ac 

prò-. 
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proportionaliter feda funt, /• e. ut bd ad da, ita fit ce 
ad EA^ jungatur de. Dico de ipfi bc paralleiam 
cjQTc. lifdem conftrudis, quoniam eft 
ut £D ad DA, ita ce ad ea ; ut au- A 
teni BD ad DA, ita <^ eft bde triangu- 
lum ad triangulum ADE^&utCEad 
E A, ita e DE triangulum^ ad triangu- 
lum ADE, eri: ut triangulum bde ad 

triangulum ade, ita*CDE triangulum \ \^ «u. quinti, 
ad triangulum ade. quod cum utrum- 
que triangulorum bi^ cde ad trian- 
gulum ade eandcm bràtbeat proportio- 

nem; erit bde triangulum /triangulo li l::!^^ /^.qaioti. 

cde «quale; & funt in eaden) bafi * ^ 

£>fi. sequalia autem triangola, 6c in ea- 

dem bafi conftituta, etiam in eifdem^ funt parallelis. ergox j9*FìnL 

l>E ipfi BC parallela eft* Si igitur uni laterum trìanguli 

5>araliela cjucedam reStit linea du&a fuerit, proportionaliter 
ècabit ipfius trìanguli latera. & fi trianguli latera proporr* 
tionaliter feda fuerint, quse fediones conjungit reoia Imea 
reliqao trianguli laceri parallela erit. Quod oportebat de- 
moqftrare. 

PROF. III. THEOR. 

Sì trìéLìiguii angultts bifarìatnfecetur, fecans autem diga* 
' lum refi A lìnea fecet etiam bafim ; bafis partes eandem 
proportìmem habebunt, quam relìqua trianguli latera» 
&, fi bafis partes eandem propmionem habeant, quam 
relìqua trìanguli latera; qua à vertice adfeSionem iu- 
eitur reHa linea, trianguli angulum bifariam fecabit. 

Sit triangulum abc, & fecetur angulus bac bifariam «« ^' primi, 
TcStz linea ad. Dico ut bd ad cd, ita effe b a ad a e. Du- 
catur per e ipfi da paratie. >lS 

la *CE, & produca ba con-. /\ ^ 3 «-primi; 

veniat cum ipfa in e pun- / \ 

' do. Qijpniam igitur in pa- ' . A/ \ 

rallelas ad se incidit reóta A ^\. \ 

Unea quidam A e, erit * a / ^\. \ * »^.prim;. 

CE angulus angulo cad «- / >A 

qualis. fede ad angulus pò* B 1> • C 

aiturxqualis angulo bad. ergo Se bad ipfi a ce angulo 
a^qualis erit. rurfus quoniam in parallelas ad ec re^a 

linea 
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Unea bae incklit, ^exterior ^.ngulus bàd asqualis eft ^inte**- 

non A£C. oftenfus auiefli eft 5c augulue ac& angulo bad 

. aequalis. ergo & a ce ipfi asc xqualis crit: ac propterca 

d 6. p"«ni.iatus AE xquale.rf lateri ac. & quoniaffi uni laterum trian- 

guii BCE. videlioet ipQ e e 

# %. haius. parallela du Aa eft AD ; eric « 

ut BD ad DC, ita ba ad ae; 

sequalis autem eft aE ipfi ac. 

/7. quinti, eft igitur/ ut Bp ad DC, ita 

BA ad AC. Et fi fit ut BD ad 

D e, ita B A ad A e, & a d 

jungatur. Dico angulum bac B^ . X> C 

> bifariam fedtom eUe r«da linea ad* lifden) enim conftru- 
dis, quoniam «il ut bd ad dc, itn ab ad ac ; fed flc ut 
X ^* b<ij^*BD ad dc^ itax ba ad ae, etenim uni laterum triangoli 
irii.^iad.BCE^ videiicet ipfi E G parallela duAa eft ad, erit^& ut 
i 9.quinti.BA ad AC, ita BA ftd A E. ergo AC cft'aequalis ae, ac ^ 
i^ s. primi. prop:erea Se angulus aec angulo ace <aequalis. fed angu- 
tus quidem aec eft asqualis angulo exteiiori bad; an- 
/ »9.prìmi.gulufi vero ACB aequalis ' altcmo e ad. quare & BADan- 
2ulu8 ipfi CAD aequalis erit. angulu? igitur baO bifariam 
ledus eft reda linea ad. Ergo fi trianguli angulus bifa- 
riam fecetur, fecans autem angulum reda linea etiam ba- 
fim fecet ; bafis parteg eandem proportionem habebunr, 
quam reliqua trianguli latera*. & fi bafii's partes eandem 
pf (^rtìonem habent. quam reliqua trianguli latera y qux à 
vertice ad {eétiooem ducitur r^dla linea, triangMli angulum 
bifariam fecablt. Qupd oportebat demonftrare. 

PROF. IV. THEOR. 

jEquUnguhrum triatigulorum latera qu^ circum aquales 
angulos funty proportìonaUa funt. & homologa, Rve e- 
jufàim rationisfitnt latera qua aqmlìhm mgulu Jubten- 
duntwt. 

Sint asquiangula triangula abc dce, cpst angulum qQì- 
dem ABC angulo dcb, angulum vero acb angulo dec 
asqualem habeaht,' & prasterea angulum bac ansilo 
e DE. Dico triangulorum ab'c dce proportionalia efle ì^ 
cera qujs fune circa sequales aciguloa; dchomologa, fivè 
ejufdem rationis latera efle quas asqualibus angulis ful9* 
tenduntur. Ponatur b-'c in diredhim ipficE. Et quoniam 

* «7*F>«i«anguli AJBC acb duobus redris minores <• funt, sequalis au-, 

tcm eft angulus acb angulo dec; erunr Aac dec an- 

guli 



# 



^ 




guU duobus reàis minor«s. quare B a ED produdl» inter 

l« conveniant * i producaotur. & conveniant in puudbo p.^ ii, axìo. 

& quoniam angulus dce eft aequalis angulo abc^ eritP'ùni. 

e BF ipfi DG parallela, rur- F^ cxi.^ìmL 

&LS quoniam stqualis eft atl* 

gulus A GB angulo dec, jp^^ 

rallela <^^rit ag ipfi f^' pi- 

rallelpgrljinimuai i^ur ev^ 

F A ci ; ac propterea f a « 

^oidem ipfi gd, ac vero ^_,_«^,^ 

ipfi FB eft d asqualis. & quo- B CE d 34.priiiii. 

niam uni laterum trianguli fbe, videlicet ipfi fc, parallela 

duóta eft AG; erit «ut ba ad af, ita BC ad cs« xqttaiis« 2. hujos. 

autem eft ap ipfi qd. ut igitur/BA ad CD ita BC Ad ce. 

£c permutaia^o ut b a ad bc ita cD ad CB. rurfus quOfìlam 

e D parallela eft bf, erit «ut bc ad ce, ita fd ad de. fed 

FP eft sequalis ac. ergo ut/se ad ce, i|:a ac ad de. per-/ 7* <pa>fL 

mutando igitur, ut bg ad ca ita ce ad ed. itaqoe qacsìidm 

efièiifuin eft, ut ab ad bc ita dc ad e fi, ut autem BC^^i^u^^fùiKì. 

<;a ita CE ad ED : ttits ex acquali ; ut ba ad ac ita cd àé 

DE. ^quianglomiR igimi: triangùlorum proportionaHa 

funt larera quse circuiti aiqiuales angulos. Anomologa, 

iìye ejuidem ratiotùs, latera fune quse srauftlitms itngults fub» 

tciultmtur. Qupd demonftrare opórtebat. 

PROP. V. THEOR. 

Si duo trìangula latera froportìonalìa habeanty aquiangula 
erunt trìangula^ & ^qw^es habebmt angulos quìbus ho- 
mcloga latera fitbtenduntur. 

Stnc duo triangula a bc dbf, qux latera propor^ionalia 
habqant,. hoc eft, fì; ut ab quidam ad 9C, ita pg 'a(} ef : ut 
aucem bc ad ca,. ita ef ad fd : & adhuc ut ba ad ac, 
ita ed ad i>p. Dketnan>- ^/V 
gulum ABC triangulo def / >>^ 5 




sequiaogiilume(Se,2c «qu^^ 
lea baoere angulo$ quibus 
homplogalateFa febtendun- 
tur, angulum quidem ai^c 
angulo D & F, • angulum ve^ 
roi BCA angolo 9FD, ^ 
praeterea angulum bac angnlo BpF. Conftituatùr enim «« 23.pr?aiù 
ad redamlineam ef, Se ad punda in ipfa bp, angulo qui- 
dem ABC asqualis angulus feoì angulo autem bca an- 
gulus 




r 





<i%i EucLiDis Elembktorum 

6 x.cor.ji. gulus EPO. quare reliquus bac angulus ^ reliquo egf eft 

primi. xqualis. ideoque xquiangulutn eft triangulum abc triaa- 

. guio EGF. triangulorum igitur abc egf proportionalia. 

lunt lacera quae sequalibus angulis fubtenduntur. ergo ut ab 

r 4. hujus. ^j g^^^ jj^ Qg ^^ gp^ £gj ^^ AB ad Bc, ita DE ad EF. uc 
dti,quim. .g.^^^ j^g ^j j.p^ ita^^GEad - ^ 

EF. quod cum utraque ipfa- 
rum DE EG ad ef eandem 

* 9* quinti, proportionem habeat, erit « 
DEÌp(ÌEG sequaliswEademrao 
tione & DF aequàliFFG. ita- 
que quoniam de eft aequalis 
£G, communis aucem ef ; . . ^ 

^ dux DB EF duabus gè EF aequales fapt,,& bafis df bafi fg 

f 8. primi. agqualis. aogulus igitur def eft aequaiis/angulo gef, & 
def triangulum «quale triangulo gep, & reliqui anjguli 
reliquis anguli§ aequalis, quibus acqualia latera fuDtcndun- 
tur . ergo angulus quidem d e f eft «qualis angulo g B f, an- 
gulus vero bdf acqualis angulo egf; & quoniam angulug 
DEF eft aequalis angulo gef, & angulus gep angulo abc, 
erit & angulus abc angulo fed «qualis. eadem ratione 
& angulus acb aequalis eft angulo dfe, & adhuc angulus 
ad A angulo ad v. ergo abc triangulum triangulo def 
seauiangulum erit. Si igitur duo triangula latera proportio- 
nalia habeant^ aequiangula erunt triangula ; ile aequales ha- 
bebunt angulos auibus homologa latera fubtenduntur» 
Quod oportebat aemonftrare.' 

PROF. VI. THEOR. 

Si duo triangola unum angulum unì attuto aqualem ha- 
beant, circa aquales auttm angùtòs latera proportìona- 
lia; aquiangula erunt triangola^ & aquales babebunt 
angulos quibus homologa latera fubtenduntur. 

Sint duo triangula abc def, unum angulum bac uni 
angulo EDF «qualem habentia, circa aequales autem angu- 
los latera proportionalia, hoc, eft, fit ut b a ad a e, ita 
ed ad F D. Dico triangulum abc triangulo d e f x- 
quiangulum effe, & angulum .quidem abc habere x- 
. . qualem angulo def; angulum vero acb angulo dfe. 
^«x5.pnmi.Conftituatur*enim ad redam lineam df, & ad pun- 
da in ipfa df, alterutri angulorum bac edf xqualis 
angulus fdg, angulo autem acb xqualis t>vq* reliquus 

igitur 
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igitur ad b reliquo ad #0 eft ^ aequalis. ergo triangu-* i.cor.32; 
lum ABC triangulo dgf aequiangaium cft ; ac propt€reaP"«nì. 
ut BA ad AC ita ^ eft gd adi df : ponitur autem & ut bac 4. hujui. 
ad AC, ita ED ad df. ut V. 

igicur'^ED ad DF, ita od /\ jy liii.quimù 

ad DF. quare ed sequalis / \ /V***---*^ G 

eft«ipfi DG^ 6c communis / \ /\ T^ * 9. quinti. 

DF. ergo dusc ed df dua- 
bus G D D F aequales fuht 
& angulus EDF angulo ^ 

GDF eftasqualis; bafis igitur b C JB F 

EF eft/aequalis bafi fg, triangulumque def «quale trian-/ ^. primi, 
gulo GDF, & reliqui anguli reliquis angulis asquales, alter 
alceri, quibus aequalia latera rubtenduntur. ergo angulus 
quidem dfg eft sequalis angulo dfe; angulus vero ad o 
angulo ad e. fed angulus dfg asqualis eft angulo acb : $c 
angulus igitur acb angulo dfe eft asqualis. ponitur autem 
&* BAC angulus sequalis angulo edf, ergo & reliquus qui 
ad b aequalis ^ eft reliquo aa e. sequiangulum igitur eft tri- 
angulum abc triangulo def. Q^re fi duo triaiigula u- 
Qum angulum uni angulo aequalemnabeant, circa acquales 
autem angulos latera proportionalia; asquiangula erunt tri- 
angula, & sequales habebunt angulos quibus homologa la- 
tera fubtenduntur. Qupd oftendere oportebat. 

PROF. VII. THE OR. 

Si duo triangula unum angulum uni angulo aqualem ha^ 
beant, circa altos autem angulos latera poportionalìa^ 
& reliquorum utrumque fimul, vel mìnorem, vel non 
nunorem reito : aquìangula erunt triangula, & aquales 
habebunt angulos circa quos latera funt proportionalia. 

Sint duo triangula abc def, unum angulum uni angulo 
a^qualem habentia, videlicet angulum bac angulo edf 
sequalem, circa alios autem angulos abc def latera pro- 
portionalia, ut fit de ad ef, ficut ab ad bc : £c relicjuorum 
qui ad e F utrumque fimul minorem vel non mmorem 
rec^o. Dico triangulum abc triangulo def aequiangulum 
effe; angulumque abc aequalem angulo def, & reliquum 
videlicet qui ad e reliquo qui ad f a&qualem. Si inscqualis 
eft angulus ABC angulo def, unus ipforum major erit; fit 
major abc: & conftituatur ^ ad reélam lineam ab, & ad4*?»5fiflav 
pundum in ipfa b, angulo def sequalis angulus abg. & 

I quo- 
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quoniam angulu^ quidenì a eft aKfualis angulo d, angulu» 

vero ABG angulo def : eric reliquus agb reliquo dfe asqua- 

à x.oor.3i.iis^. gequiaagulum igitur efl: abg triangulum criangulo dkf. 

/ 4- "J"*»^j jg.p . Qtque DE ad E F, fic 
ponitur AB ad B e. ut igi- 
tur iiB ad BC, fic AB ad bg. 
quod cum ab ad utramque bc 
BG eandem habeat propor- / ^^^^ 
tionem, erit bc ipfi bg «qua- Z--^^"^ \ 
rf 5 quimi.iisi<:acproptereaanguIusad B C X 

e S' primt.c eft aequalis «angulo bgc. quare uterque angulorum bco 
bgc minor eft recto, igitur qui ei deinceps elt agb major 
eft redo, atque oftenfus eft angulus agb azqualis angulo qui 
ad F. angulus igitur qui ad f redo major elt. atqui ponitur 
nofi major : cum e non eft major redo, quod eft abmrdum. 
non igitur inasqualis eft angulus abc angulo def. ergo ipfi 
eft xqualis. eft autem £c angulus ad a aequalis ei qui ad d» 
quare &c reliquus qui ad e sequalis ^ reliquo qui ad p. dequi- 
angulum igitur eft abc triangulum triangulo def. Si igitur 
duo triangula unum angulum uni angulo sequalem habeant, 
circa alios autem angulos latera proportionalia, & reliquo- 
rum utrumque fimul, vel minorem, vel non minorem re- 
do : asquiangula.erunt triangula^ & acquales habebunt an- 
gulos circa quos proportionalia mnt latera. Quod opone- 
bat demonftrare. 

PROF. Vili. THEOR. 

Si in tTÌAngulo reilangulo, ab angulo reSo ad bafim per- 
pendicularis ducatur : qua ad perpendìculartm funi tri- 
angtila^ & tcH, & Inter fé fimìiìa funt. 

Sit triangulum redangulum abc, rédum habens angu- 
lum bac: &à pundo a ad bc perpendicularis, ducatur 
AD. Dico triangula abd 
adc toti triangulo abc, & 
' inter fé fimilia efle. Quoni- 
am enim angulus bac eft ae- 
qualis angulo A db, redus 
enim uterque eft, & angu- 
lus ad B communis duobus ^ 
* aCor.3*.triangulis abc abd; erit* 
primi. reliquus acb reliquo bad «qualis. «quiangulum igitur eft 
h 4. hujuf. triangulum abc triangulo abd. quare ^ ut bc quse fub- 
tendi t angulum redum trìanguli abc, ad b a fubtenden- 

tcm 
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e I. Def. 
hujus. 



trm angulum redum trianguli abd, fic ipfa Ab fubtendens 
angulum ad e trianguli ab e, ad db fobtendentem angu- 
lum sequalem angulo ad e, videKcet bad ipfius abd tri- 
anguli; & adhuc AC ad ad fubtendentem angulum ad b 
communem duobus triangulis. ergo trianguium abc trian« 
gulo ABD sequiangulum eft ^ ; 
& circa aequales angulos la- ^ 

tera habet pròportionalia. 
fìmile igitur * eft trianguium 
ABg triangulo abd. eadem 
ratione demonftrabimus e- 
tiam A DO trianguium trian- 

giiJo ABC fimile effe, quarc. * De 

utrumqne ipforum abd adc toti abc triangulo eft fi-^ 
mile. Dico infuper triangula>iBD adc etiam inter fé fi- 
xnilia effe. Qupniam enim angulus bda redus eft asqualis 
recito adc; (ed & bad oftenfus eft asqualis angulo ad e ; 
«rie rdiquus ad b reliquo dac aequaiis«. aequiangulum 
igitur eft trianguium abd triangulo adc. ergo ^ ut bd 
trianguli abd lubtendens bad angulum, ad da trianguli 
adc fubtendentem angulum qui eft ad e, aequalem an- 
gulo BAD, fic ipfa AD trianguli abd fubtendens angu<<> 
lum ad B, ad DC fubtendentem angulum dac eiqui eft 
ad B asqualem; & adbuc b a ad a e fubtendentem angu<» 
lum re&utn ADC. fimile igitur eft abd trianguium trian« 
gulo ADC. Quare fi in triangulo redra/ngùlo ab angulo 
redo ad bafim perpendicularis ducatur ; qux ad perpeadi- 
cularem funt triangula, & toti. Se inter fé fimilia fiint* 
Qupd oportebait demonftrare. j 

Cor. Ex hoc tnaniieftum eft, in triangulo redangulo^ ab 
angulo redo ad bafim perpendicularem dudam, mediani 
proportionalem effe inter (egmenta bafis: Scprseterea inter 
bafim 6c bafis fegmentum utrumlibet, latus fegmento c^on- 
Cermitìuth medium eflfe proportionale. 

PROF. IX. PROBL. 
^ data reSa linea ìmferatam fartem abfcindere. 

Sit data reda linea ab. Oportet ab ipfa ab imperatam 
pattern àbfcindere. Imperetuf pars tertia ; & ducatur à 

Cdo A Quasdam reda linea ac, quas cum ipfa ab angu- 
quemlibet contineat ^ furaaturquein a e quodvis pun- 
dum D, & ipfi AD xquales « ponantur ufi £C, deind^4i 3. prilli 

1 » junga- 
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k 3i.primi»jungatur Bc ; per d ipfi bc parallela * ducatur df» Itaquc 
quoQÌam uni laterum trian- ^ 

^uli A fi e, videlicet ipfi bc, 

e 1. hujuj. parallela duda eft fd^ ericc 
iit CD ad DA, ita b f ad fa ; 
dupla autem eft cd ipfius da. 
ergo ScBF ipfius fa dupla 

cric, tripla igitur eft ba ipuus 

AF. quare à data re&a linea B C 

AB imperata tertia pars af abfciflà eftì Qupd facere opor- 

tebat. 

PROF. X. PROBL. 

Datam reHatn lineam infeSam, date teSA lineétfeffét ^mi' 
lìter fecare. 

Sit data quidem reAa linea infeda ab, feda vero a e 
oportet redam lineam ab inièdam ipfi a e fedae fimiliter 
fecare. Sit feda a e in pundis d & e, & 
ponantur ita, ut angulum quemvis con- 
, tineant, jundaque b c per punda qui- 

« ji.pfùni^dem D & E ipfi BC parallela * ducantur 
DF bg: per d vero ipfi ab ducatur 
parallela dhk. parallelogrammum igitur 
eft utrumque ipforum fh hb : ac prò- ^j 

k 34~priai,pterea oh quidem eft h sequalis fg, hk, 
vero ipfi GB. & quoniam uni laterum 
crianguli dkc, ipfi fcilicet kg, parallela 

€ 2. hujuj.duda eft he ; erit «ut ce ad ed, ita 

K H ad H D. aequalis autem eft k h (][ui- ^ 
dem ipfi BG, HD vero ipfi gf. eft igi- 
tur ut ce ad ED, ita bg ad gf. rurfus quoniam uni late^ 
rum trianguli age, nimirum ipfi eg, parallela duda eft 
FD, ut ed ad DA, ita e erit gf ad fa. fed oftenfum eft ut 
ce ad ED, ita effe bg ad gf. ut igitur ce ad ed, ita eft 
BG ad GFp & ut ED ad da, ita gp ad fa. ergo data re- 
da linea infeda ab, datae redse lixieae fedae ac fimiliter 
feda eft. Qupd facere oportebat. 

PROP. XI. PROBL. 
Duabus datis reStU lìnàs tertiam propartìcnaUm invenìre. 

Sint datae duae red^ linex ab ac, & ponantur ita 
. ut angulum quemvis cootineant. Oportet ipfis ab a c 

tertiam 
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tertiam proportionalem invenire. Producantur ab ac 
ad punda d e : ponacurque 
ipfi AC'xqualis bd; & juaóta 

BC, ducatur-per p ipfi b e V . ^gi.priim. 
parallela de. quoniam igitur 
uni laterum trianguli ade, 
videlicec ipfi de parallela 
diiéfca eft bc, erit ^ ut a b ad \^ ^ ^ l,qj„^ 

BD, ita AC ad ce. aequalis , '^ ^ 
autem eft bd ipfi a e, ut igitur ab ad a e, ita eft a e ad 
CE. quare dajtis rediis lineis ab ac tertia proportionalis ia- 
venta eft ce, Qupd facere oportebat. 

PROF. XIL PROBL. 

Trìius datìs reHìs lineìs quartam proportmalem ime" 
nife. 

Sint datSB tres reda» lineac a b e. Oportet ipfis a b e 
(juartam proportionalem invenire. Exponantur duac redtas 
Iinex D B D F angulùm S^ ^ 

Suemvis EDF continentes: r-, 
e ponatur ipfi quidem a 
asqualis dg, ipfi vero b as- 
qualis GÈ, & ipfi e xqualis 
D H : jundaque 6 h , per 
E ipfi parallela <• ducatur ef. / \ * 3 '•?"««. 

itaque quoniam uni laterum 'B P 

trianguli def, nimirum ipfi ep, parallela duda eft gh, erit 
ut Do ad GÈ Ita ^DH ad hf. eft autem do ipfi a xqualis ^^ &. immii. 
GÈ vero sequalis b, & dh xaualis e, ut igitur a ad b, ita 
e ad HF. quare datis tribus reétis lineis a b e quarta propor« 
tìonalis inventa eft hf. Qupd facere oportebat. 

PROF. XIII. PROBL, 

Duabus . datis reHis lineis medìam proportionalem inve^ 
nire. 

Sint datae dux re&x ììnex a b bc. Oportet inter ipfas 
ab bc mediam proportionalem invenire. Ponantur in di- 
reAum, & fìiper ipfa a e defcribatur femicirculus adc, 
ducatun^ue^à punóto b ipfi ac ad re&os angulos bd. &/.ti.prIinii 
ad dc junganrur. Quoniam igitur angulus adc efr in 
femicirculo^ is reftus^ eft. £c quoniam in triangulo reAam è 31. cemi« 

I 3 gulo 
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gulo AD e, ab angulo redo 
ad bafim perpendicularis 
duda eft db, erit db me^*- 

• Cor. 8. di j^ proportionalis ^ int er fegi- 
ffW' menta bafis ab bg. duabus 

igitur daris re<5tis lineis ab 
B e media proportionalis 
inventa eft. Qupd fecere 
opprtebat. 

PROF. XIV. THEOR^ 

^quallum, & unum uni dqualem habenttum angulum, p4* 
rallelogrammorum Utera qn^ funi ckcum dquales attgu-^ 
los, recìproca funt : Et quorum paraUelogrammorum u-^ 
num uni dqualem habentttmi angulum, latera quA cir-^ 
cum aquale^ anguhs, funt recìproca -^ e^ inter fé fun$ 
équalia. 

Sint aequalia parallelogramma, ab bc, «quales habentisi 

. . angulos ad b, & ponantur in direétum db. Bf^« ^^go ^ in 

*'*P""''direaum4erunt fb bg. Dico parallelogrammorum ab qc 

latera quas fùnt circum dquales angulos reciproca effe : boc 

^ft ut pB ad BE ita effe gb ad bf. Compleatur enim parai'»' 

ielogrammum fé. & quoniam paralklogrammum ab 9«» 

quale eft parallelogrammo A / i . ^ 

bc, aliud autem aliquod eft \ ' 

. , FÉ parallelogrammum, erit \ 

* 7- qpiati, ut A B ad Ffi *, ita bc ad fé. v 

fed ut AB quidem ad fé, 

€ X. naj»»ita^eft DB ad be; ut autem 
BC ad FÉ, it^GB ad bf; ut 

i ii.liujtts. igitur <^ db ad be, ita gb ad O B 

BF. ergo parallelogrammorum ab bc Ur^ra, qux circum 
dquales angulos, ex contraria parte fibi ipiìus refpoudent. 
Et fi reciproca funt feu ex contraria parte fibi ipiis re» 
fpondeant lacera quac funt circum a^quales angulos, fita^m- 
pe ut DB ad BE, ita,6B ad bf. Dico paralklogrammum ab 
parallelogrammo bc ^quale efife. Qupniam enim eft ut db 
fid BE, ita GB ad bf; ut autem db ad be, ica ^ ab parala 
. ielogrammum ad paralklogrammum fé, & ut GB ad Bf, 

f 9. quinti^ ita ^ BC paralklogrammum ad paraUelogranumum fs ; erìt^ 
& ut AB ad FÉ, ita bc ad fé. acquale igitur eft ab « parallelo- 
j^rammum parallelpgrammo eg. Ergo apqualium ^ unum 

uni 
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uni xqualem habentium angulum parallelogramtnorum la- 
ter^, qu£ circiim sec[uales angulos, reciproca funt^ feu e^ 
contraria parte libi tpfis refpondent : & (luorum parallc- 
logrammorum unum uni aequalem habetiùum angulum la- 
tejra, quse circum xquales angulos, reciproca luat, ea iater 
fé funt asqualia. Quod oportebat demonftrarq. 

PROF. XV. THE OR. 

jEquallum, & unum uni aqualem havenùum angulum 
trìangulorum Utera^ quA circum dquales angulos, funt 
recìproca : Et quorum triangulorum unum unì aqualem 
habentìum angulum latera, quA circum aquales augulos 
reciproca funt, ea interfe funt aqualia. 

Sint aequalia triangula abc ade unum angulum uni an- 
gulo sequalem habentia, angulum fcilicet bac angulo dae. 
Dico triangulorum ABC ade latera qux circum aqua- 
les angulos reciproca effe, hoc eft ut e a ad ad, ita 
effe £A ad ab. ponantur enim ita ut in dìredum fic ca 
ipfi A D. ergo & E A ipfi A B in diredlum * erit ; & '^ '4 P"nw- 

jungaturBD. Qupniamigi- B J> 

tur triangulum abc xquale "^ ^ 

eft triangulo ade, aliud au- 
tem eft a bd ; erit ut e a È 
"triangulum ad triangulum 
BAD, ita * triangulum ade 1 / ^^Ov f 7. quimi. 

ad triangulum bad. fed ut v ^^"v^ 

triangulum quidem cab ad C £ 

BAD triangulum, ita *ca ad ad, ut autem triangulum* '• h»jai.. 
E AD ad ipfuni bad, ita ^ea ad ab. ut ^igitur e a ad 4 xi.qumi 
AD, ita e A ad ab. quare triangulorum abc ade latera, 
quas circum asquales angulos, recipVoca funt. Et fi reciprp-» 
ca funt latera triangulorum ABC ade, fcil. fitut e a ad ad, 
ita EA ad ab. Dico triangulum abc triangulo ade sequale 
eSt. jnn&a enim rurfus bd, quoniam ut ca ad ad, ita eft pa 
ad AB, ut autem e a ad ad, ita ^ abc triangulum ad trian^ 
gulum BAD; & ut E A ad AB, ita ^ triangulum e ad ad 
BAD triangulum, erit «'ut abc trism^ulum ad triangulum . 
BAD,- ita triangulum ead ad bad triangulum. utrumque ' 
igitur triangulorum abc ade ad triangulum bad eandeih 
babet proportionem j ac propterea « acquale eft abc triau-* 9*q«»nti. 

I 4 gulum 
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gulum triangulo ade. iEqualium igitur, & unum uni «- 
qualem habentium angulum triangulorum latera qux cir- 
cum gequales anguloé, reciproca funt : & quorum triaa- 
gulorum unum uni asqualem habentium angulum latera, 
quas circum asquales angulos reciproca fune, ea inter fé 
mnc xqualia. Qnpd demonftrare oportebat. 

PROF. XVL THEOR. 

Si quatuor reS^ Une a proportionales fuerinfj teff angulum 
fub extremis contentum Aquale efi et reSangulo quod fui 
ntedììs contìnetur; Et fi re ff angulum fub extremis con" 
tentum aquale fuerit eì quod fub mediìs contìnetur, qua^ 
tuor reHa linea proportìonales erunt. 



i 




I 



Sint quatuor retìse lineae proportional^s ab cd E f, fit- 

fjue ut AB ad od, ita e ad f. Dico reftarigulum contentum 
ub reftis lineis ab f «quale effe ei quod fub ipfis cd e 

4ii,primì. continetur. Ducantur enim * à pundlis a c ipfis ab cd ad 
redos angulos ag oh; ponaturque ipfi quidem f aequalis 
AG, ipfi vero fi aequalis ch, & compleantur bg dh paral- 
lelogramma, Qupniam igi* E 
tur eft ut AB adcD, ita e ^ H 
, ad f ; eft autem e aeciualis 

é 7. quinti. CH, & f ipfi ag: erit^ut 
AB ad CD, ita ch ad aGé 

' parallelogrammorum igitur 

BG DH latera, quae funt __ 

circum sequales angulos, re- A 

ciproca funt ; quoniam autem xquiangulorum parallelo* 

grammorum latera, quae funt circum sequales angulos, 

fi 14. iujus. reciproca funt, ea intef'fe funt «^aequalia. ergo parai* 
lelogrammum bg acquale eft parallelogrammo dh. at- 
que eft parallelogrammum quidem bg, quod fub re<9:i8 
lineis AB f continetur, etenim ag eft asqualis f; paralle- 
logrammum vero dh, quod continetur fub ipfis CD E, cum 
CH ipfi E fit xqualis. redangulum igitur contentum fub 
' AB & f eft aequale ei quod fub ipfis e d & fi continetur. 
iRt fi reftangulum contentum fub ab f fit acquale ei quod 
fub CD & fi Continetur. Dico quatuor re<ftaslineas propor- 
tionales effe, videlicet ut a b ad e d, ita e ad f. iiuiem e- 
pim conftruàis quoniam re&an gulum contentum fub ab 
fic F eft «quale ei quod fub cd & E continetur, atque eft 
(Qixte.ntùm quidem fui? a J? F reótangulum 9G^ etenim ao 
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eft dequalis f; contentum vero ilib cd b eft re&angulum 
DH, quòd CH ipfì E fìc aequalis. erit parallelogrammum bo 
sequale parallelogrammo dh ; 8c funt sequiangula. sequa- 
Bum aucem &c scquiangulonim paralielogrammorum lace- 
ra, qux circum asquales angulos, reciproca funt. « quare 
ut AB ad CD, ita ch ad AG, aequalis autem eft ch ipfi e^ & ag 
ìpfi F. ut igitur AB ad CD, ita B ad f. Ergo il quatuor 
re<^as lineae proportionalesfuerint, re&angulumfub extre- 
mis contentum asauale eft ei eft quod fiib mediis contine- 
tur ; Se fi redangulum fub extremis contentum ae<juale fue- 
rit ei quod fub mediis continetur, quatuor reftjc linea: pro- 
portionales erunt, Qupd oportebat demonftrare. 

PROF. XVII. THEOR. 

Si tres reil£ lìneA proportìondes fuerìnt, reHangulum fub 

. extremis contentum Aquale eft ei quod à media fi$ qua- 

drato : Et fi reitangulum fub extremis contentum Aquale 

fuerit ei quod à media fit quadrato^ tres reitx linea fro^ 

portionales erunt. 

Sint tres reStx linex proportìonales a b e ; & fit ut a 
ad B, ita B ad e. Dico reftangulum contentum fiib ac ac- 
quale effe ei quod à media B fit quadrato. Ponatur ipfi b ae- 
qualis D. Et quoniam ut a ad b, ita b ad e, asquaììs autem 
B ipfi D ; erit ut a ad b^, ita" 
z> ad e. fi autem quatuor re- 
{3tx lineae proportionales 
fuerint reéiangulum fiib ex- 
tremis contentum eli ^ se- 
quale ei quod fiib mediis 
continetur. ergo redangu- 

lumfiib AC contentum eft :k B 

«quale ei quod continetur fiib b d. fed redangulum con- 
tentum fiib B d eft aequale quadrato <^uod fit ex ìpfa b ; ete- 
nim b eft asqualis o* reótangulum igitur contentum fub Ac 
eft aequale ei quod ex b fit quadrato. Et fi re&angulum 
contentum fìib a c sequale fit quadrato quod fit ex b. Dico 
ut A ad B, ita efie b ad e. lifdem enim conftrudis, quoniam 
redangulum contentum fiib a c aequale eft quadrato quod 
fit ex B; at quadratum quod fit ex b eft reftangulum quod 
fub ipfis B D continetur^ eft enim b a:qualis ipfi d; erit re- 
ftangulum contentum fub a e xquale ei quod fub b d con- 
tinetur. fi autem retìangulum fub extremis contentum se- 
guale fuerit ei quod fub mediis continetur, quatuor refiae 

line» 
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lineae proportionales ^ erunt. eft iginir ut a ad b, ita D ad 
c^ asqualis autem B ipfi d. ergo ut a ad b, ita b ad e. Si 
igitur tres reétas lineas proportionales fuerint, redangu- 
lum fub extremis contentum eft xquale ei quod à inedia fic 
quadrato. Et fì reókangulum fub extremis contentum ac- 
quale fuerit ei quod à media fit quadrato, tres tcStx line® 
proportionales erunt. Quod oportebat demonftrare. 

P R OP. XVIII. P R O B L. 

A data reSa linea dato relUlmofimile & ftmìlìtyf fofitum 
reltUìneum defcribere. 

Sit data reda linea a b, datum autem reftilineum e e. 
Oportet à réda linea ab reélilineo ce fimile, & fimiliter 

Ì>ofitura reótilineum defcribere. Jungatur df, & ad reótam 
ineam ab, & ad punda in ipfa A B, angulo quidem e ac- 
4 23.primì.quaUs an^lus « conftituatur 
CAB. angulo autem cdf 
anguius ABG. reliquus igitur 
CFD anguius reln}uo agb 

* a.cor.3i. gfl. i, aequalis. ergo sequian- 

^'™* gulum eft FCD triangulum 

trìangulo gab; ac propte^ ^ 

r 4. imjus^rea * ut fd ad g b, ita fc ad 

G A, & CD ad AB. rurfus conftituatur ad rcftam lineam 
BG, & ad punéla in ipfa B G, aagulo quidem dpe aequalis 
anguius BGH, angulo quidem fde asqualis gbh. ergo re- 
liquus ^ ad E reliquo ad H eft arqualis. «quianguluni igitur 
eft triangulum fde triangulo gbh. quareut^FD ad gBj 
ita FÉ ad GH, & ED ad hb. oftenfum autem eft & ut fd 

/ii.qulntì.ad GB, ita Fc ad ga, & cd ad ab : & ut igitur* fc ad 
AG, ita CD ad ab, & fé ad gh, & adhuc ed ^d hb. ita- 
que Guoniam anguius quidem CFDeft ^qualis angulo agb; 
an^lus autem dfe angulo bgh. erit totus cfe anjgulus 
toti a g H aequalis. eadem ratione & e de eft aequali6 ipfi ! 
ABH, & prasterea anguius quidem ad e angulo ad a sequa- 
lìs, anguius vero ad e angulo ad H. osquiangulum igitur ! 
eft AH ipfi ce, & latera circum asquales ipfis angolo^ ha- ; 
bet proportionalia. ergo rec^ìlineum ah re<àilineo ce fi- J 

# I. Def, mile « erit : a data igitur refta linea ab dato redilineocB ' 
ftvjtt»- Umile, & fimiliter pofitum re^ilineum a h defcriptum eft. 

Quod facere oportebat. 
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PROF. XIX. THEOR. 

SimìUa trìanguU Inter fé funt in duj>lìcata proportione la- 
terum bomologtnutn. 

Sint fimilia triangula ìibc def habentia angulum ad b 
^qualem angulo aa E, & fic ut ab ad 9C, ita de ad ef, 
ita ut latus BC boraologum fit iateri ef. Uico a bc triao- 
gulum ad triangulum dbf duplicatam proportionem habere 
ejus quam habet bc ad ef. Siimatur enim ipfis < bc ef ter- * ^ '• ""?■*• 
tia proporcionalis bg, uc fit 
0c ad EF ita ef ad bg. 
& jungatur ga. Qupniam 
igitur ut AB ad B e, ita eft 
D E ad EF ; erit permutando 
ut A1& ad DE, ita bc ad ef. 

fed ut BC ad Ef, ita ef _ 

ad B G. ut * igitur a b B <f C £ T 

ad DE, ita ef ad bg. quare triangulorum abg DEF^ix.quiiui, 
latera, quas funt circum acquales angulos, reciproca fuot. 
quorum autem triangulorum unum uni «qualem ha- 
bentium angulum latera, qux circum tsquales angulos, 
reciproca funt, ea inter fé sequalia « funt. acquale igicurcif.hujos» 
eft abg triangulum triangulo dbf. & ouoniam eft ut 
BC ad EF, ita EF ad bg; fi autem tres reax line;9e prò- 
portionales fine, prima ad tertiam duplicatam proportio- 
nem ^ habet eius quam habet ad fecupdam : habebit igitur <* }o.j}tL 
bc ad bg duplicatam proportionem eju$ quam habet bc ad ^"'""• 
EF. ut autem bc ad bg, ita a b c triangulun^ ad triangulum 
ABGtf. ergo & ABC triangulum ad triangulum abg dupli-' x* buj(>*« 
catam proportionem habet ejus quam bc habet ad ef. eft 
autem ABG triangulum triangulo DEF as(]uale. & triangu- 
lum igitur ABC /ad triangulum oep duplicatani proportio-/7« q"in«t 
nem habebit eju$ quam habet bc ad ef. Quare fimilia tri- 
angula inter fé funt in duplicata proportioneTaterumtiomo^ 
logonim. Qu5>d oftendere oportebat» 

CfT. Ex hoc manìfeftum eft, fi tres reftae lineas propor-* 
tionales fìierint, ut prima ad tertiam, ita effe triangulum, 
quod fit à prima ad triangulum quod à fecunda fimile, & 
umiliter defcriptum; quoniam oftenfùm eft ut cb ad bg, 
ita ABC triangulum aa triangulum abg, hoc eft ad trian- 
guhim pfif » Qliipd oftendere oport^bat. 

PROF, 
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PROF. XX. THEOR. 

SimìUa foljgand in pmilU triangula divìduntur, & numera 
dqualia, & homologa totìs ; & poljgonum ad poljgonum 
dupUcatam proportìonem habet ejus quam latus homolo- 
gutn babet ad bomologum laius. 

Sint fimilia poly^gona abcde fghkl^ & fit ab bomo- 
logum ìpfi FG. Dico poligona ABCDE FGHKL ÌQ fimilia 

triangula dividi, & numero sequalia, & homologa tocis ; & 
polygonum abcde ad polygonum fghkl duplicacam 
proportionem habere ejus quam habet AB ad fg. Jungan- 
tur BE EC 6L LH. Et quouiam iìmile eft abcde polygo- 

J I. Def. num polygono fghkl, angulus bae anguio gfl eft ^ae- 

™J*"* qualis, atque eft ut ba ad ab, ita gf ad fl. quoniam igi- 
tur duo triangula funt ab e ^ 

fgl unum angulum uni 

anguio aequalem habentia, / \ T 

circum ìequales autem an- K\ 
gulos latera proportionalia. 

i $. hujus. erit ^ triangulum a b e tri- 

angulo fgl aequiangulum ; ^ 

* 4. hnjus. ergo ^&fimilc. angulus iei- ^ ^ K H 

tur abe azqualis eft anguio fgl. eft autem & totus abc 
arfgulus scqualis « toti fgh, propter fimilitudinem polygo- 
norum. ergo reliquus ebc reliquo lgh eft sequalis. & 
quoniam ob fimiiitudinem triangulorum abe fgl, eft «ut 
eb ad ba, ita LG ad gf. fed & propter fimiiitudinem po- 
lygonorum^, ut ab ad bc, ita eft fg ad gh; erit ex ae- 

i%%,ifi\ntu quali ut d eb ad Bc, ita lg ad gh. hoc eft circum aequales an- 
^ulos EBC LGH latera iunt proportionalia; «quianguium 
igitur^eft EBC triangulum triangulo lgh. quare&^fimi- 
le. eadem ratione & ecd triangulum fimile eft triangulo 
lhk. fimilia igi tur polygona ABCDE fghicl in fimilia tri- 
angula dividuntur, & numero xqualia. Dico 6c homologa 
totis: hoc eft ut proportionalia fint triangula, & ancece- 
dentiaquidemfiint ABE ebc ecd, confequentia autem ip- 
forum fgl lgh lhk; & abcde polygonum ad polygo- 
num fghkl duplicatam proportionem habere ejiis qtflm 
latus bomologum habet ad homolo^ra latus, hoc eft ab ad 
fg. quoniam enim fimile eft abe triangulum triangulo fgl, 
babebit abe triangulum ad triangulum fgl duplicatam 

e 19. hujai. proportionem * ejus quam habet be ad gl. eadem ratione, 
. . & triangulum bkc ad glh triansulum duplicatam ^ pros» 

fu qumti. pgrcipn^m habet ejus quam BS ad gl, eft/igitur ut abe 

trian* 
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triangulum ad triangulum fgl, ita triaogulum bec ad 
GLH triangulum. runus quoniam (imile eft trian^lum ebc 
triangulo LìGH, habebk ebc trianguluin ad triangulum 
LGH duplicatam proportionem « ejus quam reéla linea c^ 
habet ad redam hl. eadem ratione oc ecd triangulum 
ad trianguluQi lhk duplicatam proportionem habet ejus 
quam ce ad hl. eft/igitur ut trian^Ium bec ad triangu- 
lum LGH, ita CED triangulum ad triangulum lhk. often- 
fum autem eft & ut ebc triangulum ad triangulum lgh, 
ita triangulum abb ad triangulum i^gl. ergo ut trian- 
gulum ab E ad triangulum fgl, ita triangulum bec ad 
GHL triangulum, & triangulum ecd ad ipfum lhk. & ^_^ 
igitur ut unum antecedentium ad unum confequentium^,^"*^"^'"*' 
ne omnia antecedentia ad omnia confequentia. ergo ut tri- ^ 

angulum abe ad triangulum fgl, ita abcde polygonum 
ad poly gonum fghkl: fedABE triangulum ad triangu- 
lum fgl duplicatam |troportionem habet ejus quam latus 
homotogum ab habet ad homologum latus fg, fimilia e- 
nim triangula in duplicata ^ funt proportione laterum ho*h ip«Iiujin. 
mologórura. ergo oc abcde polygonum ad polygonum 
fghkl duplicatam proportionem habet ejus quam ab la- 
tus homologum habet ad fg homologum latus. Similia igi- 
tur pólygona in fimilia triangula dividuntur, & numero x- 
3uaiia, Se homologa totis ; & polygonum ad polygonum 
uplicatam habet proportionem eius quam habet latus ho- 
mologum ad homologum latus. Qupd demonftrare opor- 
tebat. 

Eodem modo & in fimilibus quadrilateris oftendetur ea 
cflè in duplicata proportione ìaterum homologorum. o- 
ftenfum autem eft in triangulis. 

C O R O L L. 

I. £rgo univerfie fimiles Gguras redilinex A 
Inter feiunt in duplicata proportione homo- 
logorum laterum. & fi ipfis ab fg tertiam 
propoltionalem fumamus, quae fit x; habebit 
AB ad X duplicatam proportionem ejus quam 
habet ab ad fg. habet autem & polygonum 
ad polygonum, & quadrilaterum ad quadri- 
laterum duplicatam proportionem ejus quam 
latus homologum habet ad homologum la- 
tus, hoc eft AB ad fg. atquc oftenfum eft i 
hpc in triangulis. B G- X 

2. Uni- 
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z'. Univetfe igitur manifeftum cft, fi tres rt&x lìii«c 
proportionales fucrint, ut prima ad tertiam, ita effe figurani 
qusB fit à prima, ad eam quae à fecunda, fimilem & fimiliter 
uefcriptam. Qupd oftendere oportcbat, '•* - 

PROF. XXI. THEOR- 
^^ tidem reiUlineo funt fimìliaj & ìnttr fé fimliA^ funt. 

Sit enim ucrumque reétilineorum. a b fimUe re&ilineo e. 

^ Dico &%eAilineum a redilineo B fimile effe. Qupniam 

eiiim fimile eft a retìriline- 

um re<3:ilineo e, & ipfi ae- 

«i.Def. quiangulum. * erit, fic cir- 

Itfijus. cmn xquales aagulos la- 
cera habebit proporcionalia* 
nirfus quoniam fimile e& 
redilineum b reélilineo e, 
asquiangulum ipfi erit. Se 
circum aec^ales angulos latera proportionalia habebit'* 
utrumque igicur xeckilineorum a b ipfi e asquiaitgulum eft 
& circum sec{uales angulos latera nabet proportionalia. 
quare 6c reétilineum a ipfi e eft aequiàngulum, lateraque 
circum sequales angulos proportionalia habet ^ ac propte* 
rea ^ a ipfi b eft fimile. Qì^od demonftrare oportebat. 

PROF. XXn. THEOR. 

Si quatuor reSlA linea proportionales fuerìnt, & reSUinea 
qua ab ipfi fiunt, fimlia, & fimiliter de/cripta proporr 
tionalia erunt. & fi reHilìnea qua ab ìpfisfanty fimilia, 
& fimiliter defcripta, proportionalia fuerint, & ipfa re^ 
Sa linea proportionales erunt. 

Sint quatuor reitac lincae proportionales ab cd ef gh, 

«I 8.hujus& ut A B ad e D, ita fit E F ad Gin pefcribanturque ^ ab 

ipfis qùidem ab CD fimilia, & fimiliter pofita rèdilinea 

K A B LCD: ab ipfis vero e f g h defcribantur reftilinea 

fimilia, & fimiliter pofita mf nh. Dico ut kab reailineum 

ad rfedilineum lcd, ita effe redilineum mf ad ipfam nh 

> u* hujH*. rcótilineum. Sumatur ipfis * quidem ab e d tertia propor- 

tionalis X; ipfis vero ef gh tertia proportionalis o. Et quo* 

niam eft ut ab ad cd, ita ef ad gh : ut autem e d ad x. 

ri».quimi.ita GH ad o; erit ex «quali <^ ut ab ad x, ita ef ad o. fea 

^i.corAo. ut AB quidem ad x, ita eft ^ rcftilineum K ab ad lcd refti- 

^^' lineum 
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li&eum, ut aucem ef ad o^ ita «^ re£tiliaeum mf ad redi- 
4ineum nh. ut ìgitur kab rediliaeum ad re&ilineum 
L CD, ita eft « re<Silineum mf ad ^ « iz«qaiiicì. 

>NH redilineum. Et fi fit ut kab 
re^^ijineucn ad re£kilineum lcd, 
ita redilineum mf ad re&ilineum 
N H. ' Dico ut AB ad CD, ita efTe 
sp ad GH. fìat enim-tit ab ad cd, a 
ita BF ad/pR, & defcribatur « ab M. 
ipfa PR alterucri re&ilineorum mf 
NH fimile, & fimiliter pofitum 
redlilineum sr. quoniam igitur eit 
ut AB ad CD, ita bf ad pr, & 
defcripta funt ab ipfis quidem a 6 
CD {imilia, & fimilirer pofita kab 
LCD rfedilinea, ab ipus vero ef 
PR fiftiilia & limiliter pofita rfedi- 
iinéaMF sk, ferit^Ut KABrefti- ' ' /exprins 

lineum ad redrillrieum lcd, ita redilincum MF ad sR<*craoii. 
redlilinteuln : ponku*- àùtem & ur reftiliaeum kab ad re-^*"* 
•éfcilitìeuta LCD, ita mf reftiliueum ad reótilineum nh. 
«rgo ut redilineum mf ad reailineuril nh, ita mf redlili- 
neum ad reétilin^m «r. quud cum rediiineum mf ad u- 
trumque ipforum NH sR eanderti habfcat proportionem, 
erit A reélilineum nh ipfi sÀ «quale, eft autem ipfi fimile,* 9» 
& fimiliter pofitum. ergo gh eft asqualis pr. & quoniam 
ut AB ad CD, ita eft ef ad pr : asqualis autem pr ipfi g h ; 
erituc A B ad e d, ita bf ad gh. Si igitur quatuor redse 
lineai propojrtiooales fueriht, & rettilinea quae ab ipfis fi- 
UQt, fimiiia, 6c fimiliter defcripta proportionalia erunt : & 
fi reftilinea qux ab ipfis fiant, fimiiia, 6c fimiliter defcripta 
proportionalia ftierint, & ipfac reékx lineae proportioiuues 
crunt. Qsipd òportebat demonftrare. 

LEMMA. 

P^fitk trihus teiUs ^fàbufiunqie a, b C^ e ; ratio prìm£ 
A dd tertiam e, aqualis eft rathni compoptA ex rationc 
fritHA A ai fecundam b^ & ratione fecunda b dd ter^ 
tiam e. 

SH V. G. fmmetus terHarhs exfonenf feu denaminator fa'- 
tionò A ad B, hoc eft fa a trifla ipjhts B, & fif numertu 
quatétnaHus expmuns rstscnk b ad c^ erti numerus duode^ 
narius fx nupteri temarii & quatemarn multiflicatione 

comfo^ 
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coMfcfitus exfanens rationis A ad c^ nam quia A contimet B 
fer^ & B conttnet e quater^ cantineUt a ipfum e ter qua*- 
ter^ feu duodecìes. idem de aliie multiplicihtis vel fuhnulti" 
fliciifus verum efl. Umverfa/is vero hujus Jiearematis demo»' 

Jiratio talis efi:^ ^gantitas rationis a ad b efi nufnerus t 

B, 
fcìi* qui multiflicans confequen" _ 

Jem frodkcit antecedentem. Et —————. 

fmiliter quantitas rationis B ad B— — 

c ^ ? Atque ha dua quanti^ ^^ 

e Alf 

tates inter fé multiflicata efficiunt numerum B x e qui efi 
quantitas rationis quam re£Ìanguium comfrehenfum fui reBis 
Aér B haàet ad reUangulum fui B ^ e reSis. Adeoque di8a 
ratio re3anguli fui A & h^ ad reSangulum fui b éf^ e ea ejl 
qua infenju def 5. hujus^ comfonitur ex rationiius A ad B 
et B ade fi^È^ '• ^- reSangulum fui A C^ B, efi ad reB- 
angulum fui B ^ e, ut a ad e» é* igitur ratto amo aqua-' 
lis efi ratsoni comfofita ex ratiomius Aad B^ et ^ ad e 

Fofitis vero quatuor reBis quiiufcunque A, B, e, ^ D; Ra^- 
tìo frima a ad quartam D aqualis efi ratiom comfopta ex 
ratione prima a ad fecundam b, et rattone fecunda B ad ter- 
tiam C3 et ratione tertia e ad quartam D. 

Kam in triius reSis a, c, c^ d. 
ratio A ad D aqualis efi rationt 
comporta ex rationiius a ad e, ^ ' 
^ C ad D. Et haBenus efi o- , 

fienfum rationem A ad e aqualem p 
effe rationi compopta ex ratio* 
niius A ad B & B ad e. Et igi' 

tur ratio a ad D aqualis efi rationi compofta ex ratìoniiuf 
A adB^ B ad e et e ad ji. Similiter ofiendefur^ inquotcun^^ 
que reBiSj rationem prima ad ultimam aqualem effe ratiom 
compofta ex rationiius prima ad fecundam^ fecunaa ad tri" 
tiamy tertia ad quartam^ & ita deinceps ufque ad ultimam. 

Si exponantur alia magnitudines qualtiet^ prater réBas^ 
idem oitineiit. §li^d confiaUt fi concipiantur tot reBa a, B, 
e C^c. ordine pofita quot funt magnitudines^ et in eadem 
ratione i ita viz. ut reBa A fit ad reBam B ut prima ma* 
gnitudo ad fecundam^ et reBa B ad reBam C ut fecundà 
magnitudo ad tertiam^ ^ ita porro, Manifeftum efi per zi* 
5. ejfe ex aquo reBam a ad ultimam reBam ficut prima ma* 
gnitudo ad ultimam* Sed ratio reBa a ad ultimam reBam 
aqualis efi ratiom compofta ex rationiius Aadi^Bod c^ & 

ita 
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ita porro ufque ad ult'mam reBam. JBf^ ex hypothefi^ ratto 
cujuflibet reBa ad fbì proxìmam^ eadem ejt cum rat ione 
magnitudinis ejufdem ordints ad fihi froximam. Et igitur 
ratio f rima magnitudinis ad ultimam^ AquaUs e fi rationi com- 
pofita ex rationièus prima magnitudinis ad fecundam^fecunda 
ad tertiam^ & ita deincefs ufyue ad uttimam. ^uod de- 
monfirare oportetat. 

PROF. XXIir. THEOR. 

jEqaiangula paraUelogramma Inter fé propmionem habent 
ex laterìbtts tompofttam. 

Sint aequiangula ^parallelogramma a e e f sequalem ha- 
bentia bcd aae;uium angulo ecg. Dico parallelogrammum 
AC ad paraileiogrammum cf proportìonem habere com- 
poficam rx laterioas, videlicet compofitam ex proportione 
quam habet BC ad CG, & ex proportione quam dc habet 
ad CE. Ponatur enim ut bc fic indire- - -- 

flum ipfi CG. ergo & dc ipfi ce in di- 

reftum ^ erit : & compleatur dg parai- f / L* H-primì. 

lelogrammum: exponaturque re&a li- 
nea quaedam k, & fiat ut bc ad cg, ita 

* K ad L, ut autem dc ad ce, ita l ad / / / / ^ ia.hnjttfc 
M. proportiones igitur ipfius k ad L, & 
I. ad M caedem funt- qusc proportiones 
latemni videlicet bc ad cg, Se dc ad 
CE. ièd proporrlo k ad m compofita _ 

«ft * ex proportione k ad l, 8c propor- \ \ l "" ^ per Lem- 

tione L ad m. quare & k ad m propor- A i A ^ ^^^' 

tiooem habet ex lateribus compofitam. •^ ^ " ""*" 

& quoniam eft ut b e ad e g «'^ ita a e parallelogrammum i< u hajus. 
ad paraUelogrammum ch ; ièd ut bc ad cg, ita k ad l : 
crit'ut K ad L, ita paratìclogrammum ac ad ch paralle-* "^wln^*-. 
loerammum. rurfus quoniam eft ut dc ad ce, ita ch pa- 
raUdogrammum ad paraUelogrammum cf : ut autem dc 
tul ce, ita L ad m. ergo ut l ad m, ita erit « parallelogram- 
ùHim ch ad cf paraUelogrammum. itaque cum oftenfiim 
ix. ut K quidem ad l ita a e paraUelogrammum ad paraUe- 
logrammum ch: ut autem l ad m^ ita parallelogrammum 
CH ad CF paraUelogrammum j ent/ex acquali ut k ad M./ia.qui«i. 
ita AC parallelogrammum ad ipfum cf. habet autem k ad 
Mproportionem ex lateribus compofitam. ergo & ac pa- 
raUelogrammum ad paraUelogrammum cf proportionem 
^abebìc compofitam ex lateribus. iBquungufa igitur parai- 

K ologramma 
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lelogramma inter fé proportionem habenc ex laterìbos 
còmpofitara. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XXIV. THEOR. 

Omnìs farallelogrammi, qud circa dìametrum funi parai' 
lelogramma y & toti, & Inter fé fimìlìafunt. 

Sit parallelogrammum abcd, cujus diameter a e : circa 
diatnecrum vero a e parallelogramma fine eg hk. Dico 
parallelogramma eg hk & toti abcd, & inter fé fimilia 
effe. Qupaiam enim uni laterum trianguli abc^ videlicec 
ipfi BC parallela duda eil ef, erit ^ut be ad e a, ita cf 
ad FA. quoniam rurfusuni laterum trianguli a Cd, nempe 
ipfi CD duóta eft parallela A E a 

4 1. liujus.pQ^ ut CF ad FA, ita*erit f\/ 7 

DG ad GA. fed ut e f ad C y i )(^ ^^ 

F A ita oftenfa eft & b s 
ad E A. ergo & ut b E ad 

ili quinti. E A, ita^DG ad GA, COm- 

c 1 g.qumti. ponendoQue «^ ut b a ad a E, . ^ 

ita DA ad AG. & permu- B K 

tando ut ba ad ad, ita e a ad ag* parallelogrammorum 

igitur A BCD & EG latera, qux circa communem angulum 

. BAD, proportionalia funt. & quoniam parallela eft gf ipfi 

W2^.piimi.jjc, angulus quidem agf eft «^«qualis angulo a oc, an- 
gulus vero gfa aequalis angulo dca, & angulus da e eft 
communis duobus triangulis adc agf; erit igitur triangu- 
lum adc triangulo agf xquiangulum. eadem ratione & tri- 
angulum acb «quiàngulum elt triangulo afe. totum igi- 
tur parallelogrammum ABCD parallelogrammo E G eft ae- 

e 4» hujttj. quiangulum. ergo ut ad ad DC, ita * ag ad gf, ut autem 
Dc ad e A, ita gf ad fa, & ut a e ad cb, ita af ad fé, 
& praeterea ut e b ad b a, ita fé ad e a. itaque quoniam 
oftenfum eft ut d e ad e a, ita effe gf ad fa, ut autem 

/ia.quinti.Ac ad CB, ita AF ad FÉ; erit /ex xquali ut d e ad e b, ita 
GP ad FÉ. ergo parallelogrammorum abcd & eg propor- 
tionalia fiint latera quae circum aequales angulos, ac proptc- 

iuU * ^^^M parallelogrammum abcd parallelogrammo eg eft fi- 

' ' mile. eadem ratione, & parallelogrammum abcd fimile 

eft parallelogrammo kh. utrumque igitur ipft>rum eg HE 

parallelogrammorum, parallelogrammo abcd eft fimile. 

qux autem eidem reailineo fimt fimilia, & inter fé fimilic 

éfci.hujus.fcfiint. parallelogrammum igitur eg fimile eft parallelo- 
,^rammo hk. Quare omnis parallelogrammi, qu» circa dia- 

mecrum 
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metrum funt parallelogramma, & toti. Se inter Te fant C- 
milia. Qupd oftendere oportebar. 

PROF. XXV. P R B L. 

Dat0 reltìlìneo, fimile, & alteri data aquaU idem cwfii^ 

tuere. ^ 

Sit datum quidem redilineum cui oporrct fimile confti- 
tuere ab e, cui aucem acquale fìt £>. Oportet ipfi abc ii- 
xnile, & i()(ì D acquale idem confticuere. Applicetur "• ad^ ^^'miL 
redlam quidem lineam bc re&iltneo abc ssquale parai- 
lelogrammum be. ad rcólam vero ce applicetur * parallelo-* 4j.primi. 
grammum cm acquale 
ipfi D, in angulo fce, 
qui CBL angulo eft x- 
qualis. in dire(9:um igi-* 
tur e eft BC ipfi CF, & 
LE ipfi EM. (iimantur 
^ inter bc cp media ^ 
proportionalis gh, & « 
ab ipfa GH defcribatur 

reftilineum k g h fi- "^ E m: 

mile & fimilicer poficum re&ilineo Aie. Et quoniam eft 
ut BC ad GH, ita GH ad cf, fi autem tres. reàac lineae pro- 

Sortionales fint, ut prima ad tertiam/, ita eft fi^ra qaae/i.cor. 
t à prima, ad eam quae à fecunda, fimilem & fimiliter de-l^"i"*- 
fcriptam : erit ut b e ad e f. ita ab c redilineum ad redi- 
lineum kgh« fed & ut bc ad cf, irai? parallelogrammum^ t. hDjns. 
BB ad EP parallelogrammum, ut ^igitur reàilineum ABCfrn.qainti. 
ad reàilineum kgh, ita be parallelogrammum ad paralle- 
logrammum ef. quare » permutando ut abc redilineumM^.quintì. 
aa parallelogrammum be, ita redilineum kgh ad fé pa- 
rallelogrammum. eft autem redtilineum abc acquale pa- 
rallelogrammo BE. acquale igitur eft & kgh rectilineum 
parallelogrammo bf. fed ef parallelogrammum acquale eft 
reAilineo d. ergo & redilineum kgh ipfi d eft acquale : eft 
autem gkh finule redilineo abc; Dato igitur reàilineo 
ASC fimile, & alteri dato d acquale idem conftitutum eft 
KGH. Qupd facete oportebat. 



u 



A 


c 


B 






X 

A 


• • . 


/ \ 




F 


• / 


e X4.priini« 
\ iij.bujtif. 






[/ 


\ « iS.hujus. 


<r" 




H 



IO. 



Ki 



PROF. 




'148 EuCLiDis Elemektorum 

PROF. XXVI. THEOR. 

■ 

Si k parallelogrammo parallelogrammum auferatar fimìU 
toti, & pmilìter pofitum, communem ipfi angulum ha- 
benSi circa eandem dìametrum eji toti. 

A parallelogrammo enim abcd parallelogrammum af 
auferatur^ fimtle ipfi abcd. Se fimiliter pofitum comma- 
nempe ipfì angiiium habei^ dab. Dico parallelogrammum 
ABCD circa eaodem effe diametrum parallelogrammo ap. 
Non cnim, fed fi fieri poteft, 
fit parallelogrammi bd dia- 
mecer ahc, & producatur gf 
ufque ad H ^ ducaturque per 
H alcerucri ipfarum ad bc pa- 
rallela HK. Qupniam igitur 
circa eandem diametrum efi; 
abcd parallelogrammum Bi 
4 24..huius parallelogrammo kg^ & erit « parallelogrammum abco 
I T. Déf. parallelogrammo kg umile, er^o ut ^ da ad a b, ita g a ad 
*"ju« AK. eft autem & propter fimilitudinem parallelogrammo- 

«II. quinti, rum ABCD EG, Ut DA ad AB, ita GA ad A E. & « igitUT 

. ut GA ad AB, ita ga ad ak. quòd cum ga ad utramque 
4 9. quinti. |pfjjj.yjn ak AE eandem proportionem habeat; crit^AS 
ipfi AK osqualis, minor majon, quod fieri non poteft. non 
igitur circa eandem diametrum efi: a bcd parallelogram- 
mum parallelogrammo ah. quare circa eandem diametrum 
erit ipfi AF. Si igitur à parallelogrammo parallelogrammum 
auferatur fimile toti, fic fimiliter pofitum, communem ipfi 
angulum habens, circa eandem diametnim eft toti. Qupd 
demonftrare oportebat. 

PROF. XXVir. THEOR. 

Omnium parallelogrammorum fecunàum eandem reSam 
lineam appUcatorum^ & deficìentium figuris parallelo^ 
grammis, fimilìbus & fimiliter pofirìs ei qUA a iimiiia 
defcrìbitury maximum eft quod ad dimidiam ^ applica* 
tum, fimile exiftens defeclui. - 

Sit redra linea ab; fisceturque bìfariam in e ; & ad 
AB redam lineam applicetur parallelogrammum ad de- 
ficiens figura parallelogramma ce, fimiìi & fimiliter pò- 
Tita ei quse à dimidia ipfìus ab defcripta eft. Dico ommum 

paralle- 
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parailelogrj^nimoruni ad reftam lìneam il b applicatomm, 
Se deficientium figuris paraUelogrammis fimilibus, 6c fimi- 
liter pofitis ipfi CE, maximum ^ ~ 

eflè AD» Applicetur enim ad 
re&am lineam ab parallelo- 
grammum af, deficiens figura 
parallelogramma hk fimili, & 
iìmilicer pofita ipfi e e. Dico 
AD paraÙelogrammum parai- . 
lelogrammo a p majus effe. a"""^ c k JB 
Qupniam enim fimile eft parallelogrammum cb parallelo- 
grammo HE, circa eandem diametrum ^ fiint. duca tur eo-<* ^^* bujaf. 
rum diameter db, & defcribatur figura, quoniam igitur 
CF^ eft «quale ipfi fé, commune apponatur hk. totum^4lP"'n|* 
igitur CH toti KE eft «quale, fed cà eft ^ «quale gc, quo-' 3^P"«"' 
niam & reda linea ac ipfi cb. ergo & oc ipfi ek «quale eft. 
commune apponatur cf. totum idtur a f eft «quale gno- 
moni LMN : quare & ce, hoc efi ad parallelogrammum 
parallelogrammo a f eft majus. Omnium igitur parallelo- 
grtmmorum fecundum eandem redam lineam applicato- 
rum, & deficientium figuris paraUelogrammis fimilibus, 
& fimiliter pofitis ei qu« à dimidia deicribitur, maximuni 
eft quod ad dimidiam eft applicatum. Quod demonftraré 
oportebat.. 

PROF. XXVIII. PROBL. 

Ad datdtn reHam lìneàm dato reSUltneo dquale parallelo- 
grammum appRcare, deficiens figura parallelogramma 
quafimìlisfit alteri data: oportet autem datum reilili- 
neum, cui aquale applìcandum eft, non majus effe eo quod 
ad dimidiam appUcatur, fimilibus exiftentìbus defeUibtu, 
& eo quod a dimidia, & eo cui oportet fimile deficere. 

Sit data quidem redalinea ab : datum autem redilineiim, 
cui oportet «(^uale ad datam re&am lineam a b apolicare, 
fit e, non majus exiftens eo quod ad dimidiam applicatum 
eft. fimilibus exift^ntibus defedibus : cui autem oportet fi- 
mile deficere fit d. Oportet ad datam redam lineam ab, 
dato redilineo e «quale parallelogrammum applicare, de- 
ficiens figura parallelogramma^ qu« fimilis fit ipfi d. Sece- 
tur AB bifariam in e^ & ab ipla eb defcribatur "> fimile. Se a iS.hujm. 
fimiliter pofitum ipuD; quod fit ebfg, & compleatur ag 
parallclogranunum. itaque ag vel «quale eft ipfi e, vcl eo 

K 3 majus. 
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majus, ob determinationem : & fi quidem ag fit xauale e, 
fflétum jam erit quod proponebatur : etenim ad rcaain li- 
neam ab dato re&iliaeo e acquale parallelogrammum ao 

applicatum eft, deficiens figura pa- h o o "" 

rallelogramma ef ipfi d fimili. fi au» 
tem non eft ssquale, erit he majus 
quàm e ; atque ef aeauale eft H e. 
ergo, & £P quàm e elt majus. quo 
autem ef fiiperat e, ei excefiui se- 
, . quale, ipfi vero d fimile & fimiliter 

^*^'^^°*'pofitum, idem * conftituatur klmn. 
led D eft fimile ef. quare & km ipfi 
£ F fimile erit. fit igitur reda linea 
KL homologa ipfi gè, lm vero ipfi 
G F. & quoniam acquale eft E F 
ipfis e & KM, erit EF ipfo km ma- 

d Cor. IO. ^u8. major * igitur eft reéla linea gè 

hujujr ipfa KL & GF ipfa LM. ponatur 

GX acqualis kl, & go sequalis lm, & compleatur xgop 
. parallelogrammum. acquaie igitur eft & fimile xo ipfi KM. 

^^^' "f *• led KM fimile eft ef. ergo & ^ xo ipfi ef eft fimile. circa 

d a^. hoitt«.eandem igitur eft ^diametrum xo ipfi ef. fit ipforum dia- 

mecer gpb & figura defcribatur. itaque quoniam ef eft 

acquale ipfis e & km fimul, quorum xo eft acquale km, e- 

, rit reliquus T4>* gnomon acqualis reliquo e. & quoniam 

#43.prìini. OR eft * acquale xs, commune apponatur SR. tocum igitur 

/ j6,prii»i. OB toti X B eft acquale, fed xb eli/acquale te, quoniam & 
larus A e Interi eb. quare& te ipfi ob acauale. commune 
apponatur xs. ergo totum ts eft xquale toti gnomoni 
T**. at ICO ir gnomon ipfi e oftenfiis eft xqualis: & ts 
igitur ipfi e acquale erit. Quare ad datam redara lineam 
AB, dato redlilineoc, acquale parallelogrammum ts appli- 
catum eft, deficiens ngura parallelogramma SR ipfi d fimi- 
li, quoniam & sr fimile eft ipfi gb. Qupd facere oportebat. 

PROF. XXIX. PROBL. 

Ad datam reltam lineam datò reSHineo aquale paraUelth 
grammum applicare, excedens figura parallelogramma, 
quafimilisfit alteri data. 

Sit data reda linea ab, datum vero redlilineum, cui o- 
portet acquale ad ipfam ab applicare fit c; cui autem o- 
portct fimile cxcedere D. Oportet aa reftam lineam dato 
reiJliilineo e acquale parallelogrammum applicare, excedens 

figura 
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figura parallelogramma fimili d. Secctur a b bifariam in . . 
E, atqiife ex BB ipfi D fimilc, & fimiliter - pofitum parallelo- ^ "' ""J^ 
grammum defcribatur el. & utriufque quidem el & e x- 

quale, ipfi vero d fimile, & fimili- ^ ^-^^ 

ter pofitum idem ^conftituaturGH. ^' ' ^* ^ 

fimiie igitur eft gh ipfi el. firque 
KH quidem latus homologum lateri 
FL, KG vero ipfi F£. & quoniam 
parallelogrammum gh majus eft i- 
p(b EL, erit reda linea kh major 
quàm FL, & KG major quàm fé, 
producantur fl fb, 6c ipfi qui- 
dem KH xqualis fit FLM, ipfi vero 
KG sequails fen, & compleatur 
MN parallelogrammum. ergo mn 
acquale eft £c umile ipfi gh. fed gh 
eft fimiie el; mn igitur ipfi el fi- ^ 

mile'^eritj ac propterea circa ean- V 

dem diametrum^eft el ipfi mn. N T Xd%6.hujas» 

ducatur ipforuni diameter fz. & figura defcribatur. itaque 
quoniam gh ipfi el & e eft xquale, fed gh eft acquale 
MK ; erit & mn acquale ipfi el & e. commune auferatur 
el. reliquus igitur ^T* gnomon ipfi e eft sequalis. fed 
quoniam ae eftxqualis eb, «quale « erit & an parallelo- * 3<^pr'm». 
grammum parallelogrammo EP,hoc eft ipfi/Lo. commune/ 43. primi, 
apponatur ex. totum igitur ax acquale eft gnomoni ^Xir. 
fed ^tir gnomon eft aequalis e. ergo & ax ipfi e erit ac- 
quale. Àa datam igitur redam lineam a b dato redilineo 
e acqual^b parallelogrammum applicatum eft a k, excedens 
figura {Parallelogramma Po, ipfi d fimili, quoniam & ipfi e l 
fimiie ^ eft o p. Qucxl feciffe oportebat. i *♦• fcuj«»* 

PROF. XXX. PROBL. 

Datam reHam lineam termlnatam extrema ac media ratio- 
ne fecare. 

Sit data reda linea terminata ab oportet ipfiim ab ex- 
trema ac media ratione fecare. Defcribatur <• ex ab qua-«4^-pniQì* 
dratum bc, & ad ac ipfi bc acquale parallelogrammum 
*applicetur CD, excedens ^ figura ad ipfi b e fimili. qua- *»9' *»"]«*• 
dratum autem'eft bc, ergo & ad quadratum erit. 6c quo- 
niam BC eft acquale CD ; commune auferatur ce. reliquum 
igitur bf reliquo ad eft xquale. eft autem &c ipfi acqui- 
angulum. ergo ipforum bf ad latera, quac circum acquales 

K 4 angu- 
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1 14.. iiuius.attg]ulos, reciproce fuat • proportioaalia. ut igiciir FÉ ad 

E D, ita cft A E ad £ b. elt • 

d 34.primi. aucem FÉ aequalis ^ a c^ hoc D 

eft ipfi ab; & ed ipu ab. 

quare ut b a ad abj ita ae ^\ 

ad EB. fed ab major efl 

quam a E. ergo a e (}uain 
t x4.qumti.EB eft*major. reda igitur ^ 

linea ab extrema, ac media 

ratione fedta eft in e. & majus ipfius fegmentum eft a e- 

Qupd facere oportebàt. 

Aliter. Sit data reda linea ab. Oportet ipfam ab ex- 
trema ac media ratione fecare. Secetur enim ab in c^ ita ut 
/ii.rccun-reétangulum/auod cóntinetur fub ab Bc acquale fit qua- 
^^' drato ex AC. Qupaiam igitur reélangulum fub ab bc ae- 

X 17. huj'J«.quale eft quadrato ex ac, eric^ ut ba ad ac ita ac ad cb. 

ergo AB re£ta linea extrema ac media ratione feda eft. 

Qoud facere oportebàt. 

PROF. XXXL THEOR. 

In reHangulis triangulis figura quA fit a latere reSum an- 
gulum fubtendente, Aquatts eft eìs qua a lateribus u- 
cium angulum contenììbus fiunt, fimlìbus^ & fimiliter 
defcrìptis. 

Sit triangulum recStangulum abc, redum habens angu- 
lum BAC. Dico figuram, quae fit ex b e acqualem efle eis 
quae ex ba ac fiuut fimilibus, & fimiliter defcriptis. Du- 
catur perpendicularisAD. Qupniam igitur in triangulored- 
angulo ACB ab angulo re- 
fio, qui eft ad A, ad bc ba- 
fim perpendicularis dudla 
4 8. hujus.eft Aì)j eiunt ^ triangula 
ABD ADC qux funt ad 
perpendicularem fimilia ro- 
ti ABC, & inter fé. & 

quoniam fimile eft abc tri- : 

angulum triangulo abd, erit ut '«cb ad ba^ ita ba ad 
BD. quod cum tres reélac line» proportiooalesfint, ut prima 
^.Cor^o. 2ud tertiam, ita erit ^ figura quae fit ex prima ad eam qux ex 
^"^' fecunda, fimilem, & fimiliter delcriptam. ut igitur cb ad 
Bi>, ita figura quae fit ex cb ad eam qux ex ba, iìmilem 
& fimiliter defcriptam. eadem ratione, & ut bc ad cd, ita 
figura qux fit ex bc ad eam qux ex e a. quare & ut bc ad 

ipfas, 
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ip(as BD DC, ira e figura quac ex bc ad cas quse ex ba AC,*H-qtti»ci. 
wniies, & fimiliter/ defchptas. asqualis aucem eft bc ipfis ' 
BD DC* ergo figura quas fit ex bc sequalis eft eis qux ex 
BA Acfiunt, fimilibus. & fimiliter defcriptis* Inreaaagu- 
lis igitur triangulis, hgura quae fit à latere redum angu- 
lum fubtendence, asqualis elt eis quas à lateribus redum 
aagulum continentibus fiUQt^fìinilibus,6c fimiliter defcrìptist 
Qupd oftendere oportebat, 

PROF. XXXII. THEOR. 

Si duo trìangula componantur ad unum angulum, qu£ duo 
latera duobus Uurìbus proportìonalìa habeant, ita ut ho^ 

. filologa latera ìp forum etìam fint parallela^ reliqua tri^ 
angulorum latera in direilum fibì ìpfis conftìtuta erunt. 

Sinc.duo triangula abc dce quas duo latera ba ac 
duobus lateribus cd de proportionalia habeant, fcil. fit fi- 
cut BA ad AC, ita cd ad d£ : parallela aatem fit ab ipfi 
DO & AC ipfi DE. Dico BC ipfa CE in direi!3um effe» Qup- 
niam enim ab parallela eft dc, 6c in ipfas incidit re&a li* 
nea a e ; erunt * anguli al- k m t^.prìmì. 

temi BAC A CD sequales k,. 
Inter fé. eadem ratione^ \>v B 

& angulus CD E asqualis eft 




an&iulo A CD. quare & bac 
ipu e DE eft sequalis. & 

quoniam duo triangula fimt 

ABC DCE, unum angulum b . C À 

ad A, uniansulo ad d aequaiem habentia, circum sequaics 
autem angufos latera proportionalia, quod fit ut b a ad 
AC, ita CD ad de; erit * triangulum abc triangulo dce^ ^* ^"J"*« 
xquiangulum. ergo abc angulus eft asqualis angulo dce. 
oftenfus autem eft & angulus acd xqualis angulo bac. 
totiss igitur AC E duobus abc bac eft asqualis. communis 
apponacur ACB. ergo anguli ace acb angulis iac acb 
e B A xquaJes fimt. fedBAC acb cba anguli duobus 
redis^fimt isquales. & anguli igitur ace acb duobus re- r3%.prlmL 
ftis sequales erunt. itaque ad quandam redram lineam a e. 
Se ad punétum in ipfii e, duas redx lineas b e ce non ad 
eafdem partes pofitse, angulos qui deinceps fimt a e e ac b 
duobus reàis xquales efEciunt. ergOBcipficEindireAum 
«^ erit. Si igitur duo triangula componantur ad unum angu-<* HP'^'^H 
lum qu2e àuo latera duobus lateribus proportionalia na-« 

beane 
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beaat, ita ut homologa latera ipforum etiam Tunt parallela; 
rdiqua triaagulof um latera in diredum fibi ipfis conftituta 
erunt. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XXXIII. THE OR. 

In circuUs squalibus anguli eandem habent prop^tionem, 
qudtn circumferentU qutbus infiftunt, five ad centra^ five 
ad cìrcumferentìas ìnjiftant : adhuc autem & feSares, 
quippe qui ad centra funt eonfiìtuti. 

Sint acquales circuii abc def; &ad centra quidem 
ìprorum G H fiat anguli bgc ehf, ad circumferemias vero 
anguli BAC EDF, Dico ut circumferentia bc ad ep cir- 
cumferentiam, ita effe & bgc angulum ad angulum ehf, 
& angulum b a e ad angulum e d f : & adhuc fedtorem 
9GC ad ehf fedorem. Ponantur enim circumferentix qui- 
dem BC xquales quotcunque 
deinceps ck kl; circum- 
ferenti» vero ef, rurfus ae- 
Guales quotcunque fm mn. 

éc jungantur gk gl, hm \ I /^j^-^^v \ /AVv. /^ 
HN. Qupniamigiturcircum- 
ferentise BC CK KL inter -^^ — g -; — - 
.. fé funt aequales, & anguli E F 
M%y.ttnìu^QQ CGK KGL inter fé aequales^ erunt. quotuplex igitur 
eft circumferentia bl circumferentia* bc, totuplex eli & 
BGL angulus anguli bgc eadem ratione & quotuplex eli 
circumferentia ne circumferentise ef, totuplex & ehm an- 
gulus anguli EHF. fi vero sequalis eft bl circumferentia 
circumferentise e N : & angulus bgl angulo ehn erit x- 
qualis; 6c fi circumferentia bl major eft circumferentia en, 
major erit & bgl angulus angulo ehm ; & fi minor, minor, 
quatuor igitur exiftentibus magnitudinibus, duabus nimi- 
rum circumferentiis bc ef, & duobus angulis bgc ehf; 
fumptse funt circumferentix quidem bc, & bgc anguli, 
xque multiplicia, videlicet circumferentia bl & bgl an- 
gulus^ circumferentix vero E f, & ehf anguli, xque mul- 
tiplicia, nempe circumferentia en^ & angulus ehn» atque 
oitenfum eft fi circumferentia bl luperat circumferentiam 
^ Def ^^» ^ ^^ angulum fuperare angulum ehm ; & fi xqualis, 
quinci. ^' asqualem ; & fi minor, minorem effe, ut ^ igitur circumfe- 
rentia BC ad EF circumferentiam, ita angulus bgc ad an- 
^lum EHF. fed ut 6GC angulus ad angulum ehf, ita 

angulus 





L 1 B E R VL ifjr ^ 

^angulus BAC ad bop angulùm, ucerque enim utriufquè^'iqQìi^tL 
eft ^ duplex. & ut igitur se circumferentia ad circumferen^ i &c. cerco. 
tiom EP, ita & angulus bgc adangulum ehp, & angulus 
BAC ad EDF angulum. Quare in circulis sequalibus anguli 
eandem habent proportionem quàtn circumferentias qui- 
bus inlìfluQt, fìve ad centra, five ad circumferentias in- 
fiftant. Dico infuper & ut bc circumferentia ad circumfe^ 
rentiam e p, ita eue fe&orem g b e ad h e p fedorem* Jun- 
gantur enim bc ck, & fumptis in circumferentiis bc ck 
pundlis xo, ìungantur & bx xc co ok. itaque quoniam 
duas BG Gc cfuabus cg gk arquales funt, & angulos sequa^ 
les continente eric & bafis ^ 
BcbaficK acqualis. «quale y^r 

* igitur eft gbc triangulum f \\ Nj, / /l \ «4. primi, 
tnangulo gck. & quoniam 
circumferentia bc circum- 
ferentix ck eftaequalis, & V // ^\^^ 
reliqua circumferentia quae j^^ ^ 
complet return circulum abc ^ 

aqualis eft reliquae quse eundem circulum complet. quare 
& angulus Bxc angulo cok eft/aequalis. fimile igitur eft/ *7- «'«««• 
Bxc fegmentumf fegmento cok : & funt in aequalibus redli«^ i»- i>«f- 
lineis BC et,, quae aucem in àsqualibus reélis lineis fimilia cir- '*""• 
culorum fegmenta, & inter fé * asqualia funt. ergo fegmen- *^ H« «'«*• 
tum BXC eft acquale fegmento cok. eft autem &: bgc triangu- 
lum triangulo cgk acquale. & totus igitur fedor bgc femori 
CGK acqualis eritr E^dem ratione & gkl fedor ucrique ipfo- 
rum gbc gck eft asqualis. tres igitur feélores bgc cgk kgl 
aequales funt inter le. fimiliter & feftores hef hfm hmn 
inter fé funt a;quales. quotuplex igitur eft lb circumferen- 
tia circumferentias bc, totuplex eft & gbl fedor fe^oris 
GBC. eadem ratione & quotuplex eft circumferentia ne 
circumferentiae ef, totuplex eft & hen fe<3:or fedtoris 
HEP. Sed fi circumferentia bl circumferentiae en eft se- 
Qualis, & fedor bgl aequalis eft fedori ehn ; & fi circum* 
ferentia bl fuperat circumferentiam ek, fuperat & bgl 
feftor feftorem ehn; & fi minor,, minor, quatuor igitur 
exifteatibus magnitudinibus, duabus quidem bc ep cir- 
cumferentiis, duobus vero leéloribus gbc ehp, fumpta, 
funt aeque multiplicia circumferentiae quidem bc & gbc 
feftoris, circumferentia bl, & gbl fedor. circumferentiae 
vero EF, & feftoris hef, aeque multiplicia, circumferentia 
EN, & HEN fecftor, atquc oftenfum eft fi bl circumferen- 
tia fuperat circumferentiam en, & feftorem bgl fuperare 
fedorem ehn; & fi aequalis, aequalem effe; & fi minor, 

minorem. 
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^ P^: s- minorein» eft ^ igitur ut bc circumferentia ad cìrcumferen^ 
^imi. ^^ pp^ j(^ feo^or gbc ad h£f {eStorem. Qupd often- 
dcre oportebat. 

COROtL. 

I • Angulus ad centrum eft ad quatuor reélos^ut arcuscui 
infiftit ad totam circumfereatiam: nam ut angalus bac ad 
re&um, ita bc arcus ad circuii quadrantem; quare qua- 
druplicajido confequentes^ eric angulus bac ad quatuor 
j'edos, ut arcus bc ad totam circumfercntiam» 

X. ludequalium circulorum arcus il bc qui sequales fub- 
tendunt angulos, fìve ad cen- 
tra, five ad peripherias, funt 
fimiles. Nam eit il ad totam 
peripheriam ile, ut angulus 
I AL ad quatuor redos : eft ve- 
ro ut i al feu BAC ad quatuor 
reAos, ita arcus bc ad totam. 
peripheriam bcf. quare ut 
IL ad totam peripheriam ile, ita bc ad totam peripherìam 
8CF. ac promde arcus i L bc funt fimiles. 

3. Puas femidiametri ab AC à concéntricis peripherìis 
arcus auterunt fimiles il bc» 
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DEFINITIONE& 

I. 

Olidum eft, quod longitudinem, latitadinem & craffi- 
;u(iioeaìhaDet. 



Solidi terminus eft fuperficies. , 

ni. 

Reda linea ad pknunfi teda eft, quando ad omnes redas 
lineas quae ipfam contingùnt, & in fubje&o funt plano, 
re&os angulos' efficir. 

IV. 

Planum ad Planum redum efh cum redse lineas quae 
communi planorum fedioni ad redos angulos in uno plan<è 
ducuntur, alteri plano ad redos funt angulos» 

V. 

Redx lineae ad planum inclinatio eft, cum à iublimi ter- 
mino rede illius lineas ad planum deduda fuerit j>erpen- 
dicularis ; atcjue à pundo quod perpendicolaris in iplo 
plano e£Fecerit. ad propofitas illius linex extremum, quod 
in eodem eft plano, altera reda linea fuerit adjunda; eft, 
inquam, angiuus acutus infiftente linea, Se adjunda com- 
prehenlus. 

VL 
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VI. 

.. PJani ad planum inclinatio eft. angulus acutus re Ais li- 
neis contentus, qux ia utroque planorum ad idem commu- 
nis fedionis pundum dudx, f edos cum fedione angulos 
efficiunr« 

Planum id planum fimilicer inclinari dicitur, atque al- 
terum ad alterum» cum di&i inclioationum ansili incei fé 
fuerint asquales. 

Vili. 
Parallela plana funt, qua^ incer fé non conveniunt. 

IX. 

Similes folidx figurx funt, quse fimilibus planis conti- 
nentur, multitudine asqualibu«, 

X 

.£quales &c fimiles folidae figurae fune, qux fimilibus pia- 
nis multitudine & magnitudine xqualibus continentur. 

XI- 

Solidus angulus eft, plurium quàm duarum linearum quas 
fé mutuo contingunt^nec in eadem funt fuperficie^ad omnes 
lineas inclinatio. Vel folidus angulus eft, qui plunbus quàm 
duobus planis angulis in eodem non coniiftentibus pTano, 
fed ad unum puncrum conftitutis continetur. 

XII. 

Pyramid eft figura folida planis comprehenfa, qux ab un» 
plano ad unum punàum conftituuntur. 

xm. 

Prifma eft figura folida q^ux planis continetur, quorum 
adverfa duo funt & asquaha & fimilia, & paraUela ^ alia 
vero parallelogramma, 

XIV. 

Sphsera eft, quando femicirculi manente diametro, cir- 
cumdudus femicirculus in feipfum rurfus revolvitur unde 
mover! cctperat. 

XV- 
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XV. . 

Axis autem fphserae eft quiefcens illa redla linea, circum 
quam femicirculus converticur. 

XVI. 

Centrum fphasrde eft idem quod & femicirculi. 

XVII. 

Diameter autem fphgerx eft reda quasdam linea per cen* 
trum dudta. Se utrinque à fphicrae fuperficie terminata. 

xvm. 

Conus eft, quando reffcanguli trianguli manente uno la- 
tere eorum quas circa redum angulum, circumdudum tri- 
angulum in leipfum rurfus revolvitur, unde moveri coepe- 
rat. Atque fi quiefcens refta linea asqualis fit reliquae 
quse circa redum angulum continetur, orthogonius erit 
conus : fi vero minor, amblygonius : fi vero major, oxygo- 
nius. 

XIX. 

Axis autem coni eft quiefcens illa linea, circa quam tri* 
angulum vertitur. 

XX. 

Bafis vero coni eft circulus qui à circumduda reda linea 
defcribitur. 

XXI. 

Cylindrus eft, quando re<9:anguU parallelogrammi ma-* 
nente uno latere eorum qua& circa reAum angulum, cir« 
cumduélum parallelogrammum in feipfum rurfus revolvi* 
tur, unde coeperat moveri. 

XXIL 

Axis autem cylindri eft quiefcens illa reda linea, circum 
quam parallelogrammum convertitur. 

XXIII. 

Bafes vero cylindri funt circuii à duobus adverfis Uteri- 
bus, qux circumaguntur, defcripti. 

XXIV. ^ 

Similes coni & cylindri lunt, quorum & axes, & bafium 
diametri proportionales funt. 
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XXV. 

Cubus eft figura folida fub fex quadratis acqualibus CM* 
tenta. 

XXVI. 

Tetraedrutn eft figura folida fub quatuor triangulis aequa- 
libus & sequilaceris contenta. 

XXVII. 

Odaedrum eft figura folida fub oQto triangulis xqualibus 
8c «quilateris contenta. 

XXVIII. 

Dodecaedrum eft figura folida fub duodecim pentagonis 
«equaUbus, & aequilateris, & xquiangulis contenta. 

XXIX. 

Icofaedrum eft figura folida Jdib viginti triangulis aequa- 
libus, & sequila;eris contenta. 

XXX. 

Parallelipipedum eft figura folida fex figuris quadrìlate»* 
ris, quarum quas ex adverfo parallela funt, contenta. 

■ 

PROPOSITIO I. THEOREMA. 

ReSs lineai pars quidam non efi in fubjeSo plano, quadam 
vero in fublìmi. 

Si enim fieri poteft^ redas lineae ab pars quidem ab 
£t in fubjedo p^no, pars vero bc in fubumi. erit reda 
linea quaedam ipu a b 
in diredum continuata in 
fubjedo plano, fitque db. 
duabus igitur datis redis li- 
neis ABC ABD commune 
fegmentuxn eft ab, quod fi-^ 
eri non poteft : reda enim 
linea cum reda linea non 
convenir in pluribus pundis, quàm uno. Non igitur redas 
line» pars qaacdam eft in fubjedo plano, quaDdam vero in 
fublimi. Qupd demonftrare oportebat. 
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PROF. IL THEOR. 

Si dtu rtSs lined ft invìcem fecent, in uno fimt plano, & 

ornne triangulum in uno plano cotftfUt. 

Duae enim re&x lineac a b e d fé invicem in pundo e 
feccnt. Dico ipfas ab cd in uno effe plano, & omoe trian- 

SLilum in uno plano confi- A B 

ere. Sumantur enim in ipfis 
E B E e quacvis punda f g ^ 
junganturque CB fg, & fh 




GK ducantur. Dico primum 
EBC triangulum confiftere 
in uno plano, fi enim trian- 
guliEBc pars<}U9sdam fhc, c H K B 

vel GBK in fubjeclo plano eh^ reliqua vero in alio plano; 
erit & linearum eb ec pars in fubjeólo plano^ & pars 
in alio, quod fi trianguli e e B pars f e b G ut in lub- 
jedto plano, reliqua vero in alio, ucrarumaue redtarum li- 
nearum EC EB quaedam pars erit in fiibjeao plano, qux- 
dam vero in alio. (]uod abfurdum effe^oftendimus. trian-^ i. bnjui. 
gulum igitur ebc in uno eft plano, in quo autem plano eft 
BCE triangulum, in hoc eft utraque ipfarum e e eb : in quo 
autem utraque ipfarum ec eb, in hoc * funt & ab cd. Ergo 
redse linese ab cd in uno funt plano, & omne triangulum 
in uno plano confiftit. Qupd erat demonftrandum. 

PROF. III. THEOR. 

Si duo plana fé invìcem fecent, communis ìpforum feffio 

reila lìnea erìt. 

Duo plana a b b e fé invicem fecent^ communis autem 
ipforum fedio fit db linea. Dico lineam db re&am effe, 
òi enim non ita fit, ducatùr 
à pundo D ad b in plano 
^uidem ab reda linea deb; 
io plano autem bc reda li- 
nea DFB. erunt utique dua- 
rum re&arum linearum deb 
DPB iidem termini, & iplae 
fpatium continebunt, quod 
eft abfurdum «. non igitur deb dfb redae line» funt. fi-* Axìo, ro; 
militer oftendemus neque aliam quampiam, quae à pundtoP"""^* 
D ab b ducitur redam effe, praster ipfam db communem 
fcilicet planorun> ab bc feòtionem. Si igitur^duo plana fé 
invicem fècent, communis ipforum feétio redU linea erit. 
,Qupd ofbendere oportebat. L PROF. 
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PRO P. IV. THEOR. 

Si reSn limd duabus re&k lineis fé imtcem fecantìbm m 
communi feiUonc ad refhs angulos infiJUt, etiam duS$ 
per ipfas pUno ad reRos angulos erit. 

KeStz linea quacdam ef duabus re&is lineis ab cd (è 
invicem fecantibus in e pundo, ab ipfo e ad redos angu- 
los infiftat. Dico ef etiam plano per ab co duÀo ad re- 
&0S angulos effe. Sumantur reétx lineae E a eb ce de 
Inter fé «auales: perque b ^ 

ducatur reaa linea geh ut- 
cunque : & jungantur ad cb; 
deinde à quovis punélo f du- 
cantur fa fg fd Fc fh 
fb. 2c quoniam duse rcGtx 
line» AE ED duabus reftis ^ 

lineis CE EB «quales funt. Se ^ ^ 

«I^prilIli. angulos 4 asquales aed ceb continent, erit^ ad bafls bafi 

è +. primi/^B sequalis, & triangulum aed triangulo ceb xquale. 
ergo £c angulus da e aequalis eft angulo ebc. eft autem 
& angulus AEG <* asqualis angulo beh. duo igitur triangula 
funt AG E BEH, duos angulos duobus angulis a^quales ha- 
bentia, alterum alteri, & unum latus a e uni lateri eb ac- 
quale quod eft ad aequales angulos. quare & reliqua latera 

r i^.primi. reliquis lateribus xqualia habebunt^ ergo GB quidem eft 
aequalis eh; ag vero, ipfi bh. quodcum ae fit aequalis 
EB, communis autem, & ad reAos angulos fe; erit ^ bafis 
AF bafi FB asqualis; eadem quoque ratione & cf xqualis 
erit FD. praeterea quoniam ad eft ssqualis cb, & af ipfi 
FB, erunt duse fa ad duabus fb bc xquales, altera al- 

d 8 primi. teri; & often&eftbaiis df asqualisbafi fc. angulus ^igi« 
tur F AD an^lo fbc eft acquahs. rurfus oftenfa eft ag ae- 

3ualis BH, led & af ipii fb eft acqualis. «duae igitur fa ag 
uabus fb BH aequales funt, & angulus fag sequalis eft 
angulo fbh ; ut demonftratum fuit, bafis igitur qf bafi ra 
eft ^ aequalis. rurfus quoniam gb oftenfa eft xqnalls SB| 
communis autem ef; erunt duse gb ef asquales duabus 
HE ef; £c bafis hp eft a^^ualis bafi fg* a&gulus^igfciir 
GEF angulo he F eft asqualis, fic idcirco re&us eft uterciie 
àngulorusi gef hef. ergo fe ad gh utcunqueper e ou- 
&^m veftos efficit angulos! fimiliter oftendemus fb etiam 
ad omnes re&as lineas, quse ipfam contingunt, & in fiib- 
je&o fune plano, re&os angulos efficerc. re&a autem ad 
é 3. Def. planum reaa eft «quando ad omnes reétas lineas ipfam con- 
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tiogentes, & eodem cxiftentes plano re&os efScit angu« 
los* Oliare pe fubjeAo plano ad re&os angulos iniìftir. at 
fubjetlum planum eft quod per ab cd re&asiineas duci- 
tur, ergo FÉ ad reStos angulos erit dufbo per ab cd 
J>lano. Si igicur reda linea duabus re&is lineis fé invicem 
ècantibus in communi feAione ad re&os «ngulos infiftat^ 
etiam du&o per ipfas plano ad re&os angulos erit* Qupd 
demonftrare oportebat. 

PROF. V- THEOR. 
Si reffa lìnea tribm rtàis lineis fefe tmigemibm^ in com'^ 
munì feUione, ad teihs otgMUs ìnfifiaty tres illa reffa 
linea in uno pianta erunt. 

Re&a linea qusedam ab tribus redis tineis so bd be, in 
conta&u B, ad re&os angulos infiftat. Dico bc bd be in 
uno plano efTe» Non enim, fed fi fieri pocefi:, fint bd be qui- 
dem in fiibje&o plano ^ bc vero in rublimi, & planum per 
AB BC producatur. com- 
munem utique fe&ionem in 

fubje&o plano faciet * re- ^ * 3» ^"Jm^ 

&am lineamj; faciat Bf » in 
uno igitur fiinc plano per 
A B BC du&ò, tres re&x li- 
neai ab BC BF. Scquoniàin ' j^====:zil~2|p 
ABUtrique ipfarum bd *4 ^^"^"'^**^^ 

BE ad re&os angulos. infifiic, &: du&o per ip&s db be 
plano ^ ad re&os angulos erit. planum autem per db be eft ^ 4* ^^ì»^ 
lubje&um planum, ergo ab adiubje&um planum re&a eft* 
({uare & ad « omnes re&as lineas ipfam contingentes, quse e 3. Dei 
in eodem plano fimC) re&os fadct angulos ; fed ipfam tan-> bqjtts. 
gic BF in lubje6to e^iftens plano, ergo angulus abf re&us 
eft. ponitur autem & abc angulos re&as. aequalis igitur 
éftMgulès abf angufe» a bc. Òr in eodem iunt plano; 
^uod fieri non poteft. re&a igitur linea bc non eft in fnb- 
linù^ quaietresre&« line» bc bd beìu uno funt plano. 
Si igitur re&a linea tribus re&is lineis féie tangentibus, in 
, communi iè&ione,ad re&es angulos infiftat,tres ill^ re&as 
liaeae in uno plano erunt. QuchqL demonftrare oportebat. 

PROF. VI. THEOR. 

Sì àua reffa lìnea eìdem plano ad reffos angMos fuerìnt^ 
JUa inter fefe parallela erunt. 

Duse enim re&ae lineae ab cd fubje&o- plano fint ad 
re&os aagtdos» Dieo ab ipft gi> p«ralklam msu -Occurrant 

L % enim 
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enim fubjedo plano in pun&is b d, jungaturque b d refia 

linea, cui ad redos angulos in bibjedto plano ducatur DS, 

& pofica DE ipfi AB asquaii, jungantur bb ae ad. Quo- 

niam igicur ab reda eit ad lubje&um a 9 

planum, & ad omnes reólas lineas qux 

ipfam contingunt, & in fubjedo lunt 

«3. Def. plano, reélos angulos *efficiet. contin- 

"^"** git autem ab utraque ipfarum bd be 

exiftens in fubjedo plano, ergo ucer- 

que angulorum aB'D ab£ reuus eft. 

eadem ratione reéfais etiam eft uterque ^ 

ipforum e db cde. & quoniam ab ae- 

qualis eft ipfi db, communis autem bd. 

erunc duac ab b d duabus ed p b a^- 
. quales, & redos angulos continenc ; 
^ +• P'*°"' bafis igitur ad bafi be eft^aequalis. ^ 

rurfus quoniam ab eft asqualis de, & ad i[)fi bb, duas 

. ab BE duabus ed da aequales fune, 6c bafis ipfarum a e 

e 8* pnmi. ^Q|Q|,mQJ3 . ^fgp angulus AB E angulo ed a eft « sequa- 

lis. fed ABB reaus eft. redus igicur & eda; & idcirco 
ED ad DA eft perpendicularìs. fed & perpendicularis eft ad 
utramque ip(arum bd dc. quare ed cribus reólis lineis bd 
DA Dc in contaàu ad redo^ infiftit angulos. tres igitur 

d X. ^"J^^TcdlsB line^ bd da dc in uno funt ''plano, in quo autem 
fune BD DA, in eo eft ab, omne enim triangulum in uno 

e 1. hujus. ^ g^ plano, ergo ab bd dc in uno plano fint necefle eft ; at- 
. qua eft uterque angulorum abd bdc reéhis. parallela igi- 

/is.pnmi. tyj.y.gfl. ^B ipjj ^jj^ Quare fi duae reftsc line» eiaem plano ad 

redos angulos fuerint, illae Inter fé parallela? erunt. Q.E.D. 

PROF. VII. THEOR. 

' Si du£ re^A line a paralUU fint, fumantur autem in utrd' 
que ipfarum qualibet punita ^ qua diSa punSa amjm^it 
^ reSa in eodem erìt plano, in quo & parallela. 

Sint duse redas lineas narallelas ab cd, & in utraque ipfa- 
rum fumantur quxlioet A £ B 
pundaEF. Dicoredamli- ' 
neam quac punda e f con* 
juqgit, in eodem plano effe, 
in (juo funt paralleLe. Non 
enim, fed n fieri poteft, fit , 

infublimi, ut egf, & per 'e jf- , 41 

%QV^ planum ducatur qupd 
« 3. iiujiit.infttbjedoplanp.fedionemfticiet«redamlineami faciat 

ut 
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'ut EF. ergo duas re&x linese egf ef (patium contine- 
bunt, quod fieri^non * poteft. non igitur qu« à punito e ad^ io», ^xìo. 
F ducitur retìa linea in fublimi eft plano, quare erit in eoP'*""* 
quod per ab cd parallelas tranGt. Si igitur duae rcStx li* 
neie pafallelae fint, &c. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. Vlir. THEOR. 

Si diu ieHA linea paralleU fint, altera autem ipfarum pia-* 

no alkuìfit ad reflos angulos, & relìqua eìdem plano ad 

reStos angulos erit. 

Sint duae redise lineas parallela ab cd, & altera ipfarumWJ#/^i»r4»» 
A B fubjedo plano fit ad reftos angulos. Dico & reliquam^'^f • Z**^*- 
CD eidem plano ad re(%os angulos eflè. Qccurrant enim ab 
CD fubje<3;o plano inpun&is b D, & bd jungatur. ergo ab 
CD BD in uno funt « plano, ducatur ipfi bd ad redos angu-** 7. ^«io*- 
los in fubjedio plano de: & ponatur de ipfi ab aequalis: 
ìungantur(}ue be ae ad. & quoniam ab perpendicularis 
efl ad fubjeóhim planum, & ad omnes re(3:as lineas ^ux 
ipfeni contingunt fiintque in fubjeélo plano, perpendicu- 

. laris^erìt. >reótus igitur eft uterque angulorum abd abe.* 3- i^f- 
quod cum in parallelas redas lineas ab cd reda incidit^"i"*- 
bd, eruntanguli abd cdb duobusreftis^aequales. reau?ci9.primi. 
autem eft abd. ergo & cdb eft redus; ac propterea cd 
perpendicularis eft ad bd. & quoniam ab eft sequalis de, 
communis autem bd, dose ab bd duabus ed db xquales 
funt; & angulus abd eft aequalis angulo edb, redus enim 
titerque eft, bafis igitur ad bafi be eft <*a:qualis. rurfus^ 4. primi. 
quoniam ab sequalis eft de, & be ipfi ad; erunt dux 

/ AB be duabus ed pa aequales, altera alteri; & bafis ea- 
rum communis a e. quare angulus a b E eft « arqualis anguloe s. primi. 
BDA. redus autem eft A B E. ergo Se EDAeft redus, & ed 
ad DA perpendicularis. fed & perpendicularis eft ad bd. 
ergo ED etiam adpknum per bd da perpendicularis/erit,/ ^ hu]Ms, 
& ad omnes redas lineas quas in eodem exiftentes plano 
ipfam contingunt, redos^ taciet angulos. at in plano perf ?• ^*^* 
BD DA eft DC, quoniam in plano per bd d a funt ^ ^^h^^\^mu 
BD : in quo autem funt ab bd in eodem > eft ipfa dc. quare i y[ hu^u/. 
ED ipfi CD eft ad redps angulos : ideoque e d ad reébos 
angulos eft ipfi de; fed & etiam ipfi db. ergo cd duabua 
reftis lineis de db le mutuo fecantibus in communi feftio- 
ne D ad reàos angulos infiftit; ac propterea plano per de 
Db eft /ad redos anpulos. planum autem per de de eft 
fubjeftum planum. Ergo cDfubjedo plano ad reótps angu- 
los erit. Quod demonftrare oportebat, . 
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PROF. IX. THEOR. 

Qua eìdem reSA lìnee fmt faralleU, non exifientes in e^-^ 
(iem in quo ìffa plano, etiam inter fé paralleU erunn 

' Sit utraque ipfarum ab cd parallela ipfi ef, non éxiften- 

tes in eodem, in quo ipfa plano. Dico ab ipfi cd i>arallelain 
eflè» Sun^atur in ef quodvis pundum g, à quo ipfi bp, io 
plano quideni per e f ab A H S 

tranfeunte, ad redtos angu-^ ^ 
los ducatur gh^ in plano au- 
tem tranfeunti per ef co* 
rurfus ducatur ipfi ef aa 
redos angulos gk. & quo-^ 

niam ef ad utramque ipft- ^ 

rum GH OK eft perpcndi- C K I> 

4 4. hujustcularis, eric ef etiam ad redos^* angulos plano per oh gk 
tranfeunte^ ataue eft ef ipfi ab parallela, ergo 8c ab pla- 

è 9. hajus.no per hgk aa reftos angulos ^ eft. eadem ratione Se co 
plano per hgk eft ad reòtos angulos. urraque igitur ipfa*' 
rum AB CD plano per hgk ad redos angulos erit. Si au« 
tem duas rease lineos eidem plano ad re&os angulos fue* 

g €. lwjiw.rint, parallelae *erunt inter fé. Ergo ab ipfi co eft pa» 
ralicla. Qjkkì demonftrare oportebat. 

PROF. X. THEOR. 

Si duA teSA lìneA fefe contingentes, duabus refUs lìneis 
fefe contìngentibus fmt faraUelA^ no» Afttem in eodem 
flano ^ Àquale^ angulos contìnebunt. 

Duse re&ae line^ fefe contingentes ab Bc^ duabus re^ 
lineis DE ef Ì^k contmgentibus fint 
paralielse, non autem in eodem plano* 
Pico angulum abc angulo def ^equa- 
lemefie. Aflumantur enim ba bc ed 
XF inter fé xquales; & jungantur ad 
cf be AC DF. quoniam igitur ba ip^ 
^35.prjm?,KD arqualis eft & parallela, erit & * AD 
«qualis & parallela ipfi be. eadem ra-r 
rione 8c cp ipfi be sequalis & parallela 
erit. utraque igitur ipfarura ad cf 
ipfi BE aequalis eft & parallela, quas au- 
tem eidem reélae lineae fiinc parallelae, '^^ 
f|on ^}(if^entes in eodem plaqo ^ 3c igv • 




1 



L I B E R. Xlt l6f 

ter (e parallelae> erunt. ergo ad paroUelt eft ipfi cp 8c^ $- hojuf. 
acqualis. atque ipfas conjungunt ac df; & ac igitur i^(i 
2>F ^qualis eft & ^ parallela, & quoniam dux reaas lineas ^ jj.primi. 
AB BC duabus dk bf xquales funt, 6c balis ac eft asqualis 
bafiDF: eric^angulus ABcangulo DEP sequalis. Si igitur^ '"P""*** 
duae reaac line« (efe contingences, duabus reftis lineis fefe 
conitingentibus fiat parallela^) non aurem in eodem plano; 
sequales angulos concinebunt. Qupd oporcebac demon- 
ftrare. 

PROF. XL PROBL. 

A dato punSo in fublintì, ad fubjeitnm planutHy pefpendt* 

cularem reSfatn lìneam ducere. 

Sic datum quidem pun&utn in fublimi a, datum aurem 
fubjeftum pknum bh. Oportec à puudo a ad fubjedum 
planum perpendicularem redtam liùeam ducere. In fubje- 
£to Diano ducatur qnisdam reda linea utcunque bc^ & à 

?»unÀo A ad BC perpendicu- yiA 

aris agatur^AD. fìguidem •■* /i mi primi, 

igitur AD perpendicularis 
ut eciam ad fubjedum pla- 
num; fadumjam erit,quod 
proponebatur : fin minus; 

ducatur à pun&o d ipfi Bc, 

in fubje£to plano, ad retìos K n C 

^angulos de: &àpun&o a ad de perpendicularis ^du-^it.prtinì. 
catur AF. denique per f ducatur gh ipfi bc ^ parallela, c si.pnmi. 
Qgpniam bc utricue ipfarum da de eft ad redtos an^los, 
cric<'& BC ad redos angulos plano per da de tranieunti.'' 4* !»"]«*• 
quia ipfi BC parallela eft oh ; fi autem fint duse re&x lineae 
parallela^, qaarum una plano alieni fit ad reótos angulos ; 
& reliqua « eidem plano ad reéitos angulos erit. quare 6c « 8* ^"Hi** 
GH plano per ed da tranfeunti ad reSos angulos eft: ac 
propterea ad omnes rc&as lineas, qux in eodem plano ex* 
iftentes ipfam contingunt eft /perpendicularis. contingit/^ Def. 
autem iplam af exiftens in plano per ed da* ergo oHhujus. 
perpendicularis eft ad af. & ob id af eft perpendicularis 
ad gh: eft autem a f ad de perpendicularis. ergo ap 
perpendicularis eft ad utramcjue ipfarum hg de. fi autem 
reda linea duabus re&is lineis fefe contingentibus, in com-, 
muni fedione. ad red:os angulos infiftat, etiam piano per 
ipfas dudo ad reStos anjgulos ^ erit. quare af plano per 
ed 6H du&o eft ad reaos angulos. planum autem per 
ED GH eft fubjedum planum. ergo af ad fiibjedum pla- 
num eft perpendicularis* A dato igitur pundo mblimi a. ad 
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fubjeAum planum, perpendicularis reStz linea dada eft af. 
Qupd faccre oportcoat. 

PROF, XII. PROBL. 

Dato plano, à punito quod in ìpfo iatum efi, ad reSos at^ 
gulos reSam lineam conftituere. 

Sit datum quidem planum fubjeaum, pundum autem 
quod in ipfo fit a. Ooortet à 3a R 

pundo A fubjedo piano ad 
redos angiilos redam lineam 
conftituere. Intelli^tur ali- 
quod pundum fublime b, à 
quo ad fubjedum planum a- 
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jni.hujus.gatur * perpendicularis Bc; / ^ h I 

k 3i.priiini& per A ipfi BC parallela* / ^ ^ I 

ducatur ad. quoniam igitur duce redtx line» parallelse fiint 
AD GB, una autem ipfarum bc fubjedo plano eft ad redos 
e t. 2iujaff.angulos; & reliqua.^ ad fubjedo plano ad redos angulos 
erit. Dato igitur plano à pundo quod in vùio eft datum, ad 
redos angulos reda linea cohftituta eft. Qucxl facere 
oportebat. 

PROF. XIII. THEOR. 

T>ato plano, a punito quod in ìpfo eft, dua reità linea ad 
reBos angulos non conftituentur ex eadem parte. 

Si enim fieri poteft, dato plano, à pundo quod in ipCo eft 
A, du^ redae Imeas ab ac ad redos angulos conftituantur 
ex eadem parte : & ducatur 

?)]anum per ba ac, quod 
aciet fedionem per a in 
a 3 jiuju«.ftibjedo plano «redam line- 
am. faciat da E. ergo redac 
linese ab ac dae in uno 
funt plano. & quoniam e a 
fubjedo plano ad redos an- X> A £ 

h 5. pcf. gulos eft, & ad * omnes redas lineas, qux in fubjedo plano 
hi^ùs. ' exiftentesipfamcontingunt, redos faciet angulos. contin- 
gic autem ipfam dae, qua; eft in fubjedo olano. angulus i- 
gitur CAE redus eft. eadem ratione & reaus eft bae. ergo 
angulus CAE ipfi bae eft acqualis. Se in uno funt plano, 
e o.axiom.^^^ fi^^^ "on e poteft. Non igitur dato plano, à puqdo, 
primi. quod in ipfo eft) duas redse lineas ad redos angiilos i:onfti- 
tuentur ex eadem parte. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. 
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PROF. XIV. THE OR. 

Ad quéi plana, eadem reità linea eft perpendicularis, ea 
parallela funt. 

Reda quasdam linea ab ad utrumque ipforum planorum 
CD EF fit perpendicularis. Dico ea pia- 
na oarallela elle. Si enim non ita fit,pro- 
du&a convenient inter fé : convenianr, 
&communemfedionem£Eiciantreólam 
lineam gh ^ & in ipfa gh fumpto quo- ^ 
vis pundo K, jungatur ak bk. Quo- 
niam igicur ab perpendicularis eft ad 
EF planum ; erit Se perpendicularis ad 
ipfam BK <• reóbam Iineam in plano ef 
produ(3:o exiftentem. quare angulus 
ABK reótus eft. eadem racione & bak 
eft re<Stus: ideoque triangoli abk duo 
anguli ABK BAK duobus re&is fune 
«quales, quod fieri non^poteft. non igitur plana od EP^iy.primi. 
produda inter fé convenient. quare CD ef parallela fint 
necefle eft. Ad quse igitur plana, eadem reStz linea eft 
perpendicularis, ea parallela fune. Quod demonftrare o- 
portebat. 

PROP. XV. THE OR. 

Si dua refla linea fefe tangentes duabus reHis lineìs fefe 
tangentìbus fint parallela, non autem in eodem plano ; 
& qua per fpfas tranfeunt plana parallela erunt. 

Dux re£tas linex fefe tanlgentes ab bc, duabus redis li- 
neis fefe tangentibus de ef- parallela: fint, & non in eo- 
dem plano. Dico plana quas per ab bc, de e f tranfeunt, 
fi producantur, inter fé non 
convenire. Ducaturàpun- 
fto B ad planum, quoa per 
DE ef tranfit, perpendicu- 
laris BG,,quse plano in pun- 
fto G occurraty & per g 
ducatur ipfi quidem ed pa- 
rallela G H ; ipfi vero e f D ^ ^nF 
parallela gk. itaque quoniam bg perpendicularis eft ad 
planum per de ef^ & ad omnes redas lineas quas ipfam 
contingunt, & in eodem funt plano, reftos faciet «angulos. * 3. oef, 
contingit autem ipfam utraquc earum gh gk, qux funt in*»"j«»*« 

eodem 




r 



170 



EUCLIDIS ElEMSNTORU»! 



eodem plano» rcSbis igitur eft ucerque angulorum bgh 
BGK. & quoniam ba parallela eft ipfi gh, anguli gba 

ixp.primi.BGH duobu$ TcQìs funt ^ «qualcs. reaus auteixreft bgh. 
ergo & GB A redus erir, ideoque GB ad ba eft i>erpendi- 
cularis. eadem ratione &: GB eft perpendicularis ad bc. 
cum igitur jeAa litiea mg duabus redis lineis b a bc fé 
invicem fecanàbus ad re&os angulos infiftac; erit bg etìam 

r 4. liiijtit.ad pianura per ba Bcduftum« perpendicularis. atque eft 
ad pianura per de bf perpendicularis. ergo bg perpendi-^ 
cularis eft ad utruraqiie planorum mue per ab bc, db ep 
tranfeunr. Ad quft ^ero plana eadem reda linea eft per- 

4x4.luijaf.pendicularis, eajparallela^'fuDC. parallelura igitur eft pia- 
nura per AB bc plano per db bF. Quare fi dusc re&ae linex 
fefe tangentes duabus redis lineis fefe tangeatibas fine pt- 
rallelas. non aucera in eodem plano^ & qux per ipfits tran- 
feunt plana parallela erunt. Qupd aeraonitrare oporcebat. 

PROF. XVI. THEOR. 

Si duo plana parallela ab aliqm plano fecentur, communcs 
ìpfofum fetHoncs parallela ermt. 

Duo plana parallela ab cd à plano aliquo efgh fé» 
cencur; communes autem ipforum fèdiones fine ef gh. 
Dico EP ipfi gh parallelam efTe. Si enim non eft parallela, 
produ&se ef gh Inter fé conveniente vel ad partes f h, vel 
ad partes eg. producantur prius ut ad. 
partes f h, & conveniant in k. quoniam 
Igitur EFK eft in plano ab^ 8c omnia 
ause in efk fumuntur punda in eo- 
dem plano erunt : unum autem pundo- 
rum qux funt in efk, eft ipfum k 
pundum. ergo k eft in plano ab. ea- 
^ dem ratione ce k eft in e d plano» ergo 

plana ab CD produda inter feconve- 
nient* non conveniunt autem, cum pa- 
rallela ponantur. non igitur ef g.h 
redae Imeae jprodudae convenient ad 
partes f h. limili ter demonftrabimus 
neque ad partes e g convenire, fi producantur. qux autem 
neutra ex parte conveniunt parallela^ funt. ergo ef ipfi 
OH eft parallela. Si igitur duo plana parallela ab aliquo 
plano fecentur, communes ipforum fediones parallelx e- 
fUnt. Qupd demonftrare oportebat. 

PROF- 
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PROF. XVII. THE OR. 
Si dud reiis ItneA à pardUelis fecentw flàms^ in eafdem 
proportiones fecabuntur. 

Duas redae linea: ab ce) à paraUelis planis gh kl mn 
fecentur in t>undi8 a, E, b, c» p. d. Dico ut ae icda linea ad 

ipfam EB, ita eCTe cp ad fd. Jungantur H 

eniixl AC BD ad: & occurrac ad pia- A Ajl i<^ ^^ 

no KL inpundox: & ex xp jungan- Gr 

tur. Qupniam igitur duo plana parallela 

KL MN à plano £BDX fiecantur, com- 

munes ipforum fe&iones ex bd paral- 

lelae « funt. cadem ratione quoniam duo ^ ^ 

plana parallela gh kl à plano axf e k 

lècantur. communes ipforuoi fe&iones 

AC Fx mnt parallela?. & quoniam uni , 

latcrum trianguli abd, videlicct ipfi /^ 

BD parallela dudaeft ex, ut ae ad eb / 

ita ^ erit a x ad xd. rurfus quoniam uni M t z. ititi, 

laterum trianguli adc, nempe ipfi a e parallela duda eft 

XF, erit ut AX ad xd^, ita cf ad fd. oftenfum autem 

eft ut AX, ad xd, ita efle a e ad e b. ut igitur a e ad 

EB^ ita eft ^ CF ad fd. Quare fi dqpe redx lineae à paral-c ix.quimi. 

Jelis fecentur planis, in eaSem proportiones fecabuntur, 

Quod demonftrare oportebat. 

PROP. XVIII. THEOR. 
Strega linea plano alieni fit ad tetto s angulos, & omnia 
qua per ipfam tranfeunt plana eidem plano ad reSos an- 
gulos erunt. 

Reda linea quasdam ab fubje&o plano fit ad redos an« 

Slos. Dico & omnia plana quasper ipfam ab tranfeunr, 
3Jcaoplano ad reftos an- 
gulos effe. Producatur enim 
per AB planum db, fitque 
plani DB^ & fubjeai plani 
communis fedio e e : & 
fumatur in ce quodvis pun* 
àum f; à quo ipfi ce ad 
reftos angukw, in de plano, t i* "B 

ducatur fg. Quoniam igitur ab ad fubje&am i>lanum eft 
perpendicularis : & ad omnes redas lineas, quac ipfam con- 
tingt|nt& in eodem fune plano perpendicularis^erit. quare f ?• ^ 
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etiamad ce eft perpendicularis. anguiusigitur abf réftus 
* t8.priml eft : fed & gfb eft reélus. ergo ab paraltela * eft ipfi fg. 
eft autetn ab fubje&o pla- 
no ad redros anguios, & fg 
igitur eidem plano adredos 
< 8. faujas. anguios « enc. at planum 
ad planum reófaim eft,quan- 
do communi planoram fe- 
élioni ad reclos anguios 
dudx reàae linese in uno e W fK 

d 4. Def. planorum, reliquojplano ad reftos anguios ^ funt : commu- 
liojui. yj yg^Q planoram (edioni ce in uno plano de ad reStos an- 
guios dufta FG, oftenfa eft fubjefto plano ad redos eflè 
anguios. ergo planum de redum eft ad fubjedum planum. 
fìmilicer demonftrabuntur & omnia (juae per ab tranfeunt 
plana fubje<aò plano refta effe. Si igitur refta linea plano 
alieni fit ad rea:os anguios, & omnia quas per ipfam tran- 
feunt plana eidem plano ad re&os anguios erunt. Qupd 
oportebat demonftrare. 

PROF. XIX. THEOR. 

Sì duo plana fé invìcetn fecantia plano alte ut fint ad reSos 
anguios ; C^ communis ìp forum feUio eìdem plano ad 
reSos anguios erti. 

Duo plana fé invicem fecantia ab bc fubjefto plano 
fint ad re£bos anguios : communis autem ipforufn feftio fit 
bd. Dico bd fubjefto plano ad redos anguios effe. Non 
enim, fed fi fieri poteft; non fit bo ad 
reftos anguios fubjeóto plano ^ & à 
pun&o D ducatur in plano quidem ab, 
re&x linex ad ad reSbos anguios ipfa 
de: in plano autem bc ducatur ipfi 
CD ad redos anguios df. Et quoniam 
planum ab ad fubjedum planum reftum 
eft, & communi ipforum feAioni ad 
ad redos anguios in plano a b du&a eft 
DE, erit «DE ad fubjedum planum per- 
pendicularis. fimilirer oftendemus & df ^ 
perpendicularem effe ad fubjeótum pia- a 
num. quare ab eodem pundo d lub- 
jedo plano duae redse lineae ad redós anguios conftituta 
*i3.hujus.funt ex eadem parte, quod fieri non ^poteft. non igitur 
fubjedo plano à pundo d ad redos anguios conftituentur 
alisB redae lineai, practer ipfam db, communem planorum 

AB bc 
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A B BC fe<^ìonem. quare db fubjedo plano eft perpendicu- 
laris. £fgo li duo plana fé invicem fecantia plano alieni 
fiat ad rectds angulos ; & communis ipforum ie&io eidem 
plano ad redos angulos eric. Quod oportebacdenionftrare. 

PROF. XX. THEOR. 

SìfoUdus angulus trìbus angulk pUnis contine atur^ duo nui* 
libet relìquo majores funt^ quomodocunque fumptì. 

Solidus angulus ad a tribus angulis planis bac cad dab 
contineacur. Dico angulorum bac cad dab duos quof"* 
libet reliquo majores efle, quomodocunque iiimptos. Si 
enim bac cad dab an- 
guli inter fé aequales finr, 
perfpicuum eft duos quofli- 
oet reliquo majores effe, 
quomodocunque fumptos. 
iin mmus, (it major bac 
Se ad re(5tam lineam ab, & 
ad pun&um in ipfa a, con- , 
ftituatur '*' angulo dab, in plano i>er ba ac tranfeunte,^ &3*P"i»ì^ 
aequalis angulus bae; ponaturque ipfi ad asqualis ab; & 
per E du£ta bec fecet redas lineas ab ac in punélis bc, & 
DB iKjungantur, itaque quoniam da eft a^qualis ae, com* 
munis autem ab, duae da ab sequales funt duabus a E ab; ' 
& angulus dab sequalis eft angulo b a e . bafis igit ur d b bafi 
BE eft^sequalis. & quoniam duas db Dc ipfa bc majores^ 4«P'ùq1* 
funt', quarum db sequalis oftenfa eft ipfi be ; erit reliquac lo.primù 
DC quam reliqua ec major, quòd cum da fit aequalis ab, 
communis autem ac & bafis dc major bali ec; erit^an-ii/.primi. 
gulus DAC angulo eac major, fed ex conftrudione eft dab 
angulus aequalis ipfi b a £• quare dab d a c anguli, an- 
goTo bac majores funt. fimiliter demonftrabimus, & li duo 
QuUibet alìi lumantur, eos reliquo eflè majores. Si igitur 
U}lidu8 angulus tribus angulis planis contineatur ; duo qui* 
Ubet reliquo majores Itinr, quomodocunque fumpti. Quod 
demonftrare oportebat. 

PROF. XXL THEOR. 

Onmis folìdus at^ulusy mtnorìbus quam quatuor rtSts an-^ 
gidi$ planis cominetwr. 

Sit folidus angulus ad a, planis angulis bac cad daa 

con- 
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conrentus. Dico angulos bac cad dab c^uatuor reAts 
effe minorQS; Sumantur enim in unaquaque ipfarum ab ac 
AD quasvis panda b e d, & bc cd DB}unganmr« Quc)- 
niamigicuriblidusangulusad A 

B, tribus angulis planis con- 
tinecur cba abd cbd, duo 

s IO. hujus. quilibet reliquo majores^funt: 
anguli igitur cba abd, an* 
g'.ilo CBD font majorcai. ea- 
dem ratione, & anguli qui- _ _ 

dem BCA A CD nuiores iunt 3 e 

anguloBCD; angjiilivero cda adb majoresangulo cdb. 
quare fex aagak cba abd bca acd cda adb tribus 
angulis CSD bcd cdb funt majores» fed tres anguli cbd 

^3t.primi.BDC DCB font ^ ae quale s duobus redis. fex igitur angoli 
cba abd bca ACD CDA ADB duobus reSis major^ 
font, quodcum foigulorum trianguloruQi ABC acd adb 
tres anguli fint asquales duobus reàis, erunt trium triangu- 
lorum Qovem anguli cba acb bac acd dac cj>a 
adb DBA BAD dsquales fex redis. quorum fex anguli 
ABC BCA ACD CDA ADB DBA duobus re<9:is font ma- 
yyres. reliqui igitur baccaddab tres anguli, qui foli^m 
continent angulum, quatuor tc&ìs miuores erunt. Qu^ 
omnia folidiis angums, minoribus quam quatuor re&is an- 
gulis planis cootinecur, Qupd oportebat demonftrare. 

PROF. XXII. THEOR. 

Sì ftnt tus anguli plani, quorum duo reliquo fintntajores^ 
quomodocunque fumptì, conttneant auum ipfos re&a li- 
no A dqudis ; fieri p<aefi, m ex i'u qu£ rtSta& dquales 
€onjuf^unty trìafigulum conftituatur. 

Sint dati tres anguli plani abc dep g»k, quorum dao 
reliquo fint majores, quomodocunque fompti : oontineant 
autem ipfos gequales reàae lineas ab bc, de bp, gh rk, 6c 
ACDF GK jungaoirur. Dico fieri poHè ut ex aBquatibusipfo 
AC df GK triangulum conftituatur : hoc eft duas reliqua 
majores effe quomodocunque fumptas. Si igitur anguli 

s 4. primi. ad B E H fint aocp^lcs^ '& AC DP Gfc «q^alcs « erunt, & 
dux reliqua majores. fin minus, fint inaequales anguli ad 
B b H, & major fit angulus ad b utrovis ipftwum tjui font 

» H-P"'»»- ad E H. major igitur elt & * reda linea ac UBraids i|rfijri>m 
DF GK. & manifeftum eft ipfam a e una cum altera ipfa- 
vum DF GK, reliqua efife majorcm. Dico&- dF gk ipfa ac 

majores 
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tnajores effe, conftìcuatur ^ ad reftam lineam ab, & ad pun- « %M«xmi 
<^uniin ea b, angulo ghk aequalis anguhis abl, & uni 

U li il 






ipfarum abbc, db ef, gh hk ponitur ^qualis bl, & 
A L CL jungantur. Quoniam igitur duas ab bl duabus GH 
HK xquales funt, altera alteri^ fic angulos sequales conti- 
nente erit balìs al bafi gk aequalis. & quoniam aiìguli 
ad E H, anejulo abc majores funt, quorum angulus ghk efl 
sequalis ioli abl; erit reliquus qui ad e, anguto LBc ma« 
jor. quoQ cum dua: lb bc duabus pi; ef sequales funt, 
altera alteri; & an^lus pef angulo lbc major; bafis of 
bafi, LC major 'erir oftenfa eit autem gk a^quaUs Ah.d 
ergo pf gk ipfis al lc funt majores; ièd aiv lc ma- 
jores'funt ipfa AC. multo igitur df gk, ipfaAC majores •***P"*^' 
erunt. Quareredarumlinearum ac pf gk dux reliqua 
majoj'es funr, quomodocunque fumptx; ac propterea/fieri-^***P'^*°"' 
poteft u( ex aequ.alibus ipfis ac pf gk triangulum confti- 
tuatur. Qupd oportebat demonftrare. 

PRÓP. XXIII. PROBL. 

Ex tribus augiMspUn^y quorum àufi tetiqu» funi majmris^ 
qmm$doiunque fumftìy folìdum at^ukm confiUune. 0* 
f^net dutem tres dtigikos quatumr reEtis effe mtnwes. 

Sìnt dati tres anguli plani abc pef ghk, quorum duo 
reiiquo fint majores, quomodocunque fump^i, fintquetres 






A C T> r Cr K 

anguli quatuor vt&\% minores. Oportet ex xqualibus ipfis 
abc pef GHKfotidumangulumcooftituere. abfcindantur 
irqttalcs AB BC, PC sf, gh hk ; & AC PF GK jungantur. 

fieri 
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fieri igitur poceft ut ex aequalibus ipfis ac df gk confti- 
«ii.hujoi.tuatur'^criaDgulum. Itaque^conftituatur lmn, ita ut ac 
^ la.prinii. quidem fit xqualis LM, DF vcro ipfi MN : & prsBterea gk 
€ j. quarti. ipfi LN, & circa LMN triangulum circulus L mn • dcfcri- 
batur : fiimaturque ipfius ceatrum x, quod vel cric in- 
tra triangulum lmn, vel in uno ejus latere, vel extra, 
fit primo intra: & LX mx nx jungancur. Dico ab 
majoreni effe ipfii lx. 
3i enim non ita fic^ vel 
ab erit sequalis lx, 
vel ea minor, fit pri- 
mo xqualis. quoni- 
am igitur ab eft ae- 
qualis LX, atque eft 
AB ipfi Bc aequalis^ 
erit LX aequalis bc, 
eft autem lx aequalis 
XM. duas igitur a B b e duabus L x x m aequales fiint, al- 
tera alteri; & Ac'bafis bafi lm x(][ualis ponitur. quare 
^ 8. primi. «'angulus ABC angulo lxm eft asqualis: eadem ratione & 
angulus quidem de f eft sequalis angulo mxn, angulus 
vero GHK angulo NXL. tres igitur anguU a bc def ghk 
tribus LXM MXN NXL sequales fimt. fed tres lxm mxn 
tpi.cor.ij'.j^XL quatuor reflis fimt * a:quales. ergo & tres abc def 
!"""'• GHK aequales erunt quatuor re&is. atqui ponuntur quatuor 
redis minores, quoa eft abfiirdùm. non igitur ab ipfi LX 
eft sequalis. Dico prxterea neque ab minorem eflè ipfii lx. 
fi enim fieri poteft, fit minor. & ponatur ipfi quidem ab 
oequalis xo, ipfi vero bc acqualis XP, & OP jungatur. quo- 
niam igitur ab eft aequalis bc, & xo ipfi xp sequalis erit. 
ergo & reliqua ol reliquae pm eft sequalis; ac propterea 
/x.rexti. LM parallela /eft ipfi op; & lmx triangulum triangulo 
l 4. fesii. o P X asquiangulum. eft g igitur ut x l ad l m, ita x o ad 
OP; & permutando ut xl ad xo, ita lm ad op. major 
autem eft lx, quam xo. ergo & lm quam op eft major, 
fed LM pofita eft aequalis a e. & ac igitur quam op ma- 
jor erit. itaque quoniam dux redas linese ab bc duabus 
frìj.primi.ox XP xquales fiint, & bafis a e major bafi op ; erit* an- 
gulus ABC angulo oxp major, fimiliter demonftrabimus 
& DEF angulum majorem eftè angulo mxn, & angulum 
GHK angulo NXL; tres igitur anguli abc def ghk tri- 
bus LXM MXN NXL fimt majores. at anguli abc dbf 
GHK quatuor redisminoresponuntur, multo igitur angiuii 
r,*^j^-'^'LXM MXN NXL miuores erunt quatuor redis. fed &<fl^ 
^ * quaks. quod eft abfurdum. non igitur ab minor eft, quam 

LX. 



L t B E R XI. Ì77 

tx. Oftenfum autem eft ncque effe «qualem. ergo major fit 
neceffe eft. conftituatur <à punfito x circuii lmn plano ad^"«^jw»* 
redlos angulos xr. & exceilui quo quadratum ex ab fu- 

Jerat quadratum ex lx, ponatur acquale quadratum quod 
t ex Rx, & RL RM RN jungantur. quoniam igitur rx 
perpendicularis eft ad planum dmn circuii, & ad unam- 
quamque ipfarum lx mx nx erit ' perpendicularis. &/3. Def. 
quoniam lx eft aequalis xm, communis autem & ad redlos**"J"«- 
angulos XR, erit; bafis lr arqualis^bafi rm. eadem ratione w ^-primi. 
& RN utrique ipfarum rl rm eft aequalis. tres igitur 
reélx lineas rl rm rn intcr fé aequales funt. & quoniam 
quadratum xR ponitur acquale excefTui, quo quadratum ex 
AB fuperat quadratum ex Lx; erit quadratum ex ab qua- 
dratis ex lx xr acquale, quadratis autem ex lx XR 
acquale eft» quadratum ex rl; reótus enim angulus eft»47P"«nl. 
LXR. ergo quadratum ex ab quadraoex rl acquale erit; 
idebaue ab ipfi rl eft aequalis. fed ipjQquidem ab aequa- 
lis eft unaquarque ipfarum bc de ef gh hk: ipfi vero 
RL aequalis utraque ipfarum rm RN. unaquacque igitur 
ipfarum abbcdeefghhk unicuique ipfarum rl RM 
RN eft aequalis. quod cum duac rl rm duabus ab bc 
scquales fint. Se bafis lm ponatur aequalis bafi ac : erit 
• ^ngulus lrm aequalis angulo abc. eadem ratione & an-* 9. primi; 
gulus quidem mrh angulo def, angulus autem lrn an- 
gulo ghK eft acciualis. £x tribus igitur angulis planis lrm 
MRK lrn, qui aequales funt tribus datis abc def ghk 
folidus angulus conftitutus eft ad r. 

Sed fit centrum circuii in uno laterum trianguli, vide- 
licet in MN^quod fic x, & xl jungatur. Dico rurfus ab 
majòìfem effe ipfa L x. 
Si enim non ita fit, 
vel AB eft aequalis 
LX vel ipfa minor, fit 
primo aequalis. duac 
iptur A e B e , hoc ^ 

eft DE EF duabus mx ^' ' x li 
XL, hoc eft ipfi MN ^ y M^ 

aequales funt. ied mn 
ponitur aequalis df. 
ergo DE EF ipfi DF funt aequales. quod fieri non^poteft/ao.p»»»^ 
non igitur ab eft aequalis lx. fimiliter ncque minor, multo 
enim majus id, quod fieri non potcft, fequeretur. ergo ab 
ipfa LX major eft. & fimiliter li exceffui quo quadratum ex 
AB fuperat quadratum ex lx acquale ponatur quadratum 

M ex 
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ex R X) & ipfa R X circuii plano ad redkos angulos con*- 
ftituatur, fiet problema. 

Sed iit centrum circuii extra triangulum lmn, quod fit x, 
de LX MX Nx jungantur. Dico & uc ab ip{a lx miyorem 
effe. Si enim non Ica fit, vel aequalis eft, vel minor, fìt pri- 
mo asqualis. ergo duas ab bc duabus mx xl aequales 
funt^ altera alteri ; & bafis ac eft aequalis bafi ml, angu- 
lus igitur ABC dsqualis eft angulo mxl. eadem ratione & 
GHK angulus i- "^ 
pfi LXN eft X- 
qualis^ ac pro- 
pterea totus m- 
XN sequalis duo- 
bus ABC GHK. 

fed & angui! 

ABC GHK an- A CB JP& X 

gulo DEF majores funt. &. angulus igitur mxn ipTo 

DEF eft major, at quo- 

niam dux de ef du* 

abus MX XN asquales 

funt, & bafis df «- 

qualis bafi mn, erit 

MXN angulus angulo 

DEF aequalis'. often- 

{\xs autem eft major, 

quod eft abfurdum. 

non igitur ab eft x- 

qualis Lx: deinceps vero oftendemus neque minorem eflè» 

quare major neceuario erit. & fi rurfiis circuii plano ad 

redos angulos couftituamus xr, & ipfiun sequalem pò- 

namus laterì quadrati ejus, quo quadratum ex a B iiiperat 

quadratum ex lx, problema conftituetur. Dico vero neque 

minorem efie ab ipfa lx. Si enim fieri poteft, fit minor; 

6c ipfi quidem ab xqualis ponàtur X9, ipfi vero BC sequa- 

lis XP, oc op jungatur. quoniam 

igitur AB ipfi bc eft sequalis, erit 

ox sequalis XP. ergo & reliqua OL 

reliqux PM sequalis. parallela igi- 

i *• ***"• tur ^ eft LM ipfi PO, & triangulum 

. LMXtrianguloPxoxquiangulumeft: 

f ^ fcxti. qu^re ''Ut XL ad lm, ita xo ad op : 

& permutando ut lx ad xo ita lm 

ad OP. major autem eft lx quam 

xo. ergo lm quam op eft major. 

fed lm eft sequalis ac. & ac igitur quam op major e-- 

rit 
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tit. itaque quoniam dux ab bo duabus ox zp fuiit 
acquai es altera alteri ; 6c bafis a e major éft bafi bP ; erit 
fanguluiT ABC angulo oxp major, filnilitéi- & fi iR fu-/2j.prìmL 
inatur sequalis utrivis ipfarum xo xp, & jungatur or, 
oftendemus angulum ghk angulo biR majorem. conftU 
tuatur ad reStzm lineam lx, & pundum in ipfa x angulo 
q\iidem ABC aequalis angulus LXs, angulo autem OUK 
aequalis lxt, 6c pohatur utraqué xs xt ipfi ox asoualis : 
juDgancurque os or ST. & quoniam dux ab bc duabus 
ox xs sequales funt, & angulus àbc sèc^ualis angulo oxs 
eric bafis ac, hoc t& lm, bafi os asqualis. eadem ratione, 
& L N efl: aequalis ipfi or. quod cum dux ml ln duabus 

05 oT fint xquales, 6c angulus mlm major angulo sot ; 

erit' & bafis mK bafi st major, fed mn eft xqualis DF.r&4.primL 
ergo Se DF quam st maior erit. quoniam igitur dux ds 
EF duabus sx XT xquales fiint, & bafis df major bafi 
ST; eric angiilus def aògulo SxT major/*, afequalis autem 
eft angulus sxt an^ulis abc ghk. ergo dbp angulus 
angulis abc g hk major eft : fed & minor» Qupd fieri non 
poteft. Quod demonitrare oportebat. 

PROJ>. XXIV. THEOR. 
Sì folìdum pdrdllelk pìanis centìneatutj oppofita ipfim pU^ 
na, & squalia, & parallelogramfna erunt. 

Solidum enim cdgh parallelis planis ac gf bg cb 
PB AE contineatur. Dico oppofita ejus plana, & xqualia, 

6 parallelogramma effe. Quoniam enim duo plana j>aral- 
lela BG CE, à plano ac fecantur, communes ipforum {eAio- 

nes "> parallelx fìint: ergo ab ipfi CD eft parallela. rurfu8«x^«li«jat. 
quoniam duo plana parallela 
bf AE fecantur à plano a e, 
communes ipforum fedio- 
nes paralielx à fiifit : pàra'Uè- 
k igitur eft AD ipfi tìc. often- 
fit autem eft & a b parallela 
CD. èrgo AC para'Uelogram- 
mutti erit. fimilitef demon* 
ftrabimus, &c unumquodque ipforum ce fg GB bf ae 
parallelogrammun^ euè. jungsCntur ah dp. & quoniam pa- 
rallela eft AB quidem ipfi dc; bh vero ipn cf, erunt 
AB bh fefe tangenres^ duabus De CP fefe tangentibus pa- 
i^allelxj & m)n in eoaem plano : quare xquales ^ angulos * »o. hnjai, 

continébunt. angulus igitur abh angulo dcf eft xquaiis. 
Et quoniam dux ab BH duabus dc cf xquales ^ fune, &*3^^P""*** 

M a angulus 
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li 4. primi. angulus abg «qualis angulo dcf, erit^bafis ah bafiBF 
, aequalis: & abh triangulum «quale trian^ulo dcf, quod 

€ 34.primi. cum ipfius quidem abh trianguli duplum « lit bg parallelo- 
grammum : ipfius vero dcf trianguli duplum parallelo- 
grammum ce : erit bg parallelogrammum acquale paralle- 
logrammo CE. fimiliter demonftrabimus & ac parallelo- 
grammum parallelogrammo gf, & parallelogrammum as 
parallelogrammo bf «quale effe. Si igitur folidum paralle- 
lis planis contineatur, oppofita ipfius plana, & aequaUa,& 
parallelogramma fimt. Quod oportebat demonftrare. 

Cor. Ex jam demonftratis conflrat, fi folidum parallelis 
contineatur planis, oppofita ipfius plana, & «qualia e(re,& 
fimilia, quippe quae & fingulos angulos «quales, & eira 
aequales angulos latera proportionalia habeant. 

PROF. XXV. THEOR. 

Sì folidum paralleleplpedum plano fecetur oppofiils pianti 
parallelOy exit ut bafis ad bafim, ita folidum ad folidum. 

Solidum enim paralleleplpedum a b e D plano y e fece- 
tur, oppofitis planis ra dh parallelo. Dico ut ef^a bafis 
ad balim ehcf, ita eflè a b fy i|plidum ad folidum egcd. 
Producatur enim a h ex utraque parte : & ponantur ipfi 

G 




quidem eh acquales quotcunque ùìa mk; ipfi vero a E 
sequales quotcunque ak kl, & compleantur parallelo- 
gramma LO K^ Hx MS, & folida LP KR h12 mt. quo* 
niam igitur sequales inter fé fune lk ka ae reétse lineas; 

« 36.primi. erunt & parallelogramma lo kO ap inter fé «acqualia : item- 
que sequalia inter fé parallelogramma k3 kb ag, & adhuc 

i 14.. hujus. parallelogramma l* kp ar inter fé ^ aequalia ; oppofita 
enim funt. eadem ratione & parallelogramma £C hx ms 
aequalia inter fé funt ; itemque parallelogramma hg hi in 
inter fé asqualia : & infuper parallelogramma DH mO nt. 
tria igitur plana folidi lp aequalia funt trìbus planis folidi 

•€ Imprimi. KR, atque etiam folidi ay, « fimilia quoque funt : fed tria 

tribus 
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tribus oppofitis^funt-fimilia & aequalia, ergo tria folida^Cor.ant©- 
LP KR AYinterfeaequalia»erunt. eademratione& tria"^^°*Jj^£ 
folida ED Hft MT funt aequalia inter fé. quotuplex igiturijujj,,*, 
cft bafis LF ipfius AP bafis, totuplex eft & ly folidum lolidi 
AY. eadem ratione quotuplex eft nf bafis ipfius bafis hf, 
totuplex eft & folidum n V ipfius ed folidi : & fi bafis lp 
eft aequalis bafi nf, & folidum ly folido n y «quale erit; 
& fi bafis LF fuperat nf bafim, & ly folidum ny fupcr- 
abit ^ & fi minor, minus. quatuor igitur magnitudinibus ex- 
iftencibus, duabus fqilicet bafibus ap fh^ gcduobus folidis 
A y E D ; fumpta fune s^que nlulriplicia, bafis quidem a f, & 
AY folidi, videlicet bafis lf, & folidum ly: bafis vero 
HF, & ED folidi, nempe bafis kf, & folidum ny. & de- 
monftratum eft fi bafis lf fuperat bafim nf, ftc ly foli- 
dum folidum NY fuperare ; & u aequalis «quale ; & fi minor 
minus. eft igitur/ut af bafis ad bafim f h,. ita a y folidum/ r- 9*^* 
ad folidum ed. Quare fi folidum parallelepipedum plano fé- ^"''*"* 
cetur, oppofitis planis parallelo ; eric ut bafis ad bafim, ita 
folidum ad folidum. Qupd oporcebat demoiiftrare. 

PROF. XXVI. PROBL. 

Ad datar» reliam Uneam, & ad datum in ìpfa punSum da^ 
to angulo folido étqualem folidum angulum conflìtuerc. 

Sit data quidem reóta linea ab, datum autem in ipfa 
pundum A, & datus folidus angulus ad d qui e d e e d p 
PDc angulis planis continetur. Óportet ad datam re^am 
lineam ab, & ad datum in ipfa punftum a, dato angulo 
folido ad D aequalem foli^ * ~~ 

dum angulum conftituere. 
Sumatur in linea df quod- 
vis pund:um p, à quo ad 
planum per ed dc cranfi- 
ens ducatur * perpendicu- 
laris FG, & plano in pun- 
&o G occurrat ; jungatur- 
que DC, & ad reétam lineam ab, & ad datum la ipfa 
punftum A, angulo quidem edc a&qualis angulu$ ^ conili-^ ai.prìmì, 
tuatur B al ; angulo autem edg conftituatur oequalis b ak. 
deinde ipfi dg ponatur «qualis ak, & à pundo k plano 
per B al ad retìos angulos e erigatur h k ; ponaturque ipfi*' "• ^"i^* 
GF aequalis kh, & ha jungatur. Dico angulum folidum ad 
A ^ui angulis bal bah hal, continetur, aequalem elle 
ibUdo angulo ad d, angulis edc edf fdc contento. Su* 

M 3 mantur 
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m^ntur enim ssquales redas linese ab de, & jungantur br 
1^9 FÉ GÈ. quoniam igitur fg perpendicularis eft ad fub- 
jedum planum, & ad omoes redas lineas aux ipfam con- 

d ?. Def. tingunt, fuatque in fubjedo plano, redos faciet ^ angulo?, 

bojuf. ucerque igitur angulorum fgd FGEreduseft. eadem ra- 
tione, &: uterque ipforum hka hkb eft redus* & quo. 
piam duae ka ab duabus ' "^ 

GD DE asquales funt alcera 
alteri, & angulos acquales 

e 4. prìmi.continent; erit «bau^ Bif 
b^fi EG xqualis. eft autem 
& KH ^qualis GF, atque 
angulos redos continent. 

«qualis ' igitur erit hb ipfi K JP 

PE. rurfus quoniam duse ak kh duabus pa gf xqqfdes 
luat, & redos continent angulos: erit bafis ah bafi i>F 
aequalis: efìque ab asqualis de. ause igitur ha ab dua- 
bus FD DE flint sequales^ & ba(ì$ he eit a^^ualis bafi fé, 

/S.primLergo angulus/BAH angulo EDp aequalis erit. eadem ra- 
tione, & angulus hal angulo fdc eft aequalis, quando- 
quidemfi aflumamus aequales al pc, S^ jungamus kl hl 
GC fc, quoniarn totus bai. eft acquali? toti edc, quorum 
BAK ìpì EDO ponitur sequalis : erit reliquus kal sequa* 
lis reliquo gdc. & quoniam ciux ka al duabus gd dc 
sequales funt, & angulos aequales continent; bafìs kl bafi 
GC «aequalis erit. eft autem Se kh asquaiis gf, duas igitur 
LK KH, duabus co gf iimt aequales ; angulofque rcdoi 
continent: ergo bafis hl aequalis eft bafi cf. rurfus quo- 
niam duae HA al, duabus fd. dc aequales funt, & bafis hl 
sequalis bafi fc ; eric angulus hal /aequalis angulo fdc. ar- 
cane fadus eft angulus bal angulo bdg aequalis. Ad datam 
igitur redam lineam,&: ad datum in ipfa pundum,dato an- 
gulo folido aequalis anguhis folidus eónltitutus eft. Qupd 
racer0 oportebat. 

PROF. XXVII. PROBL. 

Ad datam reSam Rneam dato follda parallelepìpedo ftmUej 
& fimiliter pofitum felìdum parallelepipedum defcrìieH' 

Sit reda quidem linea ab; datum vero folidum parallele* 
pipedum co. Oportet ad datam redam lineam ab dato foli- 
do parallelepipedo cd fimile, & fimiliter pofitum folidum 
parali^lepipedum defcrib^rc» Conftitufttur ad redam li^^ 
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nestm ab^ & ad datum in ip(a pundum a angulo folido ad e 
asqualis <» aagulus, qui angulis bah h ak kab contineatur, ita ' ^^* ^ujai» 
ut angulus quidem bah asqualis fic angulo ecf, angulus 
vero BAK angulo ecg, & 
adhuc angulus hak angulo 
GCF, & fiat* ut Ec ad co. 




k II. fexd. 

ita BA ad AK, ut autenì 
Gc ad CF, ita ka ad ah. 
ergo ex acquali ut e e ad ^ 

CF, ita erit ba ad ah. 
compleatur parallelogram- 
mum BH, & AL folidum. quoniam igitur efl: ut ec ad 

CG, ita BA ad AK, nempe, circa xquales angulos bcg Bak 
lacera funt proportionaiia j erit parallelogrammum kb pa- 
rallelogrammo G£ fimile. eadem quoque ratione paralle- 
logrammum KH fimile eft parallelogrammo gf, & paralle- 
logrammum HB paralfélogrammo fe^ tria igitur parallelo- 
gramma folidi AL tribus parallelogrammis folidi cd fimi- 

Ua fimt : fed tria tribus oppofitis funt ^ asqualia, & fimilia. f ^^^' *♦• 
ergo totum al folidum toti folido cd fimile erit. Ad datam "^"*' 
igitur reétam lineam ab dato folilo parallelepipedo e d fi- 
mile, & fimiliter pofitum folidum parallelepipedum al de>* 
icripcum eft. Qupd facere oportebat. 

PROF. XXVIIL THEOR- 

Si folidum pdrdilelepìpedum plano fecetur per diagonales 
oppoptorum pUnorutn, ab ipfo plano bìfarìam fecabttur. 

Solidum enim parallelepipedum ab plano cdef fecetur 
per diagonales oppofitorum planorum,videlicet cf de. Dico 
iblidunTAB à plano cdef bifariam iecari. 

Quoniam énim xquale * eft cgf trian- ^ i4.-P"«i 

gttlum triajigulo CBF, triangulum vero C B 

ADE triangulo deh; eft autcm & ca ^^ "^ — "^^ù 
paralleloerammum narallelo^rammo be il ri 

k 14. hujuf. 



parallelogrammum parallelogrammo be 
«quale ^, oppofitum enim eft: & paral- 
lelogrammum OB acquale parallelogram* 
mo CH ; erit prifma contentum duobus 
tria&gulis CGP ade, & tribus paralle- 
logrammis 6 b AC CE xquale prifmati, 
quod continetur duobus trianguiis e fb A E 

DEH, & tribus parallelogrammis cH 
& BE ce: etenim planìs, & numero 
.& magnicudinexqaaìibus continentur. Ergo totum ab foli- 

M 4 dum 
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dum k plano cdef bifariam fecatùr. Qupd demonftrare 
oporcebat. 

PROF.. XXIX. THEOR. 

Solida parallelepipeda qua in eadem funt bafi, & eadem 
altitudine y quorum ftantes linea funt in eifdem redis li* 

neis, inter fé funt aqualia. 

* 

Sint enim in eadem bafì ab folida parallelepipeda cm 
CN, eadem altitudine, quorum ftantes af ag lm ln cd 
CE 6H BK lìnt in eifdem redis lineis fn i>k« Dico foli- 
dum e M folido e n acquale B_£ >* K 

effe. Qupniam enim paralle- 
logrammum eft utrumque 
. . ipforum e H e K ; erit e b, 

* 3+-P"™'- utricijue ipfarum dh ek -• ae- 

cjualis, ergo & dh eft aequa- 

lis EK. communis auferatur 

. . EH. reliqua igitur de ae- 

é 8. primi, qualis eft reliquie hk. quare & ^ dec triangulum eft aequale 
triangulo hkb. parallelogrammum autem dg eft acquale 
parallelogrammo hn. eadem ratione & afg triangulum 
acquale eft triangulo lmn, eft autem parallelogrammum 

t T^hujus, QY parallelogrammo ^ BM^ & parallelogrammum cg pa* 
rallelogrammo bn acquale : oppofica enim funt. ergo & 
prifma contentum duobus triangulis afg dec, & tribus 
parallelogrammis ad dg oc ef( acquale prifmati, quod 
duobus triangulis lmn hbk, & tribus parallelogrammis 
BM NH BN continetur. commune apponatur folidum, cu- 
jus bafis quidem parallelogrammum ab, oppofitum autem 
ipfi GEHM. ergo totum cm folidum parallelepipedum toti 
folido parallelepipedo cn eft acquale. Solida igitur paralle-r 
lepipeaa quàc in eadem funt baiì, & eadem altitudine, 
auorum ftantes lineac funt in eifdem reftis lineis, inter fc 
funt «qualia. Quod demonftrare oportebat, 

PROP. XXX. THEOR. 

^Solida parallelepipeda qua in eadem funt bafi^ & eadem 
altìtudtngy quorum ftantes lìnea non funt in iifdem re' 
(tìs lineis ^ inter fé funt aqualta* 

Sint in eadem bafì ab foUda parallelepipeda cm cn & 

eadem altitudine, cjuorum ftantes af hq m i.n pp ce 
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BH Bt: non fint in eifdem redis linels* Dico folidutn cm 

foiido CN xquale effe. Producantar enim' nk dh, & gs 

FM, conveaiant- 

que Inter fé pun- 

etis R X; & ad- 

huc producantur 

FM GÈ ad o p 

pun&a : 6c a x 

LO c p B R jun- 

gantur. folidam 

CM) cujus bafìs 

quidem ACBLpa- 

rallelogrammum, 

oppofitum autem 

ipfi FDHM eft 

^acquale foiido co, cujus bafis parallelogrammum ACBL»29.huii«» 
& ei oppofitum xPRo, in eadem enim funt bafi acbl, & 
ipfbrum ftantes af ax lm lo cd cp bhbr funt in 
eiiclem re&ìs lineis Fp dr. fed folidum co, cujus bafis 
quidem parallelogrammum acbl, oppofitum autem ipfi 
XPRO eft * sequale foiido cnj cujus bafis acbl parallelo- 
grammum, & ipfi oppofitum OEKN. etenim in eadem 
funt bafi acbl, & eorum ftantes ag ax ce cp ln lo 
BK BR funt in eifdem reftis lineis gp nr. quare & cm 
folidum folido CN acquale erit. Solida igitur parallelepi- 
peda qux in eadem funt bafi, & eadem altitudine, quorum 
ftantes lìneae non funt in eifdem re<flis lineis, inter fé funt 
jequalia. Qupd demonftrare oportcbat. 

PROF. XXXL T H E O R. 

Solida parallelepìpeda quA in Aqualtbm funt bafibus^ & ea- 
dem altitudine, inter fé funt aqualìa. 

Sint in scqualibus bafibus ab co folida parallelepìpeda 
Afi CF, & eadem altitudine. Dico folidum a e folido cp^ 
«quale efTe. Sint primo ftan- 
tes HK HE AG LM OP DF 

cs Rs ad re<^os angulos 

bafibus AB CD: angulus 

autem a l b angulo e R d j^ 

fit inaequalis, & producatur 

ipfi CR in direàum rt: 

conftituaturque ad retìam -^V" o^X 

lineam rt, & ad pundium in ipPa r, angulo alb aequa- 

Jis* angulus TRy» & ponatur ipfi quidem al «qualis^*3pf''"*' 

RT^ 
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RT, ipfi vero LB aequalìs ry, 8c ad puaélum y ipfi tr 
parallela ducatur XY, compleaturque paraUelogrammum 
RX, tciTY folidum. quoniaoi ìgicur duse f r ry duabus 
AL LB xquales fune, oc angulos coatinent asquales; .erìc 
paraUelogrammum rx acquale & fimile paralielopammo 
HL : & quoniam rurfus al eft squalis rt, & lm ipfi rs, 
angulofque sequales continente {paraUelogrammum R'i' pa- 
rallelogrammo AM acquale & umile erit. eadem ratione le 
paraUelogrammum ipfi sy acquale eft & fimile. tria igitur 
paraUelogramma folidi a s tnbus parallelogrammis iòlida, 
ir Y aeauaUa & fimilia flint, fed & tria tribus oppofita & 

L^***' * «qualia funt & fimilia. totura igitur a e folidum paraUe* 
pipedum toti folido parallelepipedo ♦y eft acquale, produ- 
cantur dr x y, cònveriiantque Inter fé in pun<ao a, & per 
T ipfi dO parallela ducatur rcu&c producantur tq_od, 
& conveniantin y, compIeaturoXie folida O* ri. folidum 
. igitur *0 cujus baus eft r* paraUelogrammum, oppofitum 

•*^-"°J^-autem ipfi or, eft ^ acquale folido *y, cujus bafis eft R* 
paraUelogrammum, & oppofitum ipfi y^, in eadem enim 

p f _r « K 




funt bafi Ri', & eadem altitudine, & eorum ftantes ro ry 
TQ^TX sz SN *r **in eifdem funt reftis lineis ox zo. 
fed folidum ♦ y acquale eft folido ab. ergo & *o fdido 
AE eft acquale, prxterea quoniam paraUelogrammum ryxt 
eft acquale parallelogrammo OT, etenim in eadem eft bafi 
RT, &: in eifdem paralletis rt QX. &c paraUelogrammum 
RYXT paraUelogrammo cd eft acquale, quoniam & ipfi 
AB eft acquale^ paraUelogrammum Or acquale eft pand- 
lelogrammo co : aliud autem eft paraUelogrammum dt. 
eft igitur ut CD bafis ad bafim dt, ita Qt ad ipfam dt. 
& quoniam folidum paralleJepipedum ci fecatur plano rf 
planis oppofitis parallelo; erit ut << CD bafis ad bafim dt, 
ita folidum cf ad ri folidum. eadem ratione quoniam fo- 
lidum parallelepipedum di fecaxur plano r* oppofitis pla- 
^ zf . hnjus. nis parallelo, ut at bafis ^^ ad bafim dt, ita erit folidum 
fi* ad RI folidum. fed ut cd bafis ad bafim dt, ita bafis 
Ut ad ipfam td. ut igitur folidum cf ad ri iToUdum ita 

folidum 
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a« adfolidum &i. qu^d <:um y tnamoiie fQUdofum 
e p Di' ad folidum ai e^iodem habet proporrìo^em» (qU-* 
4um cp fodidaai' eft asquale^ folidum sut^m Ot gftcìafw) 
cft «quale folido A e. ergo Ss « a B ipiii e p »qtt4Q ^i|« 

5: K 9 
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^^ Mite JT^^^ 1—^1 VT^^Z i « • V^^^ * 

Sed non fint ftantes ag hk Bb lm cn op df rs ad rcfios 
^ngulos ipfis AB CD bafibus. Dico rurfus foWum ab «qua- 
le efle folido cf. Ducantur/à punótis k 1; q ^^^ p f n s-^ n.hujui^ 
adfubjedum planum perpendicul^resKS 5T qy m4>j si 
F* Ka Px, & plano in pundis 2 t x 4>, ♦ x a i occur- 
rant, ficiunganturST t* sy T0 X* xo 01 *i. «quale 
igitur eir KO folidum folido pi ; in sequalibus cinim funt 
bafibus Km ps, & eandem altitudine, Quorum ftantes ad 
redos angulos funt bafibus. fcd J:<ft folidum folido A e eft 
jf «quale: folidum vero pi acquale; foUdo cf. fi quidemX3o-™Jo«« 
in eadem funt ba{ì,& eadem altitudine, quorum ftantes non 
flint in eifdem re^is lineis» ergo & fpiidum ak folido cf 
acquale erit. Solida igitur parallelepip^a qu?c in ^qualibus 
funt bafibus & eadem altitudine, inier le font ^qualia. 
Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XXXII. THEOR. 

Solida parallelepipeda qu£ eandem babent altirudinem, ith 
ter fé funt ut bafes. 

Sint folida parallelepipeda ab cd, quas eaqdtfm altìtu» 
dinem habeant. Dico inter fé edè ut bafes ; hoc eft ut a b 
bafis ad bafim cp 
ita folidum ab ad 
CD folidum. ap- 
plicetur enim ad 
reélam lineam fg 
parallelogrammo 
AB acquale fh. 8^ 
ÌL bafi FH eadem ^ 
dlticudine ipfi cd folidum parallelepipedum òk complea- 
tur» folidum igitur a^^ folido ok eft « acquale.^ in acquaiibus ^ s^- ^j»«* 

enim 
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enim funt bafibus ab fh,& eadem altitudine, itaque quroni- 
am folidum paralielepipednm ck piano dg fecatur oppofitit 
I ftj.'hojos. plaois parallelo ; erit ut ^ hf bafis ad bafim fc, ita iolidum 
HO ad Dc folidum; atque eft' bafis c[ùidem fh bafi ae as* 
qualis, folidum vero gk acquale folido ab. eft igicur & 
ut AE bafis ad bafim cf, ita folidum ab ad folidum cd. 
Qiiare folida parallelepipeda quac eandem habent altitudi- 
nem, inter fé funt ut bafes. Qhp4 demonftraire oporcebat. 

PROF* XXXIII. THEOR. 

Similia folida paraUepipeda inter fé funt in triplicata pò- 
p«ftione homolcgorim laterum. 

Sint fimilia folida parallelepipeda ab cd. latus autem ae 
bomologum fit lateri cf. Dico folidum ab ad cd folidum 
triplicatam proportionem habere ejus, quam habet as 
ad CF. Producantur enim ek bl em in diredlum ipfis a e 
GÈ he: &ipfiquidem cf «qualis ponatur ek, ipfi vero 
FN a^qualis el ; 
& adhuc ipfi FR 
sequalis em, & |^ 
KLparallelogram- j 
mum, & Ko fo- 
lidum complean. 
tur. quoniamjgi- 
tur dux K E E L 
duabus e F f n 
sequales funt : fed 
& angulus K E L 
angulo e f N eft 
aequalis; quia &c 
angulus AEG ipfi CFN ob fimilitudinem folidorum ab cd: 
erit & KL parallelogrammum fimile & acquale parallelo- 
grammo CN. eadem ratione, & parallelogrammum km se- 
quale eft Se fimile parallelogrammo cr, & adhuc parallelo- 
grammum OE ipfi DF parallelogrammo, tria igitur paralle- 
logramma folidi KO tribus parallelogrammis co folidi aequa*^ 
«^cor.i^, lia & fimilia funt. fed tria tnbusoppofitis aequalia* funt & 
"■^'"' fimilia. totum igicur.K0 folidum acquale eft & fimile toti (o- 
lido CD. compleatur gk parallelogrammum; & à bafibus 
cfuidem gk kl parallelogrammis, fltitudine vero eadem 
ipfi AB, folida compleantur ex lp. & quoniam ob fimilitu- 
dinem folidorum ab cd eft ut ae ad cf, ita eg ad pn; & 
EU ad fr: acqualis autem fc ipfi ek^ & fn ipfi £l, & 

FR 
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FR ìpfi £M. eric ut AE ad ek, ita gè ad el, & he ad 
EM. fed ut A£ quìdem ad ek, ^ita ag parallelogrammum^ >• leitU 
ad parallelogrammum gk : ut autem gb ad el, ita gk ad 
KL : & ut ^H£ ad £M, ita pe ad km. 8c ut igicur ag pa* 
rallelogrammum ad parallelogrammum gk, ita gk ad kl, 
& pe ad KM. fed ut ag quidem ad gk, ita* ab folidum*3*-^"J*«* 
ad foliduni ex : ut autem gk ad kl, ita foiidum ex ad 
VL foiidum : Se ut PE ad km, ita pl foiidum ad foiidum . 
KG. & ut igitur foiidum ab ad foiidum ex, ita^'EX ad PL,^"«1tt»««» 
& PL ad KO. fi autem quaruor fmt magnitudines deinceps 
proporcioDales,prima ad quartam triplicatam proportionem 
'habetejus,quamhabetadfecundam. ergo&ABlolidumad' V\^^' 
ibiidum KO triplicatam habet proportionem ejus,quam ab^***"'** 
ad EX. fed ut ab ad BX, ita ag parallelogrammum ad pa* 
rallelogrammum gk^ 6c ae reAa linea ad ipfam ek* quare 
& AB foiidum ad foiidum ko triplicatam proportionem ha^* 
bebit ejus, quam ab habet ad ek. acquale autem eft foiidum 
KO folido CD, & redta linea ek rcékx^ cf efl a^qualis. £rgo 
.&.AB foiidum ad foiidum cd triplicatam habet proportio- 
nem ejus, quam latusipfìus homologum a e habet ad cp 
homologum latus. Qupd demonflrare oportebat. 

C^r, £x hoc manifeflum efl, fi quatuor re&se lineae prò*» 
portionales fuerint, ut prima ad quartam, ita effe foiidum 
parallepipedum quod nt à prima 'ad foiidum quod à fé- 
cunda, fìmile, & fimiliter defcriptum ; quoniam & {irima 
ad quartam triplicatam proportionem habet ejus, quam ha- 
bet ad fecundam. 

PROF. XXXIV. THEOR. 

JEqualium folìàorum parallelepipedorum reciprocantur bafes 
& altìtuàines ; & quorum foUdorum parallelepipedorum 
reciprocantur bafes & altìtudìnes^ ea inter fé funt <- 
quali a. 

Sint asaualia folida parallelepipeda ab od. Dico ipfbrum 
bafes & alti tudinesrecipro- K B K D 

cari, hoc efl ut eh bafìs ad 
bafim NP^ ita effe alticudi- 
nem foliai od ad folidi ab 
altitudinem. Sint enim pri- 
mo ilantes ag ef lb hk 
CMNXODPRad redos 
angulos bafibus ipforum. 

Dico ut EH bafis ad bafiin np, ita effe cm ad ag. Si igitur 

Dafia 




F 



K 




^ 




^ 
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bftfis t R bafi N p fit acqu^lis, eft autem & a b folidum as« 
q!iale folido cd; efic 6c cm ssqualis ipfi AG. fi <<enim ba«> 
fibus Ed Ni^ tequalibas exiftentibui non fine ao cm altitu- 
dióes acquales, neque ab (bliddm folido cd seauale erit. 
potiirur autem acquale, non igicur inasqualis eft altitiKlo cm 
altitudini AG« ergo acqualls fit fìéceflè eft ; ac propterea ut 
EH bafis ad bafim np. 
Ita erit cm ad AG. 
At vero non fit bafis 
feti sequalis bafi NP. 
fed E H fit major, eft 
iutem 6c ab foli- 
dum foKdo e D se* 
quale, ergo major eft 
CM ipfa AG; alioqui j^ 
rurfus fequeretur lo- 
lida AD CD aequalia non cfle, qux ponuntur a^ualia.. ita- 
queponatur ct asqualisipfi ag : & à bafi quidem np, al- 
tituaiue autem ct folidum parallelepipedum ve complea- 
tur. qijoniam igitur folidum ab folido cd eft sequale, aliud 
7. quinci, autem aliquod eft ve, & aequalia^ad idem eandem habent 

J^roponionem ; erit ut ab iblidumad folidum cv^ ita cd 
, blidum ad folidum cv. fed ut ab folidum ad folidum cv, 
jx. hujus. ita ^ bafis eh ad mp bafim : aeque aita enim funt ab cv folida. 
2/. httjtu.ut autem folidum cd aa ip(um cv, ita^MP bafis ad bafim 
I. fcxci. -PT, & MC << ad CT. & igitur ut baus eh ad np bafim. ita 
MC ad CT. eft autem ct aequalis ag. ergo & ut eh oafis 
ad bafim np, ita Mc ad ag. quare folidorum parallelepi- 

Ì)edorum ab cd bafes & altitudines reciprocancur. Runus 
blidorum parallelepipedorum ab cd bafes & altitudines 
xeciprocentur : fitque ut eh bafis ad bafim np, ita folidi 
eD altitudo ad altitudinem folidi ab. Dico folidum a B fo- 
lido CD acquale efte. fint enim rurfus ftantes ad reétos an- 
gulos bafibus. & fi quidem bafis eh fit acquali s bafi np^ 
eftque ut EH bafis ad bafim np, ita altitudo folidi cd ad 
folidi AB altitudinem: erit folidi cd altitudo altitudini fo- 
lidi ab xqualis. folida autem parallelepipeda, quacfuntin 
31. bujas. sèqualibus bafibus & eadem altitudine inter fé «sequalia funt 
ergo folidum ab folido cd eft acquale. Sed non fit eh ba- 
fis arqualis bafi np, & fit eh major, major igitur eft & fo- 
lidi CD altitudo altitudine folidi ab, hoc eft cm ipfa ag. 
pònatur ipfi ag xqualis rurfus ct, & fimiliter folidum cv 
còmpieatur. itaque quoniam eft ut eh bafis ad bafim np, 
ita MC ad ipfam AG : acqualis autem eft ag ipfi ct : erit ut 
bafis EH ad np bafim, ita mc ad ct. fed ut bafis eh ad 

NP 
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M p bafìti), itft A B r<didum ad foUdum e v ; «que alta enim 
ibot &>tidi.AB cv. uc autetuMcadcT, ita oc ur balìs ad 
bafim PTy Se {blldum cd ad cv Tolidum. & ÌKÌtur.uc foU- 
dum AB ad folidum cv, ita cd (ólidum ad lólidum cv. 
quòd cum ucniinque JbUdonim a» cd ad ìpfutn cv eaa- 
dem proportioDem habcat; erit ab folidum folido cd X- 
qualc. Qupd demonftrare oportebat. 

Non fini amemftantes fé bl ga kh, xs do mc rp 
ad nikos angulos balìbus ìpronim : & il pundtis f g b k, 
s M D K ad plana balìum eh hp ducantur perpendiculares, 
quJB planij in punSii s t ¥ v, q_2 fl • occurram & com- 
meanmrfolida FV xa. Dico & Ik sequalibus exifteatìbus 
ìòlidit AB CD, bafes Sx akìtudìoes tcaprocari, fcil. ut la 
bafis ad bafim mp, ka 

eSe aKitudincm folidi K B 

e D ad (òlidi A B alti- 
tudìnem. qaontam e- 
nim folidum ab foti- 
do ODeflscqualej fo- 
lido autem ab xquale 
cft / folidum «Ti m* 
eadem namque fuot 
bali FK, & eadem al- 
tituditie ; quorum ftantes non funt io eifdem redìis lineis : 
^ folidum Dc elt/xquale folido I>z, quòd in eadem lìnt 
ba&XR, & eadem ahit udì ne, quorum liantes non funt in 
eifdem rci^is lineis ; erit èc fotiaum bt fotido dZ xquale. 
xqualium autem folidoruin parallcleptpedorum, quorum 
zltitu<^nes bafibusipfoTumfunt ad rcGos aneulos.bafesf &i ^ "" 
altitudineg reciprocamur. eft igitur uc fk bafis ad bafìm xr, «""""^ 
ita folidi DZ ailitudo ad alcitudinem folidi bt. acque efl: ** 
bafis quidem PE bafi eh xqualis, bafis vero xr sequalis 
bali NP. quareuc EH bafisad bafim NP. ita cft alcicudo fo- 
lidi DK ad folidi BT altitudinem. esedem aucem fune altitu- 
dincs folidorum dz dc, itcmque folidorum bt ba. eli 
i^iur ut EH bafis ad bafim np, ita folidi dc alcitado ad al- 
ticudicem folidi ab. ergo folidorum parali elepipedonim 
AB CD bafcE Se altitudines reciprocantur. Rurfus folido- 
rum parallelepipedorum a b e d bafcs 6c altitudines re- 
ciprocentur, lìcque ut eh bafis ad bafim np, ita alci- 
tudo folidi CD ad folidi ab altitudinem. Dico folidum ab 
folido e D sequale cflc. lifdem namque coDllniAis, quo- 
eiamut BB bafis ad bafitn hp, ita Iblidi cd ahicudo ad al- 
titudineiQ folidi aì; Se bafis quidem eh elt squalìs bafì 
tti iipveroipfi xk; cricm fk bafis ad bafim xr, ita 
alcitudo 
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altitudo follili CD ad folidi ab altitudinem. essdetn auteoi 
funcalticudinesiblidorum AB bt, &iprorumcD i>2.. eft 
igicur ut FK baiìs ad baiim xr, ita folidi dz alcicudo ad 
altiiudinem folidi bt. auare folidorum bt dz parallelepi- 
pedorum bafes & akiiuoines reciprocancur, quorum aucem 
folidorum parallelepipedorum alcitudiaes fuatadre&os aa- 
gulos bafibus ipforum, & bafes & altitudines rcciprocantur, 
h Ex ance ea Inter fé fune aequalia^* ergo bt folidutn folido dz eft se- 
deinonftra. q^ale. fed folidum quidem bt «quale cft folido ba % etenim 
V*; . . j ili eadeni funt bafi i-'k, & eadem altitudine, quorum ftances 
* 50- "^"*'non funt in eifdcm redis lineis : folidum vero dz eft xquale 
folido DC, fi quidem in eadem funt bafi xr, & eadem al- 
titudine, & non in eifdem redis lineis. ergo & folidum ab 
folido CD cft «quale. Qupd demonftrare oportebat. 

PROF. XXXV. THEOR. 

Sifint duo anguli plani aquales, quorum vertìcìbus fubltmes 
reHA line A infijlant, qu£ cum reSis lineis a principio pò- 
fitis angulos contine ant aquales, alterum alteri ; in fub- 
limtbus autem fumantwr qudvìs punita, atque ab ip^s ai 
plana, in quìbusjunt anguli, perpendìculares ducantur; 
& a punffis, qua a perpendicularìbus fiunt in pianti ai 
primos angulos jungantur reSa linea : cum fubUmìbus 
aquales angulos contìnebunt. 

Sint duo anguli reftilinei aquales bac edf: & à pun- 
dis A d fublimes redtae linese ag dm conftituantur, qux 
cum reótis lineis à principio pofitis aequales angulos conti- 
neant, alterum alteri : angulum quidem mde scqualem an- 
gulo GAB, angulum A D 

vero mdf angulo gag 
sequalem : 6c Tumantur 
in ipfis AG DM quse- 





vis punéla g, m, à qui- jj 
bus ad plana per bac ^ 
EDF ducantur per- 
pendìculares gl mn 
occurrentes planis in 
pundis L N; & LA ^ 
ND jungantur. Dico angulum gal angulo mdn aequaleni 
effe. Ponatur ipfi dm aqualis ah, & per h ipfi gl paral- 
lela ducatur hk. eft autem gl perpcndiculans ad pUaum 

per 
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per B AC. ergo £c hk ad « pianura per bac perpendicularis* •- ^"i^ 
erit. ducantur à pundis k n ad reaas lineas ab AC df de 
perpendiculares kc nf kb ne, & hc cb mf fé jungan- 
tur» Qipniam igicur quadratura ex ha xquale ^ eft quadra- 
tis ex HK ka; quadrato autera ex ka xqualia^iunt exk^r.ptuQL 
KC CA quadrata : erit quadratura ex ha quadratis ex hk 
KC e A «quale, quadratis autem ex hk kc acquale eft qua- 
dratura eft HC. quadratura igitur ex ha quadratis ex hc ca 
sequale erit: & idcirco angulus HCA<^eft re&us. eadem^^B^prìttu 
ratione & angulus dfm re<Sus eft. ergo angulus ach ipfi 
i>FM eft sequalis. eft autera & hac angulus xqualis an- 
gulo MDf. duo igitur triangula funt mdf hac duosan- 
gulos duobus angulis asquales habentia, alterura alteri. Se 
unura latus uni lateri acquale, quod uni asqualiura angulo- 
rum fubtenditur; videlicet ha ipfì i>m. ergo & reliqua 
lacera reliquis lateribus ^sequalia habebunt, alterura alteri. d%6.ftimL 
quare ac eft aequalis DP. firailiter deraonftrabimus & ab ipfi 
DE xquale efle. jungantur enira hb me. & quoniara quadra- 
tura ex ah eft xqualis quadratis ex ak kh; quadrato au- 
tera ex AK asqualia funt quadrata ex ab bk: erunt qua- 
drata ex AB BK KH quadrato ex ah a&qualia. fed quadra- 
tis ex BK KH acquale eft ex bh quadratura; redus enira 
angulus eft hkb, propterea quòd & hk perpendiciilaris eft 
ad iiibjedura pianura, quadratura igitur ex ah aequale eft 
quadratis ex ab bh. quare angulus ABH^redus eft. eadem 
ratione & angulus dem* eft redus. eft autem &>bah an- 
gulus asqualis angulo e dm, ita enira ponitur: atque eft ah 
te^ualis DM. ergo & ab iplì x>E<<eft asqualis. quoniam 
igitur AC quidem eft aequalis df, ab vero ipfi db; erunc 
duac e A AB duabus fd db asquales. fed & angulus bac 
angulo fde eftaequalis. bafis« igitur bc bafi ef, & trian-t 4* P'ia^ 

f^ulum triangulo, Oc reliqui anguli reliquis angulis sequales 
unt. ergo angulus acb angulo dfe eft sequalis. eft autera & 
re&us ack asqualis redo dfn. quare 8c reliquns bck reliquo 
efn xqualis. eadera ratione, & cbk angulus eft aequalis 
ane;ulo fen. itaque duo triangula funt bck efn, duos an- 
gulos duobus angulis asquales habenria, alterura alteri, & 
unum latusAini lateri ssquale, quod eft ad aequales angulos, 
videlicet bc ipfi bf. ergo & «reliqua latera reliquis late- 
ribus asqualia nabebunt. xqualis igitur eft CK ipu fn. eft 
autem & ac i^fi df xqualis. quare duns ac cK duabus 
df fk asquales funt : & redos continent angulos. bafis igi- 
tur AK eft aequalis bafi dn. & cura ah fìc gcqualis dm, 
erit & quod fit ex aI^ quadratura quadrato ex dm acquaie, 
fed quadrato ex ah acqualia funt ex ak kh quadi ata ; ^ ete- 

N nira 
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fum reAus eli: angulus akh. quadrato autem ex dm asqut-» 
liafunt quadrata ex dn nm, quòd aogulus dkm re&us &t. 
quadrata igitur ex ak kh quadratis ex dn nm funt xqutL- 
ha. quorum quadratum ex ak sequale eft quadrato ex dh. 
ergo reliquum ex kh ouadratum reliquo quadrato ex nm 
€& xquale. & ideo reda linea hk ipu mn asqualis. qiiod 
€um ouae ha ak duabus md dn «quales. fint, altera al- 
teriy & bafis hk bafi km oftenfa fit asqualis; angulus hak 
/ a. primi, ang^o mdn sequalis/erit. Quod oportebat demonftrare. 

C»r. Ex hoc manifeftum eft, fi (int duo angui! plani redi- 
linei sequales^ ab ipfis autem cpnftituantur fublimes redac 
linese aequales, qux cum reStis lineis à principio pofitis 
aequales contineant angulos, alterum alteri, perpendicu- 
lares, quae ab ipfis ad plana, in quibus fiint primi anguli, 
ducantur, inter fé sequales effe. 

PROF. XXXVI. THEOR. 

Si tres reffs lined propartmaUs fint^ folidum paralleUfi' 
pedum qui^à à tribus fity aquale eft Jolide pardUelepipeie 
quod fit a media, aquilatero quidem, aqmangulo autem 
antediSo. 

Sint tres re&x linex proportionales a b e, fit Ccil. ut a ad 
B ita B ad e. Dico fblidum quod fit ex ipfis a b e, xquale 
eile folido quod fit ex b, sequilatero quidem, aequiangulo 
autem antedidro. Exponaturfolidus anfi;ulusad e contentus 
tribus angulis planis deo gef fed; oc ipfi quidem b pò- 
natur aequalis unaquasque ipfarum degeef^& fblidum 
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parallelepipedum ek compleatur : ipfi vero a ponatur se- 
f}ualis L M : & ad re&am lineam l m, & ad pundum in 
é %£, buittj. ipfii tf conftituatur < angulo folido ad e xqualis angulus con- 
tentus nlx XLM mln; & ponatur ipfi quidem b asqualis 
LN, ipfi vero e asqualis lx. quoniam igitur eft ut a ad b 
ita B ad e, sequalis autem eft a ipfi lm, & b unicuique 
ipfarum ln sf eg ed, & e ipu lx^ eritut lm ad bp 

ita 
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ita GÈ ad LX» & circum sequales angulos mlx gef. la- 
cera fune reciproca* ergo mx parallelogrammum parallelo^ 
grammo gp cft Pasquale. & quoniam duo anguli plani redi- * '+• ^**?^ 
nnei sequalés fune gef xlm, & in ipfis mbiimes re£tx 
lineas confticuuntur ln ed asquales inter fé, & cum reftis 
lineis à principio pofitis aequales continentes angulos, a,lte- 
rum alteri; erunt ^perpendiculares quae à pundis n d ade Cor. 3/. 
plana per xlm gef ducuntur, inter fé aequales. ergo fo-l»«Ju»- 
lida LH E K eademfuùt altitudine, quas vero in aec^ualibus 
bafibus funt folida paralleiepipeda, & eadem altitudine, in- 
ter fé ''funt sequalìa. ergo lolidum hl acquale eft folido ek.^ 3««^oj"*' 
atque eft folidum quìdem h l quod fit à tribus A b c^ fo- 
lidum vero ek quod fic ex b. Si ieitor tres re&x lineas 
proportionales fint, folidum parallelepipedum quod fit à 
tribus, xquale eft folido parallelepipedo quod fit, &c. Quod 
demonftrare oportebat. 

« 

PROF. XXXVII. THE OR. 

Si qaatuor reSA line a proportionales fiHty & qua ai ipfis 
fiant folida paralleiepipeda fimilià & fimìtìtèf defctìpta 
proportionalìa erunt. ^ Et fi qua ab ipfis fiunt folida pa- 
ralleiepipeda fimilìa & fimiliter defcripta proportionalìa 
finti à* ipfa reSa lìnea proportionales erunt. 

Sint quatuor redx lines proportionales ab cd ef gh, fic 
fcil* ut AB ad CD, ita e f ad g h, & defcribantur ab ipfis ab 
CD ef oh fimilia & fimiliter pofita folida paralleiepipeda 
KA Lc ME NG. Dico Ut KA ad LG. ita effe ME ad NG. 
Quoniam enim folidum paralleiepipeaum k a fimìle eft ipfi 
LC, habebit <t k a ad lc triplicatam proponionem ejus 





K 









c^uam AB habet ad cp. eadem ratione & folidum me ad 

ipfum NG'tf triplicatam propòrtionem habebit ejus qùam^ss.lnijut. 

habet ef ad gH. atque eft ut ab ad Cd, ita et ad gh. 

ut iritur AK ad lc, ita me ad ng. Sed fit ut folidum ar 

ad folidum' Lc, ita me folidum ad folidum ng. Dico, ut 
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rttìbk linea ab ad redam cd, ita eflè redam ep ad ipfaiii 
$ i$.hajQ$.GH, quoniam emm rurfut ak ad lc crìplicatam^propor- 
rionem habet ejus quam ab habec ad co; habec autcm 
& ME ad MG tripiicatam proporcionem ejus quam ep ad 
GH ; atque ut aK ad lc^ ita me ad ng: eht ut ab ad 
CD, ita EF ad gh. Si igitur quatuor redx lineas propor- 
tionaies fint, &c. Qupd oportebat demonftrare. 

PROF. XXXVIir. T HE O R. 

Si fUnum ad pUnum teflum fit; & db aliquo ptmffe co- 
rum quA funt in um flanoy ad altcrum planum per pah 
dicularis ducatur: ea in cpmmumm pUnorum fcSì^nem 
cadet. 

Planum nempe od ad planum a b redum fit, communis 

autem eorum ledio (ic ad, & in ip(b cd plano, quodvis 

pundum e fumatur. Dico perpendicularem qux à pundo 

E ad planum ab ducitur, 

cadere in ipfam a1>. Non 

enim^ fed u fieri poteft. ca- 

dat extra, ut ep; & plano 

A B in pundo F occurrat : 

à pundo autem p ad da 

in plano ab perpeodicula- 

m io.Frimi,fìs4iclucaturFG.quaequidem B 

è 4. DeC £c plano CD ad ^ redos angulos erit ; & eg jungatur. quo- 
^j°«* niam igitur fg plano cd eftad redos angulos; contingit 

autem ipfàm reda linea bg quae eft in eodem cd plano: 
e 3.De£ erit angulus fge «redus. fea& ef plano ab ad redos 
^"^' angulos eft: redus igitur eft angulus efg. quare trianguli 
à 17.primi.gpQ cluo anguli duobus redis funt ssquales; quod eft ^ ab- 

furdum. non igitur à pundo e ad ab planum perpendicu- 
""laris duda extra redam lineam da cader, ergo in ipfam 

cadat necelTe eft. Si igitur planum ad planum redum fit, 

&c. Quod oportebat demonftrare. 

PROP. XXXIX. THEOR. 

Si in folìdo parallelepìpedo oppofttwum planarum latera fé* 
centur bifariam, per feiUones vero plana ducanfuri 
communis planorum feflio, & folidi parallelepipedi did" 
' fnetefy fefe bìfariam fecabmt. 

In {blido enim {)araUelepìpedo ap, oppofitonim plano- 
rum e p A a latera bifariam lécentur in pundis kl mh x o rp* 
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& per ièdiones plana ducantur kn xr ; communis autem 
planorum fedio fit ys, & folidi parallelepipedi diamecer fic 
i>6. Dico Ts DG fefe bifariara fecarc, hoc eft tt quidem 
ipfi TS, DT vero ipfi tg asqualem eUe. Tuneantur enim 
i>Y YE BS SG. quoniam igicur DX parallela eft ipii CE, al- 
terni angidi D X Y y o e inter fé aequales « fuot» & quoniam « ft9.prlinv 
x>x quidem eft sequa- 
lis OE, ZY vero ipfi 
YO, & angulos aequa- 
les continenc ; eric ^ 
bafis DY sequalis baii 
TS. & triangulum D?^ 
SY triangulo yoe, & 
reliqui anguli reliquia 
angulis xquales) angu- 
lus i^tur XYD eft ac- 
qualis angulo oye, & B 
ob id e reda linea eft 
DYE. eadem ratione, 
& BSG re&a eft, atque 
eft BS xqualis so. & 

quoniam e a ipfi db xqualis eft & parallela, & ca eft 
sequalis & parallela ipfi eg; eric Se db ipfi e G sequalis & 

{)araUela; & ipfas conjungunt rcStx linese de gb : parat- 
ela igìtur d eft DE ipfi BG. & fiimpta fiinc in ucraque ipfa-i 
rum quxvis punda d y g s, & iundae fimc dg ys. ergo 
DG ys in uno « fune plano, quod cum de fit parallela bg,' 
erit& EDT angulus angulo bgt aequalis^, alterni enim 
funr. eft autem ^ dty angulus xqualis/ipfi gts. duo'' 
igitur funt triangula dty gts duos angulos duobus an- 
gulis xquales habentia, 6c unum latus uni latef\ xquale, 
quod uni sequalium angulorum fiibtenditur, videlicet dy 
ipfi Gs : dimidia enim fiint ipforum de bg. ergo & reli- 
qua latera reliquis laterìbus xqualia habebunt. ^ quare dt; i^.primi. 
quidem eft aequalis tg, yt vero ipfi ts. Si igitur in fo- 
Iido parallelepipedo, &c. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XL. THEOR. 

Si fint duo prifmdtd aque dta, quorum unum quidem bafim 
bdbeat paralUbgrammumy alterum vero triangulum, & 
farallelogrémmum duflum fit tridtigulì ^ ed inter fé 4- 
qualia erunt. 

Sint prifmata sequx alta abcdef ghklmn. & unum 
quidem bafim babeat parallelogrammum af, alterum vero 

N 3 GHK 
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6 H K triangulum, &c duplum fic a f paralleiogrammum 
. triaoe;uli GH1C. Dicoprifma abcdef prìfmati ghklun 

«equde effe. Compleantur enim ax go iolida. & quoniam 

paraUelogrammum af 

trianguli ghk eft du- 
plum ^ eft aucem Se 

HK paraUelogrammum 
• 4»«P«'J«M* duplum ^ trianguli gh- 

k: eric af parallelo- h 
- * grammum parallelo* 

grammo hk xquale. 

ause vero in asqualibus 

mot bafibus folida pa- 
^3i.hajiu.rallelepipeda, 6c eaaem altitudine, Inter fé xqualia^funt. 

xquale igitur ax folidum folido go. atqiie eft folidiqui- 
cxMìujas.dem ax dimidium<^ abcdef priftna, fblidi vero God^- 

midium^eft prifma ghklmn. ergo abcdef prifinaprif- 

màti GHKLMN eft «quale. Si igitur fint duo prifmata 

asque alta, &c. C^d demonftrare oportebat. 
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PROPOSITIO I. THEOREMA. 

S Imita poljgma circuii s infcript* ìnterfe funt ut dìami- 
tnrum quathrata. 

Sint circuii abcdefghkl, &in ipiis fimilia polygona 
ABCDE fghkl; diametri autem cìrculorum fine b m 
GN. Dico ut quadratum ex bm ad quadracum ex gn, ita 
efle ABCDE polygonum ad polygonum fghkl. Junganr 
tur enim be am gl fn. & quoniam polygonum abcdk 
fimile eft polygono fghkl ; "•& bae angulus angulo gfl« i. Def. 
eft xqu'alis : atque eft ut A - ^«*'i* 

BA ad AE, ita GP ad fl. y'^^^^S. ^JÉL 

duo igitur triangula fune ^ 
bae gfl unum angulum 
uni anzulo sequalem haben- 
tia, videlicet angulum bae 
angulo gfl. circa xquales 
autem anguios latera pro- 
pòrtionalia: quare triangulum abe triangulo fgl xqui- 
angulum ^ eft; ac propterea angulus aeb au^ualis eft ao^^ ^- ^^' 
gulo flg. fed angulus guidem aeb angulo amb eft c^ezt.tctul 
■qiiaU$; in eadem enim circumferentia confiftuntf angu^ 
autem flg o^qualis f eft angulo fng. ergo & amb angu- 
lus eft asqualis angulo fng. eft autem & redus languitisi 31. emù. 
BA1Ì4 asqualis reélo gpn. quare & reliquus reliquo aequ^ 
1Ì8. aequiangulum igitur eft triangulum amb triangulo fod^. 
ergo «ut BM ad gn ita ba ad gp* fed propprtionis 'qui-« f.rextL 
dcm BM ad gn duplicata ^ft proportio quadrati ex bm ad 

K 4 quadratum 
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m »o. iexd. quadratum ex gn; proportìonisvcro ab ad gf duplicata^ 
eft proportio abcd£ polygoni ad polvgonum fghkl: 

^ii.qiilntL& ut igitur quadratum ex bm ^ ad quaaratum ex gn, ita 
poIygoDum ABCDB ad fghkl polygonum. Qijare iimilia 
polygona quas in circulis defcribuntur, inter fé iùnt ut dia- 
mecrorum quadrata. Quod demonftrare oportebat. 

LEMMA. 

Vuabus m/^itudifAbus inAquaUbus expoptls, fi a majari 
auferatur majus quam dimidìum,^ & ab eo quod reli'^ 
quum eft, rurfus auferatur majus quam dimidium ; & 
hoc femper fiat ; relinquetur tandem quadam magnitudo 
qua minori magnitudine expofita minor ertt. 

Sint du9S magnitudines ioasquales ab, c, quarum major 
AB. Dico fi ab ipfa ab auferatur majus quàm dimidium, 
& ab eo quod reliquum eft, rurfus auferatur majus quàm 
dimidium, atque hoc femper fiat, relinqui tandem xnagni* 
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tudtnem quandam, quae magni- & 

tudine e minor erit. Etenim e 
multiplicata, fietaliquando major 
mamitudine ab. muitiplicetur, 
& fit Ds ipfius quidem e multi- 
plex. major autem quam ab: 
diviaaturque de in partesipfi e 
sequales bf fg gè. & ab ipfa 
AB auferatur majus quam dimi- 
dium BH, ab ipfa vero ah rur- 
fus majus quam dimidium aufe- 
ratur HK, atque hoc femper fiat, 
quoad divifiones, quse fuht in a b, 
multitudine arquales fiuntdivifio* 
nibus qua; in de: fint igitur 
divifiones A K kh hb, divifionibusDF Fg gè multitudine 
afquales. & quoniam major eft de quam ab, & ablatum 
eft' ab ipfa quidem db minus quam dimidium eg : ab ipfii 
vero A B majus quam dimidium b h : erit reliquum e d 
reliouo HA majus. rurfiis quoniam major eft gd, quam ha; 
& ablatum eft ab ipfa quidem gd dimidium gf: ab ipfa 
vero HA majus quam dimidium hk: reliquum fd reliquo 
AK majus erit. eftque fd aequalis ipfi e ergo e quam ak 
eft major» minus igitur eft ak quam e. ergo ex magnito- 
dine A» reli^a eft magnitudo ak, expc^a minori ma^oi- 
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tudine e minor. Qupd demotiftrare oportebat. Simititer 
autem demonftrabitur, etiam fi dimidia ablata fuerinc. Efl 

PROF. II. THEOR. 
GtjCuU inter fé funt ut diametrorum quadrata. 

Sitkt circuii ABCD SF6H, diametri autem ipforum fiat 
BD pa. Dico uc quadratura ex bd ad quadratura ex fh, 
ita effe circulum abcd ad efgh circulum. Si eAim non ita 
fit z erit ut' quadratura ex bd ad quadratura ex fh, ita cir- 
Gulus ABCD vel ad fpatium aliquod mipus circulo efgh, 
vel ad raajus. Sit priraura ad minus j^ 

quod iit s. & in circulo sfgh deicri- 
batur quadratura efgh. itaque defcri- 
ptura in circulo quadratura raajus eft 
diraidio circuii efgh, quoniam fi per si 
pun&a efgh contin^entes circulura 
oucaraus, erit defcripti circ^ circulura 
quadrati ^ diraidiura efgh. defcripto 
antèra circa circulum quadrato minor 
eft circulus. ergo quadratura efgh 
majuseft dimidio circuii efgh. fecen- 
tur bifariam circumferentiae ef fg gh 
Bi^ in pundis K L M N : & EK KP fl 
LG GM mh hn ne jungantur. unum- 
quodque igitur triangulorum ekf plg 
gmh hke majus eft dimidio fegmenti 
circuii in quo confiftit : quoniam fi per 
punfta K L, M N contingentes circulum 
oucamus,& paralIelogramma,quae funt 
in reélas lineas ef fo gh he compie- 
amus; erit ^ unuraquodque triangulo- 
rumEKP flg gmh hne dimidium 

!)araHelogrammi, quod ad ipfum eft. 
ed fegmentura rainus eft parallelogrammo, quare unura- 
ouodque triangulorum ekf plg gmh hne majus eft 
dimidio fegmenti circuii, in quo confiftit. Hafce igitur 
circumferentias bifariam fecantes, &c jungentes redas li- 
neas, atque hoc feraper fiacientes, relinquemus tandem quae» 
dam circuii fegmenta. quae minora erunt exceftli, quo cir- 
culus efgh ipfum s fpatium fuperat. etenim oftenfum eft 
in precedenti Lemmate, duabus magnitudiuibus inaeq^ua- 
libus expofitis, fi à majori auferatur majus quam dimidi- 
um, de ab eo quod relinquitur, rurfus majus quam dimi- 
dium. 
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ditun, & hoc fempcr fiat ; relin<iui tandem magnitu<liaem 
aliquam, qux mioori magnitudine expofita fit minor* ita- ^ 
que reliàa fint fegmenta circuii efgh in red:as lineas ek 
KFFL LG6M MH HN NE, <}uas minora fint exceffii, quo 
circulus EFGH ipfum s fpatium fiiperat. ergo reliquum 
EKFLGMHN polygonum majus erit fpatio s. Defcribatur 
etiam in circulo abco, polygono beflgmhn finùle 
polygonum axbocPdr» eft igitu? itt quadratum 0x b d 

1 1. iin^t.^ quadratum ex fh, ^ita polygonum axbocpdr ad 

EKFLGMHN polygouum. fed éc ut quadratum ex bd ad 

, . <iuadratum ex. fh, ita abcd circuius ad fpatium s. ergo & 

•^*""*^ut circulus AB CD ad fpatium s, ita polygonum axbo- 

ePDR ad EKFLGMHN polygouum. major autem c& cir- 

. . culus AB CD eo quod in ipfo eft polygono. quare & fpa- 

S^*fy!JJltium s majus eft »polygono ekflcmhn. fed &/mÌQUs. 

tbcfi. quod fieri non poteft. Non igitur eft ut quadratum ex bd 
ad quadratum ex fh 
ita A B e d circulus ad 
fpatium aliquod mi* 
nus circulo efgh. 
Similiter oftendemus 
ncque effe ut quadra- 
tum ex fh ad quadra- 
tum ex BD, ita circu- 
lum efgh ad aliquod 
fpatium minus circulo 

ABCD. Dico igitur neque effe ut quadratum ex bd ad qua- 
dratum ex fh, ita cìrculum abcd ad aliquod fpatium majus 
circulo efgh. fi enim fieri poteft, fit ad majus.fpatium $• 
erit igitur invertendo ut quadratum ex fh ad quadratum 
ex bd, ita fpatium s ad abcd circulum. fed quoniam s 
majus eft efgh circulo^ erit ut fpatium s ad abcd circu- 
lum, ita circulus efgh ad aliquod fpatium minus circulo 
ABCD. «ergo & ut quadratum ex fh ad quadratum ex bD| 
ita EFGH circulus ad aliquod fpatium nunus « circulo ab- 
cd, quod fieri non poffe oftenmm eft. non igitur ut qua- 
dratum ex BD ad quadratum ex fh, ita eft circulus abco 
ad fparium aliquod majus efgh circuk). oftenfum autem 
eft neque ad minus. quare ut cjuadratum ex bd ad qua- 
dratum ex fh, ita erit abcd circulus ad circulum efgh. 
Circuii igitur inter fé funt ut diametrorum quadrata. Quod 
ofteadere oportebat. 
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PROF. m. THE OR. 

OmnU ppamis trianguUrem babens bafim divìditar in àuas 
pjramìdet aquales & fimilei tnteT [e, qà4 tt'tanguUres 
Boftf habent, jimiUfqut fori, & ìn dm frifmata ^qua- 
lìdi H"* if^iUm frìfitkttd dÌmdÌ4 mm pyramidis fmt 
m*J9rd. 

Sit pyramis, cujus bafis quidetn abc trìangulum j vert«t 
sucem punftum d. Dico pyramidem abcd dividi in duas 
pjTamìdes xqualcs fic fimiles incer Te, trìangularts bafes 
nabentes, & lìinilei totì^ Se in duo prirmatasequsliaj Se 
duo prifjnata dimidio toiius pyramidìs effe majora. Secen- 
nir enim ab bc cà ad de dc bifariam ìn puniflis e p 
G H K L, & EH BG GH MK KL LH BK KF FG jungaQ- 
tur. quoaiam ìgitur ae quidcm eft xquzUs eb, ah vero 
ipfi HD j cric 'HE ipfi DB parallela, eadem ratione & hk • »■ ft"'' 
cft parallela ipfi ab. parallelo gram mu m igitur eft hebk. 
fjuare HK eft * asqualis eb, fed eb ipfi * 3t.pnm». 

AE eft seqqalis, ergo Bc ae Ipfi hk x- 

au^Iit eril. eft autem & ah sequalis hd. 
ux ìgitur AE ah duabus kh hd x- 
qualei fuat^ altera alteri, & angulus 

EAH scqualis'anguloKHD; bafis igi- «ip.primL 

tur d EH bafi KD eft sequalis : quar£ tri- ^ +- p'""". 

angulum a eh «quale eft 5t fìmìle tri- 
aazulo HKD. eadem ragione 8c trian- 
gutuRi AHG trian^lo hld «quale eft 
oc fimile. 5c quomam d\ix re&x linex 
fefe tangentes eh hg duabus ie£tis lì- 
ceìsfefe tangentibus kd dl parallelge 
iiint,nooautem in eodem piatio,xquales 

angutos * cominebunt. ergoanguius ehq eft sequalis angu-*,'".'"'^ 
lo KDL. rurfus quoaiam àax rectx linea: eh hg duabus kd *'""' 
DL sequalcs funt, altera dteri, & angulus ehg eft sequalis 
angulo KDL ; erit ^ baCs eq bafi kl sequalis : ^,*quale igicur 
eft & fimile trìangulum ehg triangulo kdl, eadem ratio- 
ne & AEG triangulum eft xquale & fimile triangulo hkl. 
quare pyramis cujus bafis quidem eft abg triangulum, ver- 
tex autem punaum h, sequalis & fimìlis eft pyramidi cujus 
bafis eft triangulum khl. & vertex d puoaum. Se quo- 
niam uni laterum trianguli ade, vìdelicet ipfi ab, parallela 
du<3a eft HK i cric triangulum adb triangulo dkh xqaì- 
angulutn. 
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ftogulum, 6c latera habent proportionalia. fimile igitur eft 
ADB triannilum triaagulo dhk. & eadem ratione trian- 
guium quidem dbc fimile cft criangulo dkl; triangulum 
vero AD e triaagulo dhl. & cutn dux redx lincas fefe 
tangences ba ac duabus redtis lineis Tefe tangentibus eh 
HL parallela fint) non exiftentes in eodem plano, hse sequa- 
les angulos/concinebunt. angulus igitur bac angulo hkl 
eft sequalis. acque eft ut b a ad a e, ita kh ad hl, ergo 
ABC triangulum^ fimile eft triangolo hkl; ideoque pyra- 
mis, cujus bafis quidem trian^um abc, vertex autem 
pun^m D, fimilis eft pyramidi, cujus bafis triaaguliun 
HKL» & vertex pun&um d. fed pyramis cujus bafis quidem 
HKL triangulum, vertex autem pun* 
Aum D, oftenfa eft fimilis pyramidi, 
cujus badSs triangulum aeg^ & vertex 
H pundurn. quare & pyramis cujus ba* 
fis ttìangulum abc & vercex pundum 
D, fimilis eft pyramidi cujus bafis a E g 
triangulum, & vertex pundum h. 
utraque igicur ipfarum aegH hxld 
pyramidum fimilis eft toti pyramidi 
abcd. & quoniam bf eftsequalisFC, 
^41 .primi erit EBFG parallelogrammum ^^dupluni 
trianguli gfc. & quoniam duo prif- 
mata acque alta fimt, quorum unum. J^ 
quidem bafim babet parallelogrammum, 
alterum vero triangulum. eftque parallelogrammum du- 
plum trianguli • erunt ea prifmata inter fé xqualia<. ergo 
prifma contentum duobus triangulis bxf ehg, & tribus pa- 
rallelogrammis ebfg ebkh khgf, eft sequale prifinati quod 
duobus triangulis gfc hkl, & tribus parallelogrammis 
KFCL lcgh hcfg continetur» &manifeftumeitutrum- 
que ipforum ptifinacum, ^ cujus bafis eft ebfg parallelo- 
grammum, oppofita auccn ipfi hk reda linea, & cujus 
bafis eft GFC triangulum, 6c oppofitum ipfi triangulum 
ICLH, majus efle utraque pyramidum, quarum bafes quidem 
AEG HKL triangula, vertices autem punda h d: quo- 
niam fi jungimus EF EH re£tas lineas, prifina quidem. 
cujus bafis eft ebfg parallelogrammum, & oppofita ipu 
TtAz linea ku, majus eft pyramide cujus bafis ebf trian- 
gulum, vertex autem punaum k. fi^d pyramis, cuius bafis 
triangulum ebf, & vertex k punftum, eft^xquaiis pyra- 
midi cujus bafis AEG triangulum^ & vertex pun<^um h; 
xqualibus enim Se fimilibus planis continentur. quare 8c 
prifina cujus bafis parallelogrammum ebfg, oppofita autem 

ipfi . 




fl 40. onde' 
cimi. 



^ IO. Def. 
ludecimi. 



L I B £ R. XII. 20^ 

IpG refia linea he, majus eft pyramide cujus bafis asg 
triangulum & vertex pundum h. prifmi vero cujus balis 
parallclogrammum ebfg. de oppolica ip6 rci^a Imea he 
eli cqiule prifmaii cujus oalìs g? e triangulum, & ìpG op- 

{>o(inim triangulum hklj & pyramis cujus balìs triangu- 
um AEG, vertcx autem h punaum, eftaqualìs pyramidi 
cujus bafis HKL triangulum, & vcnex puodìum d. ergo 
duo prilìnaFa de quibus dit^um eft, funt majora duabus di* 
àJs pyramidibus quarum bafes trìangula aeg hel, veitices 
autem h o punàa. Tota igitur pyramis cujus baus adc tri- 
angulum, vertex autem punflum d, dìvlTa eft in duas py- 
ramides xquales, & lìmiles iuter fé, & fimiles totì : fic ia 
duo prifmaia asqualìa : fuiitque duo prifmata dimidio lociuf 
pyramidis majora. Qusc oftendcre oportcbat, 

P R O P. IV. T H E O R. 

Sì finì dua pjTamides *qae alu, quA trìangnUres hafts bit~ 
òeant, dividatar autem utraque ipfarum, &'ntduMpj- 
rsmidet dqnales inter fé, fimiiefque teti, & in dna frif- 
mata équalid -, & faSarum ^*mtdum utraque eoiem 
medt dividatur, atque Ine jemftr fiat : erìt ta uniut 
fjTamtdìs baiti ad baftm alterm. Uà & in unitpyramìde 
fTÌfmata omnia ad prifmata emma in altera fjramìde 
midt'ttudìne aqualia. 
Sint dux pyramldea xque altse qux trìangulares bafèi 

habeant abc def, veriices autem unt puada g h^ Se di- 

vidaturutraque ipfarum in duas pyramidès sequales Inter tè, 

fimUefque tori, & in 

duo prifmata xqualia ; 

& fadarum pyfttmi- 

d«m utra^ue eodem 

modo divìla intelliga- 

tur: ataueliocfemper. 

fiat. Dico ut ABC ba- 

fis ad baGm def, ita 

eflè prifinata omnia 

quz lunt in pyramide 

ADCG ad pnfmatao- 

moia quse in mra- 

mide DEFH multitu- • i 

dine xqualia. Quonìam enim bx quidem eli sequalis xc, 

AL vero xqualìs lc ; erit ' xl ipfi ab parallela, & tnan-4 >. bnL'i 

gulum ASC triangulo lxc limile, eadem ratione & trian- 
gulum 
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gulum DEF iìmile eft triaagulo rqf. & quoniam bc qui* 
dem eft dupla ex, ef vero dupla ipfius fq, uc bc ad 
ex, ita erit ef ad fq^ & defcripta funtf ab ipfis bc ex 
{ìmilia & fimiliter poiìca reólilinea abc lxc ; ab ipfis vero 
E F f Q^ fimilia & ùtniliter pofica redilinea def r qj. eft 
^11. rexcì.jgitur^ut ABC criangulum ad triangulum lxc, ita crian- 
gulum DEF ad RQF triangulum; & permutando uc crian- 
gulum AfiC ad triangulum def, ita lxc trian^um ad 
triangulum RQF. fed ut lxc triangulum ad triangulum 
€ i8. & 31.RQF, ita e prifma cujus bafis eft triangulum lxc, oppofitum 
undccimf. autem ipfi OMN, ad prifma cujus baus rqj triangulum & 
iii.quimi.oppofìtum ipfi STY. UC igitur << ABC trìangulum ad crìaa- 
gufum DEF, ita prifiìia cujus bafis eft triangulum lxc, 
oppofitum autem ipfi omn, ad prifma cujus bafis rq^ cri- 
angulum, & oppofitum ipfi STY. & quoniam duo prif- 
mata quas in pyramide abcg inter fé xqualia funt, fed & 
qux in pyramide defh prifmata inter fé funt aequalia; 
erit ut prifma cujus bafis parallelogrammum klxb, op- 
pofita vero ipfi'red:a linea mo, ad prifma cujus bafis lxc 
triangulum, & oppofitum ipfi omn, ita priima cujus ba- 
fis parallelogrammum eprq, & oppofita reAa linea st, ad 
prifma cujus bafis rqp triangulum, oppofitum vero ipfi 
STT. quare componendo, ut prifmata kbxlmo lzcmno 
ad prilma lxcmno, ita prifmata pe^rst rqfsty ad 
priuna rqfstt. & permutando, uc prifmata kbxlmo 
LxcoMN ad prifmata peqrst R<£fSTY, ita prìfint 
LXCMNO ad prifìna rqfsty. ut autem prifma lxcmno 
ad prifma r qj 8 t y, ita oftenfa eft baus l x e ad r qf 
bafim, & ABC bafis ad bafim def. ergo & ut triangulum 
ABC ad triangulum def, ita quae in pyramide abcg duo 
prifmata ad duo prifmata qux m piramide defh. fimili* 
ter autem, & fi faélas pyramides mvidamus eodem modo 
velut OMNG styh, erit uc omn bafis ad bafiim sty, ita 
quas in pyramide omng duo prifmata ad duo prifmata qux 
in pyramide styh. fed ut omn bafis ad bafim sty, ita 
baus ABC ad def bafim. & ut igitur abc bafis ad bafim 
def, ita qux in pyramide abcg duo prifmata ad duo prif- 
mata qux in pyramide defh ; & qux in pyramide om- 
ng duo prifmata ad duo prifinata qux in pyramide styh; 
& quatuor ad quatuor, eadem autem oltendentur & in 
fedis prifmatibus ex divifione pj^ramidum aklo, & dp- 
Rs, & omnium fimpliciter multitudine xqualium. Qupd 
demonftrare oportebat. 
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PROF. V. THEOR. 

TyramUes quA taiemfunt altitudine ^ & trìangularet ùd- 

fes habent, ititer fé funt ut bafes. 

Smt eadem altitudine pyramìdes, quarum bafes quidcm 
trianguIaABc def, vernces autem pundta g h. Dico ut 
ABC bafìs ad baiim def, Oc elTe pyramìdem abcg ad 
DEFH pyramidcm. Si enim non ita Ut, erit ut abc bafis 
ad balim def, fìc abcg pyramis, vel ad folidum minus 
pyramide defh, vcl ad majus. Sit primum ad folidum mi- 
nus, iitque z. & dividatur pyramis defh in duas pyra- 
mides xquales inter fé, & fimiJes toti, & in duo prifmata 
^qualia. fune duo igirurprifmaca'ditnidiototiuspyramidis» 3. 1 
majora. & nirfus pyramides ex divifione fafise fimiliter di- 
vidantur, atque hoc femper fiat, quoad fumantur quxdam 
pyramides à pyramide defh^ quae fine mioores excelSi 
quo pyramis DEFHiblidum ziuperat. itaque fumantur, fic 
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fiot «empii caufa, pyramides dprs stth. erunt igitur 
reliqua in pyramide Qefh prifmata folido z majora. divi- 
datur etiam abco pyramis in totidsm partos fimilcs py- 
ramidiDEFH. erge^ut abc baGs ad baTtm d&f, itaqux' 
in pyramide abcg prifmata ad prifmata qu% in pyramide 
OBPH. feduc ABC oafÌ8 ad balìm DEF, ita pyramis abcg 
ad folidum z. & igitur ut abcg pyramis ad folidum z. 
itaquie in pyramide abcg prifmata ad prifmacaqux in 
pyramide oefh- major autem eft pyramis abcg prif- 
matibus quie in ipfa funiL. ergo & folidum z prifmatibus, 
qutc funt in pyramide obfh, eft majus, fed &eminus.. 
quod fieri non potelt. non igitur ut abc balis ad bafìm' 
DEF, ita eft pyramis abcg ad folidum aliquot minus py-' 
/amide defh. fimìliteroftendemusnequ^ut def bafìsad 

bafim 
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bafim ABC, ita efle pyramidem defh ad {blidum aliquod 
pyramide abcg minus. Dico igitur ncque efle ut a bc bafis 
ad bafim dbf, ita abcg pyramidem ad aliquod (blidum ma- 
jus pyramide defh. Si eaim fieri poteft, ht ad majus, vide- 
licec ad foiidum u erit igitur invertendo ut osf bafis ad 
bafim ABC, ira foiidum i ad abcg pyramidem. cum autem 
foiidum I majus eft pyramide edfh, erit ut iblidum i ad 
ABCG pyramidem, ita defh pyramis ad foiidum aliquod 
minuft pyramide abcg. uc proxime oftenfumfuit* ficut 
igitur DEF bafis ad baum ab e, ita pyramis defh ad fo- 
iidum aliquod pyramide abcg minus, quod eft ab(urdum 
non igitur ut abc bafis ad bafim def^ ita eft abcg py- 
ramis ad foiidum aliquod majus pyramide defh. oftenmm 
autem eft, ncque ad minus. quare ut abc bafis ad bafim 
DEF, ita eft pyramis abcg ad defh pyramidem. Pyrami- 
des igicur q\xx eadem funt altitudine, & triangulares bafes 
habenr, Inter fé funt ut bafes. Quod demonftrare opor- 
tebat. 

PROF. VI. THEOR. 

Pjramides, qus eadèm firn altitudine y &p0ljgoH4s bafes 
habent^ ìnter fé funt ut bafes. 

Sint eadem altitudine pyramides, quas polygonas bafes 
habeant ABCDE fghkl: vertices autem m n pun<3a. Di- 
co ut ABCDE bafis ad bafim fghkl, ita effe abcdem py- 
ramidem ad pyramidem fghkl M. Dividatur enim baus 
. quidem abcde in triangula abc acd ade; bafis vera 

H K 





B 

FGHKL dividatur in triangula FGH fhk fkl. & in uno 
quoque triangulo intelligantur pyramides seque altse atque 
pyramides qu« à principio, quoniam igitur eft ut triangu- 
X. hajwir lum abc ad triangulum acd, ^ ita abcm pyramis ad pyra? 
midem acdm : & componendo ut abcd trapezium ad tri- 
angulum acd, ita abcdm pyramis ad pyramidem acdm. 
fed & ut ACD triangulum ad ade, ita *• pyramis acdm 
ad ADSM pyramidem. ergo ex acquali, ut abcd bafis ad 
bafim ade, ita abcdm pyramis ad pyramidem adem. 

& 
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& TurCus componendo ut abcde bafis ad bafim ade, ita 
ABCDEM pyramis ad pyramidem adem. eadem ratione, 
& ut FGHKL bafis ad bafim fkl, ita & fghkln py- 
ramis ad F K L N pyramidem. &c quoniam duse pyramides 
funt ADEM FKLN, quas triangulares bafes habenr, & ea- 
dem funt altitudine i erit*ut ade bafis ad bafim fkl, ita 
ADEM pyramis ad pyramidem fkln. quòd cum fic uc 
ABC DE bafis ad bafim ade, ita abcdem pyramis ad py- 
ramidem adem; ut autem ade bafis ad bafim fkl, irà 
ADEM pyramis ad pyramidem fkln: erit ex seq[uali, ut 
bafis abcde ad fkl bafim, ita abcdem pyramis ad py- 
ramidem fkln. fed & ut FKL bafis ad bafim fghkl, 
ita erat & fkln pyramis ad pyramidem fghkln. quare 
rurfiis ex acquali, ut abcde bafis ad bafim fghkl, ita eft 
abcdem pyramis ad pyramidem fghkln. Pyramides 
igitur qua: eadem funt altitudine, & polygonas bafes ha- 
bent, Inter fé fiitit ut bafes. Quod demonltrare oportebat. 

PROF. VII. THEOR. 
Omne prìfma trtanguUrem habens bafim, dìvidatur in tres 
pyramides aquales inter fé, qua triangulares bafes ha- 
bent. 

Sit prifma cujus bafis quidem triangulum abc, oppofitum 
autem ipfi def. Dico prifma abcdep dividi in tres py- 
ramides sequales inter le, qux triangulares habent bafes. 
Juogantur enim BD ec cd. & quoniam parallelogrammum 
cft AB ED cujus diameter 
BD, erit ABD triangulum 
trianguio ebd "> acquale, 
ergo pyramis cujus bafis 
triangulum a B d, vertex 




s 34.)>rimi. 



autem pundum e, aequalis ^ 
eft pyramidi, cujus bafis edb 

triangulum, & vertex pun- 

élum e. fed pyramis cujus bafis edb triangnlum, & vertex 
pun<3:um e, eadem eft cum pyramide cujus bafis triangulum 
ebc, & vertex d punftum : lifdem enim planis continentur. 
ergo & pyramis cujus bafis triangulum abd, vertex autem 
pun<2ìim c,aBqualis eft pyramidi cujus bafis ebc triangulum, 
& vertex punótum D, rurfus quoniam fcbe parallelogram- 
mum eft cujus diameter ce, triangulum ecf trianguio cbe 
eft* acquale, ergo & pyramis cujus bafis bec triangulum, 
vertex autem pundtum d, aequalis eft * pyramidi cujus bafis 
triangulum ecf^ & vertex puntìum d. fed pyramis cujus 

O bafis 
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balis quidem b e e triangulum, vertex aucem puodum o 
oftenfa eft asqualis pyramidi cujus bafis triangulum a bd^ 
& vertex e pùnaum. quare & pyramis cujus bafis trian^ 
gulum CEF, ce vertex punétum d, xqualis ed pyramidi cu^ 
ju$ bafis triatigulum abd^ ^ 

& vertex e pundum. pral- 
ina igitur ABCDBF dividi- 
tur in tres pyramides inter 
fé asquales^ qux triangula- 
res bafes habent. Et quoni- 
am pyramis cujus baus abd 
triangulum, vertex autem — - - 

f>undlum e, eadem eft cum pyramìde, cujus baiis triangur 
um CAB, & vertex d pundlum, iifdem namque planis con- 
tinetur : pyramis autem, cujus bafis triangulum a b p, & 
vertex pun&um e, tèrtia pars oftenfa eft prifmatis cujus 
bafis ABC triangulum, & oppofitum ipfi dbf : & pyramis 
igitur, cujus bafis triangulum ab e, vertex autem D pun- 
^uni, tertia pars eft primiatis eandera bafim habencis,vide- 
licet ABC triangulum, & oppofitum ipfi triangulum def. 
Qupd demonftrare oportebat. 

C O R O L L. 

I. Ex hoc manifeftum eft omnem pyramidem terdam 
paitem effe prifmatis bafim habentis eandem, & altitudi- 
nem xqualem^ quoniam fi bafiis prifmatis aliam quandam 
fi^ram. redilineam obtineat, & oppofitam ipfi eandem; 
dividitur in prifmata qux triangulares bafes nabenr, bafi- 
buique oppouta etiam triangula. 

a. Prifmata acque alta funt inter fé ut bafes. 

PROR Viri. THEGR. 

Simtles fjTAmìies quA trìangiUares bafes habent, im tri% 
plicata funt frùfwtme bam9l^arum laterum. 

Sint fimiles Se fimiliter pofitx pyramides, quarum bafes 

Juidem triangula abc def, vertices autem g h pun&a. 
)ico ABCG pyramidein ad pyramidem deph, triplicatam 
proportionem habere ejus quaìtn bc habet ad ef. Compie* 
antur enim bgml ehpo folida parallelepipeda. 6c quo* 
^^P^z ni^m pyramis ab co fimilis eft pyramidi defh, erit^an- 
andcciini. g^|^g ^j^^ angulo def xqualis, angulufque gbc xqualis 
i I. DeC ingulo HEF, & aneulus abg angulo deh. atque^eft ut 
'*^'* ab ad de, ita bc aa ef, & bg ad eh* quoniam igitur eft 

ut 
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ut AB ad DE, Ita BC ad ef, & circum sequales angulos 
latera funt proportionalia, parallelogrammum bm paralle- 
logrammo EP fimile cric, eadem ratione, & parallelogram- 
mum NB fimile eft pa- 
rallelogrammo ER, & 
parallelogrammum bK 
ipfi EX parallelogram- 
mo, tria igitur paralle- 
logramma BM KB BN. 
tribus EP EX E R funt 
(imilia. fed tria qui- 

dem MB BK BN tri- 

bus oppofitis r sequalia ù e t, F c 14. onde- 

Se fimifia funt, tria vero EP ex er tribus oppofitis acqua-"™'- 
Ila &c (imilia. quare folida bgml chpo (imtlibus planis 
6c numero aequalibus contineumr ^ ac propterea ^ (imile cft d 9. Def. 
BGML folidum folidò EHPO. iimilia autem folida paralle- »Adccjaii« 
leptpeda in ' triplicata fimt proporcione homolog^orum h^e 33. nude- 
terum. ergo folidum bgml ad folidum ehpo triplic^tamcùni 
habet proportionem ejus auam babet latus homolo^um bc 
ad EP nomologum latus. led/utBOML folidum ad iolidum/i^lquincL 
eh PO, ita ABCG mizmis ad pyramidem defh : pvramis 
enim lexta pars eft ipfius folidi, cum prifma quoa eft dimi- 
dium folidi parallelepipedi, (it pyramidis^triplum. quare; i. cor. 
& pyramis abcg aa pyramideni defh triphcatam pro-^^«««*«»- 
portionem habebit ejusquàm bc habet ad ep. Quod de-"'* 
monftrare opprtebat. 

Qnr. Ex hoc perfpicuum eft, 8c fìmiles pyramides quse 
multangulas baies habent, Inter fé effe in triplicata propor- 
tione homologomm lateium. ipfis enim divifis in pyrami- 
des triaagulares bafes habentes : quoniam & (imilia poly- 
gónaquse (iint in bafibus, in fimilia trianguladividuntur, *& h to. lenti 
numero aequalia & homologa tocis ; erit ut una pyramis in 
una pyramide triangularem nabens bafim ad pyramidem in 
altera triangularem bafim habentem,ita&: omnes pyramides 
in una pyramide triangulares habentes bafes ad omnes in al- 
tera tnangulares bafes habentes y hoc eft, ita pyramis ipfa 
multangulam habens bafim ad pyramidem qux multan* 
gulam bafim habet. fed pyramis triangularem habens bafim 
^d pyramidem quse triangularem bafim habet, eft in tripli- 
cata proportione homologorum iaterum. & pyramis igitur 
polygonam habens bafim ad pyramidem fimilem bafim ba- 
nentem, triplicatam proportionem habebit ejus quam latus 
homologum habet ad homologum latus. 

Oz PROF. 
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PROF. IX. THEOR. 

JEqualìum pyramìdum, & trìangulares bafes babentium, 
bafes & altitudines reclproce funt fropartionales : & 
quarum pjramidum trìangulares bafes habentìumy bafes 

* & altitudines recìproce funt proportìonales, itta funt <- 
quales. 

Sinc nempe pyramides asquales,quas trìangulares bafes ha- 
beanc abc def, vercices vero g h pun<fla. Dico pyrami- 
dutn ABCG DEFH bafcs & altituclines reciprocane fcil. 
ut ABC bafis ad bafim dep, ita effe pyramidis de fh aititu- 
dinem ad altitudinem pyramidis abcg. Compleantur enim 
BGML EHPO folida parallelepipeda. & quoniam pyramis 
ABCG e& xqualis pyramidi dbfh, atque eft pyramidis 
quidem abcg fextuplum bgml folidum, pyramidis vero 
« l^qllillei. D E F H fextuplum folidum ehpo; erit « (olidum bgml 
folido EHPO asquale. zqualium autem folidorum paralle- 
lepipedorum bafes & 
altitudines reciprocan- 

f 3^ unde- fuj. ^. ejfl: igitur Ut BM 

**"'• bafis ad bafim ep, ita 
EHPO folidi altitudo 
ad altitudinem folidi 
bgml. fedut bm ba- 
fis ad bafim ep, ita« 
ABC triangulum ad 
triangulum def. ergo ^ 

& ut ABC triangulum ad triangulum def, ita folidi ehpo 
altitudo ad altitudinem folidi bgml. fed folidi quidem 
EHPO altitudo eademeft cum altitudine pyramidis defh; 
folidi vero bgml altitudo eadem eft cum altitudine pyra- 
midis abcg: eft igitur ut abc bafis ad bafim def, ita py- 
ramidis DEFH altitudo ad altitudinem pyramidis abcg. 
quare pyramidum abcg defh bafes & altitudines reci- 
proce flint proportionales. Et fi pyramidum abcg defh 
-oafes & altitudmes reciproce funt proportionales, fitque ut 
Auc bafis ad bafim def, ita pyramidis defh altitudo ad 
altitudinem pyramidis abcg. Dico abcg pyramidem py- 
ramidi DEFH aequalem effe. lifdem enim conftruélis, quo- 
niam ut abc bafis ad bafim def^ ita eft defh pyramidis 
altitudo ad altitudinem pyramidis abcg; ut autem abc 
bafis ad bafim def, ita bm parallelogrammum ad parallelo- 
grammum ep: erit & ut parallelogrammum bm ad ep pa- 
rallelogrammum, ita pyramidis defh altitudo ad altitudi- 
nem 
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nem pyramidis ab ce. fed pyramidis quidem dbfh alci- 
tudo eadem eft cum altitudine folidi parallelepipedi ehpo ; 
pyramidis vero abcg altitudo eadem eft cum altitudine 
tolidi parallelepipedi bgml : eft igitur ut bm bafis ad bafim 
£P, ita EHPO folidi parallelepipedi altitudo ad altitudinem 
iblidi parallelepipedi bgml. quorum autem folidorumpa- 
rallelepipedorum bafes & altitudines reciprocantur, èa ^iunt ^.34r ^"^^ 
sequalia. folidum igitur parallelepipedum bgml sequale^'""* 
efl: folido parallelepipedo ehpo. atque eft folidi quidem 
BOML fexta pars pyramis abcg: folidi vero ehpo iti- 
dem fexta pars pyramis defh. ergo pyramis abcg pyra- 
midi BEFH eft xQualis. iEqualium igitur pyramidum, & 
triangulares bafes habentium, bafes & altitudines reciproce 
iiint proportionales: ficauarumpyramidum triangulares ba-^ 
ics habentium bafes & altitudines reciproce (iint proportio- 
nales, illas funt aequales. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. X. THEOR. 

Omnù conus tertia pars eft cjRndri, qui eandem bdfim ha'* 
bet & altitudinem aqualem. 

Habeat conus eandem bafira quam cylindrus, videlicet 
circulum abcd, & dtitudinem aeaualem. Dico conum ter- 
tiam partem effe cylindri, hoc eft cylindrum coni triplum 
effe. Si enim cylindrus non fit triplus coni, vel major erit 
quam triplus, vel minor, fit primo major quam triplus. & 
oefcribatur in a bcd circulo quadratum abcd. ergo qua- 
dratum abcd majus eft quam dimidium abcd circuii. & 
à quadrato abcd erigatur prifma acque altum cylindro^ 
quod quidem prifma majus e- A 

rit quam cylindri dimiaium ; 
quoniam fi circa circulum ab- 
cd quadratum defcribatur^erit 
infcriptum quadratum dimi- 
dium circumfcripti. &fintab 
eifdem bafibus ereda folida pa- 
rallelepipeda acque alta, nimi- ^ 

rum prifmata ipla. quare prifmata inter fé funt^ux baijCS;. &* *• ^''- 7* 
prifma igitur ereótum à quadrato a Bcp dirrùdium eft prif-. "^' 
matis ereài à quadrato quod circa circulum abcd defcrir- 
bitur. atque eft cylindrus minor prifmate eretìo à quadrato 
Guod deicribitur circa circulum abcd. prifma igitur ere- 
aum à quadrato abcd aeque altum cylindro, dimidio cy- 
lindri eft majus. fecentur circumferentix ab bc cd pa. 
bifariamin pundiss f q ii, & ae eb bf fc cg gd dh. 

3 HA 
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HA jungantur. unumquodque igitur triangulorum akb 
^ oftcndi- BFC CGD DHA majus * cft dimidio portionis circuii abci^ 
tur. ad ». in qua confiftit. cngantur ab unoquoque triangulorum abb 
^"•*"'' EFC CGD DHA prifmata aeque a]ta cylindro. ergo & 
unumquodque eredorum prifmatum majus eft dimidio 
portionis cylindri qusc ad ipfum eft. quoniam fi per pun- 
Aa E F G H par allei» ipfis ab bc cd da ducancur, & 
compleantur in ipfis ab bc cd da parallelogramma, à qui- 
bus folida parallelepipeda «que alta cylindro erigantur: 
crunt uniulcujufque eredtorum dimidia prifmata ea^qux 
flint in triangulis aebbfccgddha. & funt cylindri 
portiones credis folidis parallelcpipedis minores. ergo & 
prifinata quae in triangulis aeb bfc cod dha majora 
funt dimidio portionum cylindri quac ad ipfa funt. itaque 
reliquas circumferentias fecantes bifariam, jungentefque 
redas lineas, & ab unoquoque triangulorum erigentes prif- 
mata aeque alta cylindro, & 
hoc femper facientes, tandem 
relinquemùs quafdam portio- 
e Lemma jj^g cylindri quaB ^ minores e* 
httjus. ^^^ exceflu, quo cylindrus co- 
ni^riplum fuperat. relinquan- 
tur jam, & fiat ae eh bf fc cg 
GD DH HA. reliquum igitur 
prifma, cujus bafis quidem pol]^gonum aebfcgdh, al- 
titudo autem eadem quae cylindri, majus eft quam triplum 
con', fed prifma cujus bafis aebfcgdh polygonum, & 
d I. Cor. 7. altitudo eadem quae cylindri, triplum d eft pyramidis, cujus 
hajiis. bafis polygonum aebfcgdh, vertex amem idem qui 
coni. & pyramis. igitur cujus bafis polygonum aebfcg- 
dh, vertex autem idem qui coni, major eft cono qui ba- 
^fim habet abcd circulum. led & minor : (ab ip(b enim com- 
preheftditur.) quod fieri non potcft. non igitur cylindrus 
major eritquam triplus coni. Dico infuper ncque cyiindrum 
minorem eflè quam triplum coni. Si enim fieri poteft, fit 
cylindrus minor quam triplus coni, erit invertendo conus 
major quam tertia pars cylindri. defcribatur in abcd cir- 
culo quadratum abcd. ergo quadrarum abcd majus eft 
quam dimidium abcd circuii. & à quadrato abcd cri- 
gatur pyramis, verticem habens eundem quem conus; py- 
ramis Igitur ereéìa major eft quam coni dimidium : quo- 
niam^ ut ante demonftravirnus, fi circa circulum quadrarum 
defcribatur, erit quadratum abcd dimidium ejus quod 
circa circulum defcriptum eft : & fi à quadratis erigantur 
folida parallelepipeda aeque alta cono, quae & prifmata ap* 

pellantur 
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pellantur eric «quod à quadrato abcd erigitur, dimidium 
ejus, quod eredum eft à quadrato circa circulum defcripto; 
ecenim inter fé •fuat ut bafes. quare & tertise partes ip{a- 
rum. pyramis isitur cuius bafìs quadratum .abcd, dimidia 
eft ejus pyramidis quse a quadrato circa circulum defcripto 
erigitur. fed pyramis ereaa à quadrato defcripto circa cir- 
culum^ major eft cono ; ipfum namque comprehendit. er- 
go pyramis cujus bafis abcd quadratum, vertex autem idem 
aui coni, major eft quam coni 
dimidium. fecentur circumfe* 
rentiacAB bc CD DAbifariam 
in pundis e f g h. & jungantur 

AE £B BP FC CG GD DH 

H A. & unumquodque igitur 
triangulorum aeb bpc cgd 
i> H A majus eft quam dimi- 
dium porcionis circuii abcd, in qua confiftit. erigantur 
ab unoquoque triangulorum aeb bfc cgd dha pyra- 
midesverticem habentes eundemauem conus. ergo & u- 
naquaeque pyramidum eodem mocio eraftarum major eft 
quam oimiaium portionis coni quae eft ad ipfam. itaque 
reUquas circumferentias fecantes bifariam, jungentefque 
reftas lineas, 6c ab unoquoque triangulorum erigentes 
pyramides verticem habentes eundem quem conus, 6c 
noe femper facientes, « relinquemus tandem quafdem coni 
portiones quas minores erunt exceffu quo conus tertiam 
cylindri partem fuperat. relinquantur ; £c fint qux in i[)fis 
ab bb bf fc co GD DH HA. reliqua igitur pjrramis cujus 
bafis polygonum abbfogdh, & vertex idem qui coni, ma^ 
jor eie quam tertia cylindri pars, fed pyramis cujus bafis 
polygonum aebfógdh, vertex autem idem qui coni, tertia 
pars eft prifmatis cujus bafis polygonum abbpcgdh, dti- 
tudo autem eadem quse cylindri. prifma igitur cujus bafis 
aBbfcgdh polygonum^ & altitudo eadem quac cylindri, 
majus eft cilindro cujus bafis eft circulus abcd. fed& 
minus : (ab ipfo enim comprehenditur.) quod fieri non pò- 
teft. non igitur cylindrus minor eft quam triplus coni. o« 
ftenfum autem eft ncque majorem efte quam triplum. ergo 
cylindrus coni triplus fit necefTe eft ; ac proptereà conus 
tertia pars cylindri. Omnis igitur conus tertia pars eft cy* 
, lindri, eandem quam ipfe baum habentis, & altitudinem X" 
qualem. Qupd demonftrare oportebat. 
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PROF. XI. THE OR. 

Coni & cylindri qui edndem habent altitudinem, inter fi 
fimt ut bafes. 

Sint in eadem altitudine coni & cylindri, quoruni bafes 
circuii AB CD EFGH, axes autem kl mn, & diametri ba- 
£um AC EG. Dico ut AB CD circulus ad circulum efgh, 
ita efle conun^ al ad e n conum. Si enim non ita ut; eric 
ut ABCP circulus ad circulum efgh, ita conus al adali- 
quod folidum minus cono en, vel ad majus. fic primo ad 
minus quod fit x. & quo minus eft folidum x cono £N, ei 
acquale fic i folidum. conus igicur eh ipfis folidis x i ti 
sequalis. defcribatur in efgh circulo quadratura efgh, 
auod maius eft dimi- 
cio circulo. erigatur à 
quadrato efgh py- 
ramis asque alta cono, 
pyramis igitur creda 
major eft coni dimi- ^ 
dio. nam fi circa cir- 
culum quadratura de- 
fqribamus, & ab ipfo 
érigaraus pyramidem "B 

. xque altam cono ; erit infcripca pyramis pyramidis circum- 
* »• **°J^*»fcriptsedimidium : etenim inter fe^funt ut bafes. conus au- 
tem circumfcripta pyrami- 
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de eft minor, ergo pyramis 
cujus bafis quadratura efgh, 
vertex antera idem qui co- 
ni, major eft coni dimidib. 
fecentur circumferentiae ef 
jr g g h he bflariam in 
jpunàisp R s O; &OE EP 
PF FR rg gs sh Hojungantur. unumquodque igitur trian- 
gulorum hoe epf frg gsh raajus eft quam dimidium 
fermenti circuii in quo condftit. erigatur ab unoquoquc 
tnaijgulorum hoe epf frg gsh pyrarais seque alta co- 
no, ergo & unaquaeque eredarura pyramidum major eft 
diraidio portionis coni, quae eft ad ipiam. itaque reliquas 
circumferentias fecantes bifariam, & jungentes recSas h- 
neas, & ab unoquoque triangulorum erigentes pyramides 
xque altas cono, atque hoc femper facientes, ^ relinqueinu^ 
tandem aliquas portiones coni,qux folido i minorcs cr'unt. 
relinquantur, & fint quse in ipus ho oe ep pf fr RG gs 
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SU. reliqua ìgitur pyramis cujus bafis polygonum hoep- 

FRGS, altitudo autem eadem qùse coni^ major eft folido 

X. defcribatur ia circulo abcd polygono hoepfrgs 

fimile & fimllicer pofitum polygonum dtaybqpv, & ab 

ipfo erìgacur pyramis xque alca cono al. quoniam igitur 

eft uc quadracum ex ac ad quadratura ex £G, ita<^ dtay-^ x. hu\ai. 

BQcv polygonum ad polygonum hoepfrgs j ut autem 

Juadratum ex AC a^^quudratum ex eg, ita abcd circulus 
ad circulum efc»; eric uc abcd circulus ad circulum<^ i. hu)at. 
efgh, «ita polygonum dtayb<^v ad polygonum Ho-<,ii.quioti. 
bpfrgs. fed ut ABCD circulus ad circulum efgh, ita 
conus AL ad X folidum: & uc polygonum dtaybqcv 
ad polygonum hoepfrgs, *ita pyramis cujus bafis dtay- 
b<^v polygonum, vercex autem pundum l, ad pyrami- 
dem cujus bafis polygonum hoepfrgs, & vercex pun- 
Aum N. uc igitur conus al ad x folidum, ita pyramis, 
cujus bafis polygonum dtaybqcv, & vercex pundum 
l, ad pyramidem cujus bafis polygonum hoepfrgs, & 
vercex n pundum. conus aucem a l major eft pyramide 
quse eft in ipfo. majus igitur eft folidum x pyramide qua: 
eft in cono en. fed Se oftenfum eft minus. quod fieri non 
poteft. non igitur uc abcd circulus ad circulum efgh. 
Ita eft A L conus ad folidum aliquod minus cono ek. fir 
militer demonftrabicur neque ut efgh circulus ad circur* 
lum abcd, ica effe conum en ad aliquod folidum minus 
cono A L. Dico prsecerea neque efiè uc abcd circulus ad 
circulum efgh, ita al conum ad aliquod folidum miijus 
cono EN. Si enim fieri poteft, fic ad folidum majus, quod 
fitz. ergo invertendo uc efgh circulus ad circulum abcd 
ita erit fblidum 2. ad al conum. fed cum fic folidum z 
majus cono en ; erit ut folidum z, ad al conum, ita conusì 
EN ad aliquod folidum minus cono al. & igitur uc efgh 
circulus ad circulum abcd, ica conus en ad aliquod fo- 
lidum minus cono al, quod fieri non pofiTe oftenfum eft. 
non igitur ut abcd circulus ad circulum efgh, ita conus 
AL ad aliquod folidum majus cono e n. oftenfum autem eft 
neque cfle ad minus. ergo ut abcd circulus ad circulum 
efgh, ita eft conus al ad e n conum. fed ut conus ad 
conum, ita/eft cylmdrus ad cylind/um; eft enim uterque/ij.q«'nw- 
utriufque^triplus. & igitur ut abcd circulus ad circulum^ lo.hujofc 
EFGH, ica in ipfis cylindri acque alti conis. Ergo coni 6c 
cylindri qui eandem habenc alcicudinem, incer fé funt uc 
bafes. Quod demonftrare oporcebar. 
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PROF. Xn. THEOR. 
SfmUes cm & cjlìndri Inter fefunt in triplicata fr$p9rtiam 
diametnnum qua funt in bafibas. 

Sint fimiles coni & cyliadri, quorum bafes quidem cir- 
cuii ABCD EFGH, diametri vcro bafium bd fh, & axcs 
couorum vel cylindorum kl mn. Dico conum cuju^s ba- 
fis ABCD circulus, vertex autem punÉtum l, ad connm 
cujus bafis circulus efgh, vertex autem n punótum, tri- 
plicatam habere proportionem ejusquam habet dd ad fh. 
Si enim non habet conus abcdl ad conum epghn tri- 

Slicatam proportionem ejus quam bd habet ad fh, haba« 
it ABCDL conus ad 
aliquod folidum mi- '*• 

nus cono bfghn tripli- 
catam proportionem, 
veli, ad majus. Ha- 

beat primo ad minus, WÉ ^ ^^ |t i y i^__2iZ-_J^H 
quod fit X-. & defcri- 
baturin efgh. circu- 

lo ciuadratum efgh. ^ ^ 

quaaratum igitur ef- ^ 0- 

GH majus eft dimidio epgh circuii. & erigatur k qua- 
drato EFGH pyramis xque alta cono, ergo erefta pyramis 
major eft quam coni dimi- 
dium. itaque fecentur ef 
PG GH HE circumferentiae 
bifariam in punftis opus, 
& jungantur eo of fp pq 

OR RH HS 8 





V 



^E. unumquod- V" 
ianeulorum eof N. 



que igitur triangul 

FPG GRH HSE majUS 




eft 



dimidio fegmenti circuii efgh, in quo confiftit. & eri- 
gatur ab unoquoque triangulorum eof fpg grh hsb 
pyramis eundem verticem nabens quem conus. ergo & 
unaquaeque eredarum pyramidum major eft quam dirni* 
dium portionis coni, quac eft ad ipfam. fecantes igitur reli- 
quas circumferentias bifariam, jungentefque redtas lineas, 
éc ab unoquoque triangulorum erigentes pyramides eun- 
dem habentes verticem quem conus, atque hoc femper fa- 
cientes, * tandem relinqucmus quafdam coni portiones quae 
minores erunt exceiTu quo conus efghn ipfum x folidum fa* 
perat. relinquantur^ 8c fint qu« in ipfis EO of fp pg gr 
RH HS SE. reliqua igitur pyramis cujus bafis quidem poly- 

gonum 
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gonum E0FF6RHS, vertex autem n pundum, major eft fòli- 
do X. defcribatur etiam in circulo ABCDjpolygono eofpgrhs 
fimile&fimiliccr pofitumpolygonum ATBYCVDq^: à quo . 
erigatur pyramis eundem ver ticem habens quem conus : 6c 
trìangulorum continentìum pyramidem cujus bafis quidem 
eft polygonum atbycvdc^ vcrtex autem punAum l, unum 
fit LBT ; trìangulorum vero continentìum pyramidem cujus 
bafis EOFPGRHS polygonum, & vertex pundum n, unum 
fit N PO : & jungantur kt mo. quoniamigitur conus abcdl 
fimilis eft cono efghn, erit^ut ed ad fh. ita kl axis ad^ j**— * 
axem mnt, ut autem bd ad fh, 'ita bk acl fm. itaque wt"" '^^'JJ^^ 
BK ad FM ita KL ad mn : 6c permutando ut bk ad kl, ita fm 
ad KiN* 6c cum perpendicularis utraque eft, & circa asquaies 
angulos BKL FMN laterafunc proportionalia : fimile igi- 
«ur rf eft B KJ-. xriaagulum triangulo f m n . Rurfus quoniam '^ ^- ^"'* 
eft ut BK ad KT, Ita pm ad mo, & circa aequales angulos 
BKT FMO laterafunt proportionalia; etenim quas pars eft « 
angulus BKT quatuor reétbmm qui funt ad k centrum, ea- 
dem eft pars & angulus fmo quatuor rc<%orum qui fune 
ad centrum m; erìt ^ triangulum bkt triangulo fmo fimi- 
le. 8c quoniam oftenfum eft ut bk ad kl, ira effe fm ad 
mn; xqualis autefn eft bk ipfi kt, & fm ipfi mo : eric 
ut TK ad KL, ita om. ad, mk : 6c circa aequales angulos 
TKL omn latiera funt proportionalia ; redi enim funt : tri- , 
angulum igitur lkt funiie eft triangulo mno. quod cum 
ob (imilitudinem triangulorum bkl fmn^ fit ut lb ad bk, 
ita nf ad fm; ob (imilitudinem vero triangulorum bkt 
FMO, ut KB ad bt, ita mf ad fo : erit ex «quali ut lb 
ad BT, ita NF ad fo. rurfus cumob fimilitudinem trian*^ 
gulorum LTK NOM, fit ut LT ad TK, ita no ad om; & 
ob fimilitudinem triangulorum kbt omf, ut kt ad tb, 
ita MO ad of: ex acquali erit ut lt ad tb, ita no ad of, 
oftenfum autem eft & ut tb ad bl, ita of ad fn. quare 
rurfus ex acquali ut TL ad lb, ita on ad nf. triangulo- 
rum igitur ltb nof proportionalia funt latera, ideoquc 
«quiangula funt ltb nof triangula, & inter fe*fimilia.* j. f«ti. 
quare vs: pyramis cujus bafis triangulum bkt, vertex au- 
tem L pundum, fimilis eft pyramidi cujus bafis fmo tri- 
angulum, & vertex pun&um n; fimilibus enim planis con- 
tinentur, & multitudine aequalibus. pyramides autem fimi- 
les, Se (px triangulares bafes habent, in /triplicata funt/ S. hujoa. 
proportione homologorum laterum. ergo pyramis bktl ad 
pyramidem fmon triplicatam habet proportionem ejus 
quam bk habet ad fm. fimiliter à pundis quidem a q^d t 
e Y ad k, à pun£tÌ8 vero ESHROPadM ducentes redras 

lineas 
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lineas, & à triangulis erìgentes pyramides vertices eofdem 
habeotcs ,jquos coni, oftendemus & unamquamquc pyra- 
midum' éìufdem ordiais ad unamquamque alterius or- 
diais triplicataipi proporcionem habere ejus quam habet 
BK latus ad hfmologum latus mf^ hoc ed quam bd ad 
l i&.qaifttì.FH. fed ut unttm ancecedencium^ ad unum confequeatiumy 
ita omnia an^cedentia ad omnia confequentia. e& igitur 
& ut BKTL py^mis ad pyramidem fmon, ita tota pyramis 
cujus bafis ATgYCVDcLpolygo^u^j vertex autem pun- 
d:um L, ad toqim py- 
ramidem cuju$ baus 
poly gonum it o f p g- 
it H s, & vertex pun- 
dum N. quare & py- 
ramis cujus bafis AT- 
bycvdqI poly gonum, 
vertex autem pun- 
&um L, ad pyramidem 
cujus bafis polygonum, 
EOFPGRHS, & vertex pundlum n, triplicatam proportip- 
nem habet ejus quam bd habet ad fh. ponitur autem co- 
nus cujus bafis circulus ab 
CD vertex autem pun<3-um 
L, ad folidum x triplicatam 




X 
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proportionem habere ejus 
quam bd ad fh. ut ìgicur 
conus cujus bafis circulus 
ABCD, vertex autem pun- 
dum L, ad folidum x, ita eft 
pyramis cujus bafis ATBYCVDQ^polygonum, vertex au- 
tem pundum l, ad pyramidem cujus bafis polygonum eo- 
fpgrhs, & vertex pundum n. didus autem conus major 
eft pyramide quse in ipfo ; etenim eam comprehendit. ma- 
jus igitur eft & folidum x pyramide cujus bafis polygonum 
EOFPGRHS, yertex autem pundumN. fed&minus. cjuod 
fieri non poteft. non igitur conus cujus bafis abcd circu- 
lus, & vertex punftum l, ad aliquod folidum minus cono 
cujus bafis circulus efgh, & vertex n pundum, triplica- 
tam proportionem habet ejus quam bd habet ad fh. Simi- 
liter demonftrabimus ncque conum efghn ad aliquod 
folidum minus cono abcdl triplicatam proportionem ha- 
bere ejus quam habet fh ad bd. Itaque dico ncque abc- 
D L conum ad folidum majus cono efghn triplicatam 
habere proportionem eius quam bd habet ad fh. Si enim 
fieri poteft, habeat ad aliquod folidum majus, quod fit %. in-» 

vertendo 
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vertendo ìgitur, folidam z ad conum abcol trìplicatam 
proporticnem habec ejus quam fh ad bd. cum autem eft 
loliGum % majus cono efghn; cric ut folidum z ad conum 
A B e D L, ita EFGHN coQus ad aliquod folidum minus cono 
ABCDL* ergo & conus efg hn ad folidum aliquod minus 
cono ABCDL trìplicatam proponionem habebit ejus quam 
FH habet ad bd, quod fieri non poffe demonftratum e(t. 
non igitur abcdl conus ad folidum aliquod majus cono 
EFGHN, trìplicatam proponionem habec ejus quam bd ad 
FH. oftenfum autem eft neque ad minus. Quare conus ab- 
cdl ad EFGHN conum trìplicatam proporcionem habet 
ejus quam bd ad fh. ut autem conus ad conum, ita*cy-*'^vM. 
lindrus ad cylindrum. cylindrus enim in eadem exiftens 
bali in qua conus, & ipfi aque altus, coni » triplus eft, cum* ««•k»jo«- 
oftenfum fit, omnem conum tertiam partem eflè cylindri 
eandem quam ipfe bafim habentis,8csequalem altitudinem. 
ergo & cylindrus ad cylindrum trìplicatam proportionem 
habebit ejus quam bd habet ad fh. Similes igitur coni Se 
cylindri Inter fé funt in triphcata proportione diametrorum 
quas funt in bafibus. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XIII. THEOR. 

Sì cjlìndrus plano fecetur oppofitìs pia-- 
ni$ parallelo, exit ut cjltndrm ai cj- 
lindrum, ita axis ad axem. 

Cylindrus enim ad plano gh fece- 
tur oppofitis planis ab cd parallelo, 
& occurrat axi ef in k pundo. Dico ut 
bg cylindrus ad cylindrum gd, ita effe 
EK axem ad axem kf. Producatur enim a 
E F axis , ex utraque parte ad puDda 
L, M ; 6c ipfi quidem bk axi ponantur 
sequalesquotcunque EN nl; ipfi vero 
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FK «quales quotcunque fx xm: & Gf K- ^if 

per punóta L n x m ducantur plana ipfis 

AB, CD parallela: atque in planis per ^ 

L N X M circa centra L n x m intelli- 

^antur circuii op rs ty vq^dequales 

ipfis AB CD; & cylindri pr rb dt 



TQ^intefligantur. quoniam igitur axes 
LN NE EK interfefuncasquales,erunt 
cylindri pr rb bg inter le • ut bafes. 
«quales autem funt bafes. ergo & cylin- 
dri pr rb bg funt sequales. quod cum axes ln ne ek Inter 

fé 
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fé sequales fiat, itemque cylindri pr rb bg inter fé x« 
quales^ (itque iprorum ln ne ek multitudo asqualis mul* 
titudiai ipforum pr rb dg : quotuplex 
eft axis KL ipfius ek axis, cotuplex eric 
& PG cylinarus cylindri gb. eadem 
ratione & quotuplex eft mk axis ipfius 
axis KF, totuplcx eft & QG cylindrus g. 
cylindri gd. & fi quidem axis kl fit 
xqualis axi km, erit & pg cylindrus 
cylindro GQjequalis; fi autem axis lx 
major fit axe km, & cylindrus pg ma- a 
jor crit cylindro gq; & fi minor, mi- 
nor, quatuor igitur exiftentibus magni- 
tudinibus, videlicet axibus ek kp, & 
cylindris b G G D, fumpta funt asque ^ 
multiplicia, axis quidem ek. & bg cy- 
lindri, nempe axis kl, & cylindrus pg; ^ 
axis vero kf^ & cylindri gd scque 



multiplicia, axxs fcilicet km. & oq^cy- 

lindrus: & demonftratum eft fi lk axis 

fuperat autem km, & pg cylindrum fu- 

^ perarc cylindrum g(ì^; & fi «qualis x- 

if.fef. qualem;& fi minor minorem. cft>igi- 

V«"- tur axis EK ad axém kf, ut bg cylindrus 

ad cvlindrum od. Quare fi cylindrus plano fecetur oppofi- 

tis planis parallelo, crit ut cylindrus ad cylindrum, ita axis 

ad axem. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XIV. THEOR. 

In AqudUbus In^bus exiftentes €om& cjlìndrì, ìnter fi funt 
ut altìtudines. 

Sint cnim in xqualibus bafibus ab 
CD, cylindri eb fd. Dico ut e b cylin- 
drus ad cylindrum fd, ita effe gh ax- 
em ad axem kl. Piroducatur cnim kl 
axis ad pundum n, ponaturque ipfi 
gh axi «qualis lnj & circa axem ln 
' mtelli|ptur cylindrus CM. quoiiiamigi- 
-.. w«. ^"^ cyAindn EB CM eandem habcnt il- 
4u.mi/M.titudinem, Inter fe-funt ut bafcs. bafcs 
autem funt «qualcs. ergo & cylindri 
E B CM Inter fé xquales erunt. & quo- nr. i 
. mam cyUndrus fm fccatur plano od, nHTJo 
* 13. hujus.oppofittóplams parallelo, cnt;* ut. CM ^**^* 
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cylindrus ad c^liodrum fd, ita axis lh ad kl azein. xqua- 
hs autem cl^ cyliadrus quidem cm cylìndro EB ì axis vero 
LN axi GH. . eft igitur ut EB cylindrus ad qflindjuni fd, 
ica axis gh ad kl axem. ut autem eb cylmdnis ad cy- 
lìndmm fd, icacABCconusadcouuincDK; cylindh funt e ir.qateL 
enìm conorum J Ciipli. ergo & ut gh axìsadaxem KL^^t^^Io_Jg^ 
eli ABG conus ad conum cdk, & cylindrus eb adpo cy- 
lindrum. In bafìbus igiiur xquiilibus exifteatcs coni & (7- 
Itndri. inier Te funi ut alcitudines. Quod demonftrare o- 
portebat. 

PROF. XV. THEOR. 

Mqualmm contrum & (jltnirorum bafes & dtttuiints re- 

(ìpToce fmt frfporitonalts'j & qmrim cmman & ^Rnr 

drerum bafes & éUituHines rettfroet fitnt frafortimalts, 

UH ittut fé funt squaUt. 

Sintxquales coni Stcylindri, quonim baTes quidem ab 
CD £FGH circuii, & diametri ipiorum ac egj axes au- 
tem KL MN; qui quidem &cunoiumvelcylÌQaorum funt 
altiiudines: & compleantur cylindri ax eo. Dicocylin- 
drorum ax eo bafes & allicudines reciprocc proportio- 
naleseffe, hoc eft, ut abcd bafis adbalìm efch, itaeflc 
attitudinem mk ad altitudinem kl. 
alticudo eaim kl vel sequalis eft alci- 
tudioi MH, vel non xqualis. Sit pri- 
mo xqualis. atque eft ax cylindius 
xqualis cylindro eg. qui auicm ean- 
dcm habenc altitudinem coni Se cv- 

lindri Inter fé funt 'ut bafes. sequalis r«ii.IaJBt. 

igitur eft bafis abcd bali efoh. eft 
igitur ut bafis abcd ad efgh balìm, 
IcauNaliitudoadaltitudinemKL. Non 
fit autem akitudo kl altitudini mn se- ^ 
qualis, fed major lìt mn. Se aufeiatur, ' 
ab ipla KN altitudini lk sequalis pm, ' 
& per t feceiur eo cylindrus plano tvs oppofitis pla- 
nis circuì orum efgm ro parallelo, iatelligamrque cylin- 
drus ES cujus bafis quidem epgh circulus^ alntudo au- 
tem FU. quoniam igitUr ax cyliadrus xqualis eft cylindro 
EO, alms autem aliquis eft cylindrus es; erit ut ax cy- 
lindrus ad cylindrum es, 'ita cylindrus eo ad es cylin-t j.qùmi 
dtum. fed ut AX cylindrus ad cvlindrum es, 'ita bafis 
ABCD ad efgh bafim,; cylindn enim as ei eandem 
habem altitudinem: ut autem cylindrus eo ad es cylin- 
drum 
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e 1 3 hujus.drum ^^ ira m n akitudo ad alcitudinem Mp ; nam cylindrns 
Eo fecatur plano r ys^ oppoficis planis parallelo* eft igitor 
ut ABCD bafis ad baiim efgh, ita al* 
titudo MN ad MP altitudinem. ac(^ualis 
aucem eft mp altirudo altitudini kl/ 
y qiiare ut bafis abcd ad efgii bafim, 
ita MK altirudo ad altitudtnem kl. ae- 
(jualium igitur cylindrorum aX eo ba- 
les & altitudines reciproce funt propor- 
tionales. , 

Sed fi cylindrorum ax eo bafes & 
altitudines funt reciproce proportiona- 
les: hoc eft, ut abcd bafis ad bafim 
ÈFGH, ita altirudo mn ad kl altitudi- ^ 
nem. Dico ax cylindrum cylindro bo "g^ y^ 

aequalem efle. lifilem enim conftru&is ; quoniam ut abcd 
baiis ad bafim efgh, ita akitudo mn ad kl altitudinem; 
altirudo autem kl xqualis eft altitudini mp : erit ut abcd 
bafis ad bafim efgh, ita mn altitudo ad altitudinem mp. 

4ii.liojus.fed ut ABCD bafis ad bafim efgh, ^ita ax cylindrus ad 
cylindrum es; eandem enim habent altitudinem: ut autem 
mn altitudo ad altitudinem mp, ita « cylindrus eo ad es 
cylindrum. eft igitur ut ax cylindrus ad cylindrum ss, ita 
cylindrus eo ad e s cylindrum. cylindrus igitur a z cylin- 

€ 9. quinti, dro E o eft « aequalis. fimiliter autem & in conis. Qupd de- 
monftrare oportebat. 

PRÓP. XVI. PROBL. 

Duobus ctrculis circa idem centrum exiftentibus^ in majm 
polyganum Aqualium & numero parìum laterum defaì" 
bere, quod minorem circulum non tangat. 

Sint dati duo circuii abcd efgh circa idem centrum 
K. Oportet in majofi circulo abcd polygonum aequalium 
& numero parium laterum 
defcribere, non tangens mi- 
norem circulum efgh. Du- 
catur per k centrum reéta li- 
nea BD, atque à pundibo o ipfi 
bd ad TC&os angui OS ducatur 
AG, & ad e producatur, qua; 
s i«.tertii.Ac circulum efgh ^tanget. 

Itaque circumferentiam bad bifariam fecantes, & ejus di- 
h Lemma midium furfiis bifiiriam, & hoc femper fecientes, * tandem 
^°j"'* relinquemus 
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relibquemus circumferentiam minorem ipfà ad. relinqua* 
tur ikque ld : & à pun&o l ad bd perpendicularis<»aga-ff ».prifiuL 
tur LM, &: ad N producatur ; juogancurque ld dn. ergo ld ^ 

ipii dn eft ^ xqualis, & quoniam ln parallela eft AC, & ac^ it.Se ^ 
tangit circulutn efgh^ ipfa ln circulum efoh non tan-^^"* 
gec. & multo minus tangent circulum e fgh re<^9e lineac 
ld dn. qucd fi ipfi ld arquales deinceps circulo abcd 
aptabimus, defcribetur in eo polygonum sequalium Se nu- 
mero parium laterum non tangens minorem circulum efoh» 
Qupd facere pportebar. 

PROF. XVII. PROBL. 

Dkabus fphsrìs circa idem centrum exiflentibus, in majm 
folìdum poljhedrum defiribere, quod mimris fphdra fU" 
perficiem non tangat. 

Intelligantur duse fphxrx circa idem centrum a. Opor- 
tet in majori fphxra defcribere folidum polyhedrum mmo- 
ris fpb^ras fuperficiem non tangens. Secencur fphasrae pla- 
no aliouo per centrum du£to : iediones erunt circuii ; quo- 
niam aiametro manente & femicirculo circumdudo fpnce- 
ra fadta * eft : ergo in quacunque poficione femicirculum io-* D^Ji «f»' 
tcUigamus, quod per ipfum producitur planum in fupcrficic"™"**"^ 
fphxrx circulum efficiet; & conftat circulum effe maxi- 
mum, cum diameter fphasrse, qux &c fèmicirculi diameter 
eft^ major ^fit omnibus redis lineis quss in circulo veUi^.conli. 
fphaera ducuntur. fit igitur in majori quidem fphsera cir- 
culus BCDE, in minori autem circulus fgh; 6c ducantur 
ipforum dux diametri ad re&os inter fé angulos bd ce* 
occurrat bd minori circulo in g ; ducatur à pundo 6 ipfi 
AO ad rcAos angulos gl^ & jungatur al. Itaque circum- 
ferentiam E B bifariam (ecantes, & dimidium ipfius bifa- 
riam, atque hoc femper facientes, tandem relinquemua 
^uandam circumferentiam minorem ea parte circumferen«> 
uas circuii bcd, qux fubtenditur a reaa acquali ipfi gl. 
relinquatur, fitque circumferentia bk. minor igitur eft 
reda bk quam gl; eritque bk latus polygoni asqualium 
Se parium numero laterum non tangentis minorem cir>-> 
culum* fint igitur polygoni latera in quadrante circuii 
BE, re&as BK kl lm me; & jundaK a producatur ad 
k: & à pundo a plano circuii bcde ad redos angulos 
«conftituatur ax, quae fuperficiei fohxrx in punéko x ocr*.i».unde- 
Oirrat, & per ax oc utramque iplarum bd kn plana du.«'^- 
«antur, qujp ex jam didis efHcient in fuperficie fphxrx, 

P maxi- 
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maximos ciroilos. itaque efHciaot, de fine in diametris bd 

KN eorum (emicirculi jsxd k;xn. quoniam igitur xa re- 

d ft . ^^^ eft ad pUaum circuii bcde, erunt omnia plana qux per 

cimi."" ^"ipfam XA tr^nfeunt, ad idem circuii planum^^redìa: quare 

& femicirculi fi x o |c x N redi fuat ad idem planum. 

& quonian^ femicirculi bed bxd kxn asquaies fuat 

in ^qualibus enim confiftunt bp kn diametris j erunt & 

eorum quadraates, pE BX kx inter fé acquales. quot igitur 

latera polygoni funt in Quadrante be, tot erunt Se in qua- 

drantibus BX kx, aequalia ipfis bkkl lu me. deKri- 

bantur, & fmt bo op pr rx, ks st ty yx: jungantur- 

» , que so TP tr; & ab ipfis os ad pUnum circuii bcde 

. V5^J:;"^^ perpendiculares ducantur. cadent hx in e communes plano- 




rumfe&iones bd km, quoniam & plana 
femicirculorum bxd kxn ad plami^ 
circuii BCDB reda funt. itaque cadant, 
fintque ov s<^ & vq^jungatur. cum 
igitur in xqualiDus femicircmis bxo kxn, 
ssquales circumferentix fiimptx fint bo 
KS, & da&x perpendiculares ov sq, 
crit o V quidem ipfi SQjequalis, bv vero 
aequalis kq. eft autem & tota ba agqualis toti ka. ergofir 
reliqua va reliquas qa eftaequalis. igitur ut bv ad va, ita 
/ 1. fcxti, KQjad QA : ideoque vcj^ipfi bk parjulela/eft. quod cum 

utra- 







utraqiie ipfarum ov SQ^tefta fit ad circuii Bcde planum, 
erit o V ipfi sqj parallela, ofteilfa aiitem eft 8c ipfi sequa-^. ^t «nd«- 
lis. ergo qv s o «quales ^funt & parallela;. & qudnianl f""'* . . 
Qjr parallela eft ipfi so, fed & parallela ipfi kb, erit &M3.p"«»«- 
«so ipfi KB parallela; &ipfaà coniungunt so t$. ^^S^^cìmU^^ ^' 
KBos quadrilaterum eft in uno Spiano ; nam fi duà reóta* i^ 7/unde- 
lineae parallela^ fint, & in utraque ipfarum quaevis pundìa cimi, 
fumantur, quse dièta punóta conjungit reSa linea in eodem 
eft plano^ in quo paràllelse. & eadem ratione utraque ipfo- 
rum quadrilaterorum sopt tpry in uno funt plano, eft 
autem in 'uno plano & triangulum yàx. fi igitur a punótis / i» unde- 
osPTRfadii dudas redas lineas intelligamus, con- ^""** 
ftituetur quafdam figura folida polyhedra inter circumfe- 
rentias bx kx^ ex pyramidibus, compofita, quarum bafes 
quidam kbos soft tpry quadrilatera, & triangulum 
YRX ; vertex autem pund:um a. qiiòd fi in unoquoque la- 
tere Kt. lm me, quemadmodum in kb eadem conftrua- 
mus, & in reliquis tribus quadrantibus, & in reliquo he- 
mifphaerio, coniiituetur figura quaedam polyhedra in fphae- 
ra defcripta, & compofita ex pyramidibus, quarum bafes 
funt quaarilatera jam didka, & yrx triangulum, & auac e- 
jufdem ordinis ftint, vertex autem a puntìum. Dico didam 
figuram polyhedram non tangere fuperficiem minoris fphce- 
rasij in qua eft circulus fgh. Ducàtur à »» pundo a ad pia- «f n.unde- 
num quadrilateri kbso perpendicularis az, cui in punóto ^""*' 
% occurrat. & bz zk jungantur. itaque quoniam az reda 
eft ad quadrilateri kbso planum, & ad omnes reftas li- 
neas, quaeipfam contingunt,& in eodem funt plano «feftos» ?. Dcf. 
angulos faciet. ergo az ad utramque ipfarum bz z k eft undecimì. 
perpendicularis. & quoniam ab eft sequalis ak, erit & 
quadratum ex ab quadrato ex ak «quale : & funt quadrato . 
quidem ex A B aequalia • quadrata ex az zb, an^ulus» 47-P"™»* 
enim ad z redus eft; quadrato autem ck ak aequalia ex 
az zk quadrata, ergo quadrata ex az zb quadratis ex 
AZ ZK flequalia funt. communeauferatur quadratum ex AZ. 
reliquum igitur quod ex bz reliquo quod ex zk eft oequa- 
le : ergo reda BZ redae zk «qualis. oimiliter ofteudcmus, 
& quae à pundo z ad punda o s ducuntur utrique ipfa- 
rum BZ ZK aequales effe, circulus igitur centro z & inter- 
vallo una ipfarum. ZB zk defcriptus etiam per punda o s 
tranfibit. & quoniam in circulo eft bkso quadrilaterum, 6c 
funt arquales OB bk ks & minor os, erit angulus bzk 
obtufus; ideoquc bk major quam BZ. fed & gl quam b*c 
eft major multo, igitur major eft gl quam bz. & qua- 
dratum ex GL quadrato ex bz majus. & cum scqualis al 

Pi ipfi 
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^ ipfi AB, erit.quftdratumrex al quadrato ex ab acquale: 
fed quadrato quidem ex al sequalia fuat quadrata ex ag 
GL, quadrato autem ex ab aequalia quadrata ex bz za; 
quaidrata igitur ex ag gl sequalia funt quadratis ex bz 
%A j quorum quadratum ex bz minus eft quadrato ex gl: 
ergo rcliquum ex za quadratum majus eft quadrato ex ag- 




& ob id reda linea za major eft re&a ag. atque eft az 
quidem ad unam polyhedri bafim, ag vero ad fuperfìciem 
minoris fphasrx perp^ndicularis. quare polyhedrum mino- 
ris fphxrac (uperficiem non tanget. Duabus igitur fphxris 
circa idem centrum exiftentibus, in majori folidum de; 
fcriptum eft minoris Tphacrae fuperficiem non tangens. 
Quod facere oportebat. 



fcribatùr ; h'abebit folidum polyhedrum In iphsera 

ad folidum polyhedrum in altera l'phxra triplicacampropor- 
tionem ejus, quam diamecer fphxrx bcde habet ad alce- 
rius fphxrx diamecrum* divifis enim folidis in pyramides 
numero xauales, & ejufdem ordinis : erunt pyramides fi- 
miles. fimues autem pyramides inter fé in triplicata funt 
proportione homologorum laterum. ergo pyramis cujus 

pafis eft KBo$ quadmaterum, vertex autem pundum a, 

ad 
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ad pyramid^m in altera fphsera eiurdem ordinis triplicatam 
proporcionem habet ejus, quam lacus homólogum nabec ad 
homologum latus ; hoc eil, c^uam babec ab ex centro fphse* 
Tae circa centrum a exiftentis, ad eam, quas eft ex centro 
alcerìus fphxrae. fimilicer & unaquxque pyramls earum, 
quae. fune in fphxra circa centrum a, ad linàmquamque 
pvrainicium ejufdem ordinis, qux funt in altera fphaera, tri- 
plicatam proportionem habebit ejus, quam habet ab ad 
eam, quae eft ex centro akerìus fphaerae. Et ut unum an- 
tecedentium ad unum confequentium, ita antecedentia 
omnia ad omnia confequdntia. quare totum folidum poly- 
hedrum, quod eft in fphaera circa centrum a, ad totum fo- 
lidum polyhedmm, quod in altera fphxra, triplicatam 
proportionem habebit ejus, auam habet ab ad eam ouas 
eft ex centro alterius fpraerae, hoc eft, quam babet bd dia- 
meter ad alterius fphxrx diametrum. 

PROF. XVIIL THE OR, 

SfhdTd inter fé in triplicata funt prppinrtime fuarUm dia'- 
metrarum. 

Intelligantur fphasras abc def; quarum diametri bc 
EF. Dico ABC fpna&ram ad fphxram def triplicatam pro- 
portionem habere ejus,, quam habet bc ad ef. Si enim non 
Ita eft, fphaera abc ad Iphxram minorem ipfa def, vel 
ad majorem, triplicatam proportionem habebit ejus» quam 
habec a e ad e f. Habeat primo ad minorem, videlicet ad 
GHK. & intelligatur fphaera def circa idem centrum, 
circa quod fphaera ghk : defcribaturque in majori fphaera 
DBF K>hdum polyhedrum non tangens « minorem fphx-«i7.1iuju|. 
ram ghk iniuperficie^ &infphxra abc defcribatur fo- 
lidum polyhedrum Gmile ci, quod in f(^aera def deferi- 





ptum eft« folidum igitur polyhedrum, quod in fphaera abc» 
ad folidum polyhedrum, quod in fphxra def, triplicatam 
* proportionem habet ejus, quam bc ad ef. habètautcm 
abc fphxra ad fphaeram ghk triplicatam proportionem 
ejus, quam BC aa ef. ergo ut abc fpharra aci iphaeram 

GHK, 
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GHK. ita folidum polyhedrum in fphaera abc ad iblidum 
polynedrum in fphsera dsp; £c permutando, . ut abc 
u)hasra ad folidum polyhedrum, quod in ipfa eft, ita gbk 
fphxra ad folidum polyhedrum, quod in fphaera def. ma- 
jor autem eli fphxra abc folido polyhearo, quod eftin 
ipfa. ergo 8c ghk fphasra polyhedro, quod in fpbstra 
DEF, eft major, fed & minor, ab ipfo enim comprehendi- 
tur, quod neri non poteft. non igitur abc iphsera ad 
fphxram minorem iplà dep triplicatam proponiotiem ha- 
bet ejus, quam bc ad ef. fimiliter òftendemus neque 
DEF fphaeram ad fphacram mitìoi-em ipfa abc triplica- 
tam haoere proportionem ejus, quam habet ef ad bc. Dico 
infuper fphacram abc neque ad majorem fphaeram ipfi 
DEF triplicatam proportioriem habere ejus, quam bc ad 
E F. Si enim fieri poteft, habeat ad majorem lmn. inver- 
tendo i^tur, fjphsera lmn ad abc fphsèram triplicatam 
proportionem habet ejus, quam diameter ef ad Bcdia- 
metrum. ut autem fphsera lmn ad ABC fphaeram, ita 
fphasra def ad fphseram quandam minorem ipfa abc, 
auoniam fphasra lmn major eft ipfa def. ergo & def 
Irhxra ad fphaeram minorem ipfa abc triplicatam propor- 
tionem habet ejus, quam ef ad bc; quod fieri tìon pòflc 
oftenfum eft. non igimr abc fphaera ad fphaèrém majorem 
ipfa DEF triplicatam propoftiotìem habe^ ejus, quam bc 
ad EF. oftenfum autem eft neqiie ad mihorem. ergo abc 
fphaèra ad fphseram def triplicatam proportionem habébic 
ejus, quam bc ad ef. Quod demonftrare oportebat. 
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TRlGONOMETRIiE 

Pianse & Sphaericae 

E L E M E N T A. 



DEFINITIONES. 

EX datis Triangoli htpnhus angulòs, & ex angulìs 
lacera Jaterctinve ràtiones, & mixtìra allèqai, Tri« 
gonomi:trìae muous eli. Ad quod praeflandum, ne- 
ceflè ed, ut non tantum Peripheriae circulares, fèd & re- 
&x lìneae circulis adfcriptae, , in notas aliquoc & certas 
partes fecari fupponantur* 

Placuit itaque Veteribus Mathematicis, peripheriani 
circuii in 3^0 partes (quos gradus appellant) dividere; 
& unumquemque gradum in 60 minuta prima, & base 
fingula in 60 fecunda, & rurfus horum unumquodque 
in 60 minuta Tertia,^ & ita continuo partiri. Et angu- 
lus quilibet dicitur eiiè tot graduum & minutorum^ quot 
funt in arcu qui angulum ilium metitur. 

Quidam gradum in partes centefìmas, potius quam 
fexagefimas partiri volunt : & utilius fortaiTe eflèt ^ 
non gradus fed & ipfum circulum in decupla ratione fe« 
care; qux diviGo forfan aliquando obtinebit. Verum fi 
circulus conftet 360 gradibus, ejus quadrans quse efl; men* 
fura anguli re£li> erit harum parcium pò. Si circulus in 
100 partes fecetur, Quadrans erit if partium. 

Compkmentum Arcus, efl: differeniia ejus à Quadrante. 

CborJa fi ve Jubtenja dX reéla linea ab uno Arcùs ter* 
mino ad alter um duóta. 

A a " Sinus 
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Sinus reSus alicujus arcus qui & fimpliciter finus dici 
iblee, efl: perpendicularis cadens ab uno arcus tertpiao ad 
xadium per alterum cermiaum ejufdem Arcus dudum. Eft 
igitur femifubtenfa dupli Arcus; fcil. eli DE=JD0, 
& eli: arcus DO 
duplus ipfius J)^. 
Hinc finus arcus 
30. gr. xqualis ed 
dimidio radii, nam 
per if Eh 4. La- 
cus Hexagoni cir- 
culo infcripti, hoc 
t% fubtenfa 60 gr. 
sequalis eli: radio. 
Sinus dividit Ra- 
dium in duo ièg- 
menta CE EB; 
quorum unum C E 
quod centro & finu re£to intercipitur, efl finus comple- 
menti arcùs DB ad quadrantem (nam ed CE =: FD 
qui eli finus arcus D H) & vocatur Cofinus. Alterum feg- 
^entum E B quod iìnu re£lo & peripheria intercipitur^ 
vocatur Sinus verfus : aliquando dicitur Arcùs S(^ttU* 

Quod fi per unum Arcus terminum D producarar ì 
centro reéla C G, donec occurrat reólae B G fuper diame- 
tro ad ejus terminum B perpendiculari ; vocabitur in Tri- 
gonometria CG Secans^ & BG Tangens arcus DB. 

Colccans & Cotangens Arcùs eft fecans vel tangenj 
Arcus, qui efl: complementum alterius ad Quadrantem. 
Nota. Sicut cadetti efl: Chorda Arcùs & ejufdem comple- 
menti ad circulum. Sic idem efl: Sinus, eadem Tangens, 
eademque Secans Arcùs & ejufdem complementi ad iemi- 
circulum. 

Sinus Totus efl; finus maximus, leu finus pò graduuffl 
qui circuii radio aequalis eft. ^ . . 

Canon Trigonometricus eft Tabula, quae à minuto iflCJ; 
piens, fèriatim exhibct quas habent longitudines fing«» 
Sinus Tangente^ & Secantes, refpe£lu radii; qui uoitatis 
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loco ponitur, & in partes io eoo ooo vejLpIures decima- 
Ics dividi intelligitur. Àdeo ut ope hajus Tabulai, cujuf^ 
Ùfaet Arcùs vel angoli Sinui Tangens vel Secans haberi 
potefl:; Et vìcilSm ex dato Sinu Tangente vei Secante da- 
bitur qui iìs refpondet arcus vel anguius. , Obiervandum 
cft in fèquentibus R eflè notam Radii, S notam fìnus^ coS 
coGnus, T notam Tangentis, & coT coTangentis. 

5 . 

I 
- -^ ■■ "^ 

CONSTRÙGTIO CANONIS. 

N 

PROF; I..THEOREMA. 
DaHs duobus qùibuJlibBt Ttianguli reBanguli late^ 
ribuSy rdiquum qmquB dabitur. 

Fide figuram propt^tionis terti^, 

Eft enim per 4-7 Elemenii primi ACq = ABq4"BCq 
& A C q — B C q = A B <|, & Viciffim A C q — A B q == 
BC q. und e per extraÓtiòn efn Ràdicis quadrata, dabt- 

tur AC=:= VABq + BCq & AB=rVACq— BCq, 

&BC = VACq~ABq. 

PROF. IL PROBL. 
ììato DE finn arcus DB. Invenire Cofinum DF. 

Ex datis C D radio & D E finu, in Triangulo reólan- 
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gaio CDE dabitnr per pnKedencem CE==i/CDq—DEq 
= DF 
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PROF. III. PROBL. 
Dato DE finu arcui cujufvis DB. Invenire 2>A£ 
vel BMJinum arcus (Umidii. 

Dato DE dabitor per praecedentem CE, ac proinde 
E B quae efi differencia Inter coGnum & Radium. la Tri* 





angulo igitur re6languIo DBE datis DE & E B dabitur 
DB cujus femiflTis DM efl; Gnus arcus DL = | arcus 

DB. 

PROP. IV. PROBL. 

Dato B M jinu arcus B L invenire finum dupli 
Arcus. 

Dato BM Gnu, dabitur per Prop. 2. coGnus CM« Sunt 
autem Triaogula CB M DBE sequiangula, ob angulos ad 
£ & M re£los & angulum ad B communem, quare (per 
4.6.) eritCB:CM::BDvcl2BM:DE. Unde cum 
dantur tres priores hujus Analogi^e termini, quartus quo- 
que qui efl; Gnus arcus DB innotefcet. 

Corol Et CB : 2 CM : : BD : 2 DE, hoc cft, Radius ad 
duplum coGnus arcus | DB ut Gibcenfa arcus DB ad Gib- 
tenGim dupli arcus. Icem e(t CB : 2 CM : : (2 BM : 2 DE 
: :) BM : DE : : | CB : CM. unde dato Gnu arcus alicujus 
& Gnu arcus dupli^ dabitur coGnus arcus Gmpli. 
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PROF. V. 
Datis Jinubus duorum arcuum B D FD^ Invenir^ 
FI Jinum fummce arcuum^ Item EL finum Sf^ 
ferentiie eorundem. 

' Docatur Radins C D, & Gt C O cofinus arcus F D^ qui 
proìnde dabitor ; per O agatur OP parallela ad DK. Item 
ducantor O M G E parallelse ad C B. Et ob xquiangu- 
•latriangulaCDK COP CHI FOH FOM. Eftpri- 
mòCD :DK: :C0: 
O P, qux itaque inno- ^ 
tefcet. Item ed C D : 
CK: : FprFM, a- 
deoque & illa nota e- 
rit. fedobFO=:EO 
erit F M = M G = 
ON. Eft itaque OP 
+ FM = FI=:finoi 
fummae arcuum : & OP 
— FM, hoc eft, OP 
— ON = EL finui 
diflferentise arcuum. Q^, e 
E. I. 

CwroU. Quia arcuum BE BD BF di&rentias funt ae- 
quales, Erit BD arcus medìus arithmeticus inter arcus 
BE BF. 

PROF. VI. 

Jifdem pojitisj l^dius eji ad duplum cofinus arcus 
mediiy ut finus diffcrentm ad aifftrenttam finuum 
extremorum. 

Nam eftCD:CK::F0:FM9 unde duplicando con- 
fcqucntes CDr'a CK : : FO : 2 FM velad FG; qu«eft 
idifferencia finuum E L F I. Q. E. D. 

Cor. I. Si arcus BD fit 60 grad. Erjt dificrentia fin)]* 
um F I E L xqualis F O finui dittanuae. Nam in eo cafu 
Ile CK finus 30 grad. cujus duplum acquale eft radio» 

A4 adeóqu'e 
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adeoque ob C D i= 2 C K erit F = F G. Adeoque G 
duo arcus B E B F ab arcu 60 gr. xquidiftent, erit dif- 
leream XÌQUiini »qualìs fiaui dittanti» F D. 

p^. z, Hinc (ì àctktur finu$ omoiiicB arcuai, dato in- 
tervallo à fé invicem diftaotium ab ioitio qoadranus uf* 
que ad 60 gradus, facile inveniuntur reliqui per unicam 
a^MicioneiD. Ed eoim finus 61 gr. =::finui S9 gf-'f' ^Q 
I gr. & finus 6z gr. r= finu'i si &" -^-^m gr. tttm fi- 
aos 63 gr. re (ìnui f 7 gr. + ^ 3 g^- & ^^^ deioceps. 

C&r\ j. Si habeantur finus omnium accuum ab ìniòo 
quadrantis, dato intervallo à (è invicem diftantìuoi, mÌ* 

S[ue ad datamquamyisquadrantis parcem, dabisntujr exinde 
inus omnes ufque ad hujus partis dnpliun ex.g. DemiK 
omnes fìnus ufque ad 15^ gr. per praecedentem Analogia» 
ìnveniri pofTunt finus omnes ufque ad 30 gr. Nam eft 
radius ad duplum cotjnus r^ gr. ut finus unius gradus ad 
diflèrentiam finuom 14 |r. & 16 gr. ita etiam eft finus 
a g;r. ad diflfèrenuam finuum 13 & 17 gr. ^ ita finus 5 gr. 
ad difFerenciam finuum 12 & 18 gr. atque fic continuo 
u^ue dum pervenìetur ad finum 30 gr. 
. Similiter ut Radius ad duplum cofiiius 30 gr. fèuad 
duplum finus 60 gr. ita finus i gr. ad difl^rentiam fiau- 
Ifn 29 & 3 1 gr. : : fin 2 gr. ad DiS^eatiam finuum 28 & 
32 gr. : : fin 3 gr. ad dìflFerentiam finuum 27 & 33 gr. kà 
iti hoc cafu ed ''Radius ad duplum cofinus 30 gr. ut i ad 
VJ". ac proinde fi^multiplicentur finus diftantiarum ab 
arcu 30 gr. per V'3 dabuniur differenti» finuum. 

Similiter in ipfò initio quadrantis minutim exquirere 
pofiumus fìnus, daùs (inubus & cofiAubus unius & duo- 
rusi^ minutoruo). N;|(p ut Radius ad duplum cofinus 
%' : : fin i : diffèrentiam finuum i' & 3' : : Sin 2' : diflfe- 
rentiam finuum o' & 4.' hoc eft, ad ipfiim finum 4.'. Et 

« Sit DB Atcus 3 gr. C D = Ra i. = i erit duplum 

DK=|. pem<kVCDq--DKq = CK=VT^ 
s= Vf. Sed (per i4t«n> ^ti) CD : GK : : i : \^. & dupli- 
cando confèquentes CD (Rad.) : a CK fdupl. Cofl so 
^.);:,:av'J.=V'|'==Vj-. 

fitniliter 
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Elementa.' ^ 

fiQiiliter e« ^atis finubiis priorum 4 itiveniuntur fitius 
reliqui ufgue ad 8' & exinde ad 16' & ita deinceps. 

PROF. VII. THEOREMA. 
In arcuhus eociguis Sinus (3 langms ejufdem arcui 
funt quarti proxime ad fé invicerriy in ratione 4^- 
qualitatù. 

Nam ob sequìangula triangula CED CBG, erit CE : 
CB : : E D : B G. fed a^edente pun£lo D ad B, evaae- 
fcit E B refpe^u arcus w 

BD : upde fit CE fere iSc^p 

aequalis CB. adeoque & ^x^'lV I 

£ D fere xqualis B G-. Sì 
EB lìc minor radii parte 

erit difièrentìa 
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inter (ìnum & tangen- C £ B 

teoj, minor quoque tangentis parte - 
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Cor. Cum Arcus Bt tangente tninor, finu autem fuo 
major; &exigui arcus finus & tangens funt fere aequa- 
Je$9 erit etiam arcus fuo finui v^I tangenti fere aequalis, 
Adeoque in exiguis arcubus, erit ut arcus ad arcum ita 
(ìnus ad finum. 

PROP. Vili. 
Inventre finum Arcus unìus minuti. 

I.atus Hexagonì circulo infcripti, hoc ed, fubtenfa 60 
graduum «qualis e8 Radio, {per \ y"*» 4" ) Radii itaque 
(ènaiflìs erit finus Arcus 30 gr. Dato itaque finu Arcus 
30 grad. invcnitur finus arcus ly gr., {^per 3"^^" hujus.) 
Itera ex dato finu ly gt. per eandem invenitur finus 7 gr. 
30 min. & finus hujus dimidii 3 gr. 45*' firoiliter inve- 
nitur; & ita detnceps, donec duodecima pera(5la bife- 
ólione, pcrveniatur ad arcum ^i" 44.'" 3"" 4^"'" cujus 
cofinus fere aequalis efl; radio, in quo cafu (uti conftat ex 
prop. 7.) funt finus arcubus fuis proportionales ; adeoque 
ut arcus fi" 44"'. j"". 4^'"" ad arcum unius minuti ita 

erit 



1 
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cric iiDus prius invent4is ad finum arcus unius tnmuti^ qcd 
igitur dabitur. 

Dato finn unius minuti, ìnvenietur per prop. 2.. & 4, 
fiaus duorum miautorum ejufque coGnus. 

PROP. IX. THEOREMA. 

Si angidus BAC inperipheria circuii exijiensy bife- 

A cetur reBà A D, Et producatur A C 

quoad DE= AD ipji occurrat in E : 

erit CE= AB. 

^ In Qiiadrilatero ABDC (per zi. 3.) 
funt anguli B & ACD xquales duòbus re- 

D ótis= DCE + DC A (per 13. i.)undec- 
rit angulus B = D C E. Quin etiam cft an- 
guIusE = DAC (per y. i.) = DAB& 
eft D C = D B. quare Triangola B A D^ 
C E D fune congrua & C E cft aequalis 
£ A B. Q, E. D. 

PROP. X. THEOREMA. 
Sint arcus AB BC CD DE EF i3c. tcquaks-, 
Arcuumque AB AC AD A E &c. fubtenfa du- 
cantur^ erit AB : ACi : AC : AB -{- AD : : yfD: 
AC+ AE : : AE :AD + AF:: AFi AE + 
AG. 

Producantur AD in H, A E in I, A F in K, & AG 
in L, ut iriangula ACH ADI AEK AFL firn Ifo- 
(celia. Et quoniam angulus BAD bifeélus cft, fiet DH 
= AB per preccdentem. Smiliter erit EI = AC, FK 
= A D, itcm G L = A E. 

Sed Triangiila Ifofcelia ABC CAH DAIEAK 
FAL, ob angulos ad baics xquales, lunt aequiangula. 
Quare erit ut AB : AC : ; AC : AH = AB + AD : : AD : 
A1 = AC + AE: : AE:AK = AD + AF: : AF : AL 
= AE + AG. Q. E. D. 

Carol. 
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O^ol Quoniam ed A B ad AC ut Radius ad duplum 

cofinus Arcus | AB, (per coroL (Mfop. 4.) erit quò- 
que ut Radius ad du- ^ 

plum cofinus arcus i 

AB ita j AB :i AC 

: : J A C : { A B - - 

|AD::§AD:JAC-- 

|AE::|AE:| AD + 

I A F &c. Sint jam ar« 

cus A B B C C D &c* 

fmgoli i\ Erit i A B 

finus unius minuti, \ 

AC rmus2'.§ AD G- 

nus 3' J AF fihos 4' 
&c. Un^e datis fina 
bus unius & duorum 
ininutorum finus om- 
nes reliqui fic facilli- 
me habentur. 

Dicatur cofinus ar- 
cus unius minuti, hoc 
ed, finus arcus 8p gr. 
i'p'jQ; &fientfèqucn- 
tcs Analogia, R : 2 Q^ 
: : Sin 2' : S 1' + S 3'. quarc dabitur finus j'. Itera R : 
2 Q : : S. 3' : S. 2' + S. 4. quare dabitur S 4'. 

Itera R : 2 Q^: : S. 4' : S. 3' + S. s*- quarc habetur fi- 
nus s'> 

R ; 2 Q : : S. y' : S 4'+ S (J' proinde dabitur S 6\ At- 
que ita deinceps ad fingula quadrantis minuta dabun- 
tur finus. Et quoniam Radius fèu primus Analogia^ ter- 
minus eft Unìtas; opcrationes per mu]tiplicationem eoa- 
traólam & fubduélionera facillime expediuntur. 

Inventis finubus, ulque ad gradum fexagefimura. Re^^ 

liqui finus per (blam additionem habentur (per cor.2. pr.6.) 

Datis finubus, Tangentes & fècantes ex Analogiis (è* 

quentibus inveniri pouunt. In fig. Definitionum) ob x- 

quianguIaXrianguiaCED CBG CHL 

CE: 
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e E : E D : :C B : BG. hoc cft, coS : S: : R: T. 
CB:BC::CH;HI. h.cT: R :: R.coT. 
C E : C D : : C B : CG. h. e. coS : R : : R : Sccant. 
DE:CD::CH:CI. h.e. S : R::R:coSecaot. 

S C H O L I U M. 

M^nus itte Geemetrat fttmmufftte TiÀiofhpbus 2)omtmu 
Newtonus Trimus feries in iitfinitam cmvergentes ex- 
hìhuiti fttikus ex datis ttrcubast eurttm Jinus computari 
poffittt. Namji Arcus Jicatàr A ^ Ràdius fit unit«x 
invenìt ejut finumfore, 

. A» A» A» , A» 

A— — — —^ ■ ' * ■ i '- \ 



1.2.3 1.2.3.4.5^ 1.2.5.4.5^.6.7 1.2.3.4.^.6. "7.8.5 

^c. Cofinum autem ejfe 

A* A* A^ : , A« 
I u-.| . — -. &€• 

1.2 1.2.3.4 l.2,g.4.;'.o i.2.j.4.5'.o.7.8 

Hée feries ihiùo quadrantis cum Arcus A parvus efl 
celerrìme convergunt. Nam in ferie profinu^ Ji A nm 
fuperet decem minuta^ dm primi ejus termini feti 
A — J A' dant finum ad 1$ figuararum loca, /i Arcns 
A non major fit grada, tres primi exbibent Jinum ai 
totidem loca, aieoque prò primis fy uliimis Sluadran- 
tisjinubus ha feries funt admodum utiles. fed yuo ma- 
jor fit arus A, eo plurihus opus eft termitns ut inve- 
niatur Jinus in tiumeris qui funt veri ad datum figura- 
rum locum. Tandem antem lenttfjime convergunt fe- 
ries cum Arcus fere aquàJii e/I Ràdio. Cui rei ut re- 
medium adferatury ego àlias escogitavi feries Newto- 
nianis Jìmiles, in quihus fuppono arcum cujus Jinus 
quaritur effe fummam vèl differentiam duorum arcu- 
um fcil e£e k^zuet fi — z : notofque ejle finum fy 
cofinum arcus A. JcìL fit a finus arus Ki^h ejus cù^ 
finus. Sinus Arcus A -|- z per hanc feriem exprimetur 

, b z a 2* b z' , a z* , b z' 

[. a 4 1- &c. 

I 1.2 1.2.3 ^•2*34 1.2.3.4.5 

Ejus 
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2. £f«j Confitti b +. — ~. 

I 1*2 1.2. ^ * I. a* 3*4 



é'c» 



&mììtcrjinus Atcuì A — z ^ 

bz az*,bz', az* bz* 

3. a r —-. + __ + 



I 1.2 1.2.3 i*2*3*4 X.2. 3.4. 5 



a z^ 



1.2. 3. 45. d 

ElcaJinuSstB. 

, , az bz^' az' , bz* . az' r 

4.b-J " h— ■' r^V. 

I 1.2» 1.2.3. Jfc.2,3-4 i,2.3^4.y 

Arcui, h cJì.meiiim.Aritimciifusinter arem A — z (^ 
A-j-z. "ùffferenùa Jinuumj'unt 

bz az^ bz^, az* , bz* az^ . 

y. ^H r . -^. 

I 1.2 i.xi l'Z'i^^ i.2.3,4.jr i.z.}.4.s»^ 

^bz.a.z* bz^ az* , bz* , az^ . 

6. }-- — -^^c. 

I i»z 1.2.3 i*2*3''4 1*2.34.^ i.2.34.j'.6 

6r»</<? differentìarum efferente feu differcntia fecun- 

d(k 

^ ,. 2az' zaz* , zaz.^ , 
7. Proatf 1- -^ r- dW. 

1.2 1.2.3.4 I;2.3.4.f.d 

z^ z* ■ z^ . 

^ir»2ax ! — [^- • fy>c. 

1.2 i>,2. J.4 1.2. 3.4. ^.(J 

^éeferies a quali s ejl duplo JSnus arcus medii duBo in 

. finum vcrjum arcus z ^ cclerrime convergiti Atko ut 

Ji Zijit mtnutum primum^ terminus firiei primus dai 

differenùam fccundam ad i$Ji^urarum loca; fecundus 

autem terminus ad 2$ loca. 

Hinc datts finubus duorum quorumvis arcuum in* 
tervaSo mtnuti dijìantium^ facili admodum operatione 
inveniri pojjmt finus rcltqmrum omnium arcuum qui 
funt in cadcm progrejjionc. 

In 
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In ferie prima ^ fecunda fi Arcus A^/ = o, erk 
4 ::= o ó" b f/«j cofiffus fit radiai feu i. ©» A/»c Jeftru' 
Slis tetminis ubi eft^fy prò b ^o/?/^ i Jeries deveniunt 
Newtoniana. In ferie tertia ^ quarta, fi ^^ fit 90 gr. 
fiet b = o é* a = i undc quoque deftruStis termims 
ubi efih ^ prò z pò filo i rurjut prodtbunt feries Ncw- 
toiiianae. 

Otnnes ha feries ex Newtonianis facile fUtunt per 
prop. j. hujus. 

P R O P. XI. 
Jn Triangulo ^Uangtfloy fi Hypotenufa fit I{at&us^ 
latera funt finùs angulorum oppofitorum 5 fi vero 
crus akerum fiat I{^uì, crus reltquum eji Tan- 
gens anguli oppofitiy & Hypetenufa e fi anffdi fé- 
cans. 

. Manifellttm ed C B eilè finum arcus C D» ejufque co- 
finumeflè AB, fed arcus CD eli menfura anguli A, & 
coBiplementum menfuras anguli C. Prxterea in iècunda 
ìigara pofito A B radio, dk B C» Tangens & AC fècans ar- 




cus BD, qui eft menfura anguli A, & fimiliter in eadcm 
ngura polito BC radio, cft BA Tangens & AC fecani 
arcus B E vel anguli C. Q, E. D. 

Eft igitur, ut A C fecundunj datam quamvis menfa- 
nm «ftimata ad B C in eadem menfura «ftiraatani, iu 
erit 1 0000000 numerus partium in quas dividi Tupponi- 
tùt Radius, ad numerum qui exprimit in iifdem partibus 
longitudincm quam habet finus anguli A, hoc cft, 

Erit 
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Erit AC:BC::R:S, A 
Sifiiìli ratione eric A C : B A : : R : S, C 

lteniAB:BC::R:T,A 
EtBC :BA::R:T,C 
In bis ìtaque proportionalibus fi dantur tres qu^elibe^ 
per Regulam Triutn ìnvenietur quarta. 

PROF. XII. 
Trianguli plani latera funt utjinus angulorut^ . 

oppofitarum. 

Trianguli circulo inicriptì latera perpendicularìbus 
radiis bilecentur. Et erunc fètnilatera finus angulorum 
ad peripheriaiD. Ed enim angulus BDC ad centram da* 

A 




plex angoli B A C ad perìpheriam f per 20. El. 5.) cujus 
itaque dimidium fc. BDE acquale ed BAQ acque 
eius finus eft B E. Eadem ratione erit B F finos anguli 
BC A. Et AG eric finus anguli ABC 

In Triangulo reólangulo eu BD == | BC = Radio (per 
3T. El. 3.) ita Radius elt finus anguli tt&ì unde | BC eft 
finus anguli A. 

In Triangulo Amblygonio, duólis BL CL, erit angu- 
lus L complementum anguli A ad duos re^os (per 22. El^ 
3.) ac proinde idem erit utriufque anguli finus. Eft auteni' 
BDE (cujus finus eft B E) = angulo L. quare erit & 
B E finus anguli B A C Sunc iuque in omni triangulo 
lèoiiflès laterum Gnus angulorum oppofitorum, manife* 
ftum autem eft latera eflè inter k ut ipforum ièminès* 
Q^E^R 

PROF. 



^ 



16 TRIGONOMETRI-fi FlAN^ 

PROF. XIII. 
In Triafigulo Plano fumma Crurum^ Differentia Cru- 
rum^ langens Jemifumm^ anguìùrum ad hafim^ & 
Tang£?is femidifferentia eorundem funt propùrtio- 
nales. 

Sic Triangulum ABC cujui crura AB B C & Bai» 
A C. prodtìcatur AB ad H ut fit BH = B C erit AH 
fumma crurum ; fiat BI = B A, & erit I H diflfcreatia cru- 




ruQ)i Item ed H B C angulus = angulis A -|- A C B (per 
3Z. El. u] cujtis itaque dimidtum E B C == {èmifaimM 
aogAik)ruiD A & ACfi^ €Jufi]oe Taagens (pofito Radio 
=ì:EB) efl: EC Duoatur BD ad AC pamllela, fiat- 
que H F = CD. Et ob H B = CB txìi (per 4. El. i.) ad^ 
gulus H B F = C BD = B C A (per ap. EL i) E(t cciam 
angaius/HBD =: aneulo A. unde efU FBD difib- 
rentia angulorum A&ACB: EtEBD eorucn fe< 
midifFcrentia, cujus ungens ed: EDj per I dueacnr 16 
parallela ad AC vel B D à fiet (per x. El 6.j AB : BI : : 
CD:DG, Ateft AB=BI, undeeru&CD=DG. ac 
eft CD= HF, unde H F= DG & proinde HG ^ DF 
&iHG = èDF = DE. Et quia triatìgula A H G IHG 
funt aequiangula, erit AH : I H : : HO : HG : : 5 HC: 
sH G : : E C : E D« hoc t% erit A H fumma crurum ad 
1 H difFerentiam crurum, ut E C Xangens femillìs iìxmrss» 
* angulorum 
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angulorum ad Bafìm. ad E D Tangentem femiilìs diStfen- 
tiae eorundem. C^ E. D. 

PROF. XIV. 
In Triangulo Planoy Bajis^ fumma laterùm^ Diffe^ 
rentia laterurriy Differentia fegmentorum bafis 
funt proportionales. 

Trianguli B C D baCs efto D Q centro B radio B C 
deicrìbatur circulus, & prodncatur DB in G, ex pun£lo 
BiabaGmcadat perpendicularis BE, erit DGr^DB-i- 




fi C = fiimmx lateruro, & D H = difièrentiae Iatei;um» & 
iègmenta bafis funt DECE quorum dìfièrentia ed D F. 
Quoniam (per cor. prop. 36. El. 3.) reétangulum fub DC 
DF aequale eli re£langulo fub DG DH, erit (per 16. 
E1.<J.) DC:DG::DH:DF. 

PROBLEMA. 
Datis duarum quarumvis quantitatum fumma & 
differentia^ ipfas quantitates inventre. 

DE B 

A| 1 1 1 |C 

Si ad femifummam addatar (èmidifl&rentiay aggregatum 
erit xquale majori; fi autem à fèmifummà uibducatur 
iemidifrcrentia, refiduum erit squale minori. Sint enim 
AB BC duae quantitates; & capiatur AD = BC. Fiet 
DB differentia. Quarum funima eli A C; qux bifèéla in 

B E dac 
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E dat A E vel E C femifummam & D E vel E B femi- 
difFerenciam. Porro e(lAB = AE-|-EB3= (èmifumrox 
+ femidifFerenda, & BC=:CE — EB = femifìimmae 
— femidificrentìa. 

m 

IN quovis Trìangulo plano datis duobus angulìs, da< 
tur tertius qui eft fummae duorutn reliquorum comple- 
mentum ad duos reólos. 

In Triangulo autem reóbngulo dato alterotro aogulo 

acuto^datur reliqaus»qui eft dati complementum ad reélam. 

Datis autem duobus trianguli reélanguli lateribus^ ut 

ìnveniatur reliquum non opus eft canone fèd perficituc 

epe prop. prìmas hujus. 

Trianguli ReBaffguìi foluùones Trigonometrica 

fupt qua fequuntwr. 





Datis. 



AB BC 

cruribus^ 



Quxr. 



3 



AB AC 
crure & 
Hypoten. 



AB &; A 
crure & an- 
gelo- 



AB & C 
crure & an- 
gulo. 



Fiat. 



Anguli.AB:BC::R:TanguliA. Cujus 
complementum eft Angulus C 



Angui!- 



ACHy- 

potenu- 
fa. 



AC : A B : : R : Sj C cujus comple- 
mentum eft angulus A. 



BCcrusR:T,A::AB:BC 
alcerum 



S,C:R::AB:AC. 



/• 
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Ip 




^.B.C. om- 
nibus angu- 
lis. 



3 



/» Triangulis ohlìguangulis. 

Paris. IQuaer. |Fiat. 



A. B. C & 
A B angulis 
& lacere. 



BC & 
AC la- 
tera. 



AB.BC,&C 
duobus la- 
teribus & 
angulo uni 
oppofito. 



AB.AC. 
BC om- 
nia lace- 
ra. 



A & B 

anguli. 



AB BC& 

B. laceribus 
duobus & 
angulo ìn- 
ter|e£lo. 



S,C:S,A::AB:BC. ltemS,C:S,B::AB 
: A C ; datis duobus angulis datur 
tertius, unde cafus cum dcntur 
duo anguli & latus ; reliqua quae- 
rantur, recidit in^hunc cafum. 

S; C : S, A : : AB7BCrEt"S7cTs;jB 
: : AB : A C. unde datis angulis 
invenire licet proportiones late- 
ruro, at non ipfa lacera, nifi ipfo- 
rum unum prius innotefcat. 

AB: BC ::S,C:S,A,qui proinde 
inveniatur. Sed quia idem eft finus 
anguli & ejus complementi ad du- 
os reftos, pr«nofccnda eft anguli 
A Species. 



Anguli. B C+AB:BC — AB:: 
A&C.I A + C ^ A — C 

^ > — :: — • T, ■ unde datur 

difièrcntia angulorum A & C 
quorum fumma quoque eft nota ; 
& proinde per Trohkma poft prop. 
14. dabumur ipfi anguli- 



B 



AR 
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Datis. 



AB. BC 
AC omni 
bus laceri- 
bus. 



Quxt. |Fiat. 



Anguli. 



«-0 



Demìlfò à vertice in Bafim per* 
pendiculo. Quaerantur fègmenu 
baGs per prop. 14* Fiat fcil. B C : 
AC + AB; : AC — AB:DC — 
D B, & ex hac analogia dabuntur 
BD. DC. & proinde per refolutio- 
nem triangulorum re^angulorum 
ABD ADC dabuntuc anguli. 



TRIGO 



(»■ ) 



TRIGONOMETRIA 

Sphaericse 

ELEMENTA. 



DEFINITIONES. 



i./^ Phaerae Poli, funt duo pun£la in fuperfìciè Sphae- 



V^ ricà, quas funt Axis extrema. 



2. Polus circuii in Sphsera, efl; punélum in 
fuperfìciè Spharrx, à quo omnes re£lx lineae ad circuii 
circumferentiam tendentes, funt inter iè aequales. 

5. Circulus in fphaera maximus efl:, cujus planum tran- 
iit per fphxrse centrum, & cujus centrum idem ed cum 
centro Sphaerae. 

4. Triangulum Sphxricum efl figura comprehenfà fub 
arcubus trium maximorum in Sphxra circulorum. 

5. Angulus Sphaericus efl is qui in foperficie fphaericft^ 
continetnr fub duobus arcubus maximorum circulorum; 
qui xqualis eft inclinationi planorum ifiorum circulo* 
rum. 



Bj PROP. 
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PROF. L 
Circuii maximi ACB AFB fé bifartam fecant. 




Cam enim circuii habent idem centrum, commanis 
eorum feótio eric utriuique circuii diameter, qux eos bi- 
fariam fecabit. 

Cor, Hinc in fuperScie fphxrx, duo maximoram cir- 
culoruyi Arcus fcmicirculis minores, fpatium non com- 
prehendunt, noti enim pofTunt, nifi in duobus pan^is iè- 
micirculo oppoficis, fibi invicem occorrere. 

PROF. IL 
Si à polo C circuii cujufvis A FB^ ducatur ad ejus 
centrum reSa CDy e a ad planum iftius circuii 
perpendicularis erit. 

In circulo AFB ducantur diametri quaevis EF GH; 
Et quoniam in triangulis C D F C D E, funt C D D F 
aequales CD DE, & bafis CF aequalis baiì CE (per 
dcEi.) erit (per 8. EL i.) aogulus CDF = angulo CDE, 
ac proinde uterque re£lus erit^ fimiliter demonftrabicur^ 

angulos 
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angulos CDG CDH è(Iè reólos; linde (per4. El. ii.) 
erit C D perpendicuUris ad planuoi circuii AFE. Q E.D. 

Cor. I. Circulus maximus diflat à polo Tao invervallo 
Quadrancis; nam ob angulos CDG CDF redos, erunt 
ìpfbriini menfurae, fc. arcusCG C F quadrantes. 

Cor. a. Circuii maximi per polum alterius circuii tran- 
fèuntes cum ipfo faciunt angulos reólos; & viciflìm, fi 
cum altero circulo faciunc angulos reólos ; tranGbunt per 
polom alterius iilius circuii ; natn per re^am D C eos 
tranfire neceflè efi 

PROF. III. 
Si polo Adejcribatur maximus circujus ECF^ arcus 
C F interceptus inter AC AFy eft menfara anguli 
CAF vel CD F. 

Per coroì, i. praecedentìs, funt arcus A C A F ijuadran- 
tes» ac proinde anguli A D C A D F funt reéli^ quare 
(per defin. tf. EL II.) angulus CDF (cujus menfura efl; 
arcus CF) aequalis efl: inclinationi planorum A C B A F B, 
xgualìs quoque angulo Sphxrico CAF vel CBF. Q^E.D. 

Cor. I. Si arcus AC AF funt Quadrantes, erit A 
polus circuii per pan£la C & F tranfeuntìs, elt enim A D 
ad pianura FDCnormalis, (per 4. El. 11.) 

Cor. 2. Anguli ad verticera funt 3?qualeS| uterque enim 
efl: aequalìs inclinatiotii circulorum. Itera anguli qui fune 
deinceps funt sequales duobus re£tis, 

PROF. IV. 
Triàngula erunt nequalìa (^ congrua^ fi duo latera 
habeant duobus lateribus tzqualia-^ (3 angulos a^ 
qualibus lateribus comprehenfos etiam aquales. 

PROF. V. 

Item Triangula erunt aqualia & congrua^ fi latus cum 
angulis adjacentibus ih uno triangulofit aquale la-» 
teri cum angulis adjacentibus in altero triangulù. 

B 4 PROF. 
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PROF. VL 
Triangula ^equilatera funt ettam iequiangula. 

PROF. VII. 

Jn TrianguUs Ifofcelibus^ anguli ad bajim funt 

aquales. 

PROF. Vili. 
Si anguli ad bajtm fuerint a quale Sy erit Trian- 

gulum Ifofceles. 

Eodem modo demonftrantur quinque propofitiones pra^ 
cedentes ut in triabgulis planis. 

PROF. IX. 
^telibet duo trianguli latera r eli quo funt major a. 

Nam arcus circuii maximi, inter duo quaelibct in fuper- 
ficie fphaerac punóla, eft via brevillìma. 

PROF. X, 

S^uodlibet trianguli latus 
minus eft femicir culo. 

-^ Producantor trianguli 

*^ ABC latera AC AB, do- 

nec conveniunc in D, erit 

arcus A CD fèmicirculus, 

qui major e(t quam AC. 

PROF. XI. 
ir.iangulì latera funt circulo minora. 

Eft cnim D B + D C major quatn B C, ( per prop. p.) 
& utrinque addendo B A + A C, cric DBA + DCA, hoc 
eft, circo! US major quam A B + BC + A C, quae funt tria 
bter» triaoguli ABC. 

PROP. 
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PROF. XII. 

Ih triangulo AB C^ major angulus A majori 

lateri fubtenditur . 

Fiat aagulus B A D = angulo A 

B, & erk A D = B D (per 8. hu- ^^'^'^^ 
jus) undeBDC=:DA4-DC, /^^^--^C.^\ ' 
& hi arcus majo«:cs funt quam ® '^ ^N. \ 
AC, ed itaque latus BC, quod ^ 

fubtendit angulum B A C, majus ^ 

quam A C, quod fubtendit angulum B. 

PROF. XIII. 
In quolihet triangulo AB T, fi Jumma Crurum AB 
BCJit major aqualis vel minor femicir culo i inter-* 
nus angulus ab bafim AC erit major tequalis aut 
minor externo & oppofito BCDyideoque fumma an- 
gulorum A (3 ACB major erit^ aut aqualisy aut 
minor duobus reUis. 

Fide Fig. Trop. io. 

Sit primo AB +BC = femicirculo = AD, erit BC 
= B D ; & anguli BC D & D sequales, (per ^7 hujus) un- 
de & angulus BCD erit = an|;ulo A. 

Sit (ecundò AB4-BC majores quam ABD, eric BC 
major quam B D ; uode & angulus D, hoc ed angulus A) 
major erit angulo BCD. (per 12. hujus) Similiter often- 
detur, fi A B -f- B C fint fimul minores femicirculo, fore 
angulum A minorem angulo B C D. & quoniam anguli 
BCD & BOA funt == duobus reólis ; G angulus A fit 
major BCD, erit A & B C A majores duobus reé^is. Si A 
fit = BCD erit A & BCA xquales duobus redis. Si 
vero A Gt minor quam BCD, erunt A & BCA minores 
duobus reótis. Q. E* D. 



PROF, 
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PROF. XIV. 
In qu$Ubet trìàngulo GHD^ laterum polij duBis 
circulis maximisj conjiituunt aliud triangulum 
XMNy quod fupplementum efi trtanguli GHD; 
fiempe luterà NX XM & NM erunt fuppler 
menta ad femìcirculos arcuum qui funt menfun^ 
angulorum Z), G, H. §lmn etiam menfune angu- 
larum M, X, iV, erunt ftipplementa ad femicircu- 
losy laterum GH GD& HD. 

Polis G, H, D, defcribantur maximi circuii XCAM 
TMNOXKBN. Et quia Geft poi us circuii XCAM, 

crii G M =: Quadranti, (per cor. 
I. prop. 2.) & ob H poìum cir- 
cuii TMO, erit HM quoque 
Quadrarns ; Quarc (per coroL i. 

C P''^' 3') ^^^^ M poi US circuii 
G H. Simrlitcr quia D efl polus 
^A. circuii XBN, & H polus circuii 
T M N, erunt arcus D N H N 
Quadrantes; ac proinde (per cor. 
>* * I. prop. j.) N erit polus circuii 
H D. Et eadetn ratione, ob GX DX quadrantes^ erit X 
polus circuii G D. Hiice prapoiiilis. 

Quoniam efl: NK = Quadranti, (cor. i. prop. 2.) & 
X B = Quadranti, erunt NK + X B hoc eft NX + 
KB = duobus Quadramibus fèu fèmicirculo ; adeoq«e 
eft N X fupplementum arcus K B feu menfàrae ai^gnli 
H DO ad fcmicirculum. SimiJiter quia eft M C = Qua- 
dranti, & X A = Qiiadranti ; erunt M C + X A, hoc eft, 
XM + A C = duobus quadtatìtibus fen fèmicirculo, & 
proinde XM efl fupplementum arcus AC qui tft meo- 
fura anguli HGD. Quinetiam, ob MO, NT Qua- 
drantes, erunt MO + NT = OT + NM = (cmicirco- 
lo. itaque efl NM fupplementum ad fèmicircuiura arcus 
O T feu menfur» anguli GHD. Q. E. D. 

Prxterea 
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Praecerea ^ìa D K H T font i}iradra»t^i erant D K 
4-HT feukT-|-HD «quale» duobus quadrantibus, 
leu ièmicirculo. Ed ergo KT, feu roenfura aoguli 
X N M, fupplementuni lateris H D ad (èmicirculum. Nec 
dìflimili roethodo oftendetur OC menfuram anguli XMN 
eflè (upplementum lateris G H. Et B A menfuram attuti 
X eflè fuppkmeiltiMi fatetfis G D. Q^E. D* 

PROF. XV. 
Triangula aqutangula funt etiam aquìlatera. 

Nam eorum fupplementa funt sequrlatera, (per 14. hu- 
JDs) ergo & xquiangula, quare & ìpfà funt aequilatera, per 
prop. 1 4. partem fècundam. 

PROF. XVI. 
Trianguli tres anguli funt major es duobus reUisy 

& minor es fex reUis. 

Vide fg. Prop* 14. 

Nam tres menfurse ^fngulorum G, H, D, una cum tri- 
bus laterìbus trianguli X N M faciunt tres femìcirculos, 
(per 14. hujtis) fed tria larera trianguH XNM minora 
funt duobti» fdmicirctitts, (per 11. ha^tìs) quare tres men- 
furv angulorum G H D majores foM femierrcuto^ & pro- 
inde anguli G H D majores erunt duobus redìs. 

Propoficionis fecunda pars patet, nam in quolibec tri- 
angulo, externi & interni anguli fimul tantum fàciunt 
ièx re£toS| unde interni funt mioores quam fex reéti. 

PROP. xvir. 

Si àpunBo J^ quod circuii AFBEpolus non eft^ in 
circumferentiam cadant arcus maximorum circu- 
lorum I{A 1{B 1{G 7(^, maximus eft I{J^ qui 
per ejus polum C incedit ; reliquus vero minimuty 
cceterì prout à maximo recedunt minor es funt^ fa^ 

ciuntque 



> 
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ciuntqm cum priore circulo AFB angulum obtu- 
fum ex parte maximi arcui» 

Fide Ftg. Trop. i. 

Quia C di polas circuii AFB, erunt CD & huic pa- 
rallela RS perpendicularesad planum AFB; Duólisao- 
tem SA SG SV; erit (per 7. EL 3.) SA major quam 
SG| & SG major quam S V. unde in Triangulis re&an- 
gulisplaais RSA RSG RSV, erunt RS q+SAq 
leu RA q majora quam R S q4- SG q fèu RG q, & pro- 
lude R A major erit R G; & arcus R A major arco RG. 
Similiter erunt RS q + SG qléu RGq majora quam 
RS q 4-S V q feu RV q; & proinde RG major RV, & 
arcus R G major arcu RV. 

tJo. Eft angulus R G A major angulo C G A qui re- 
Aus eft, (per corol. prop. 2.) Et angulus RVA major 
angulo C V A qui quoque re£lus eli, quare anguli R G A 
RVA funt obtufi. 

PROF. XVIII. 

In triangulo reBangulo ad A^ crura angulum reStim 
contìnentia funt ejufdem affeSionis cum angulis 
oppofitis^ hoc efij fi crura fint majora auù minora 
sluadrantibusy anguli iUis oppofiti erunt majores 
aut minores reBis angulis. Vide Ftg. prop. primate 

Nam 6 A C lit Quadranst C erit polus circuii AFB, 
& anguli AGC vcl AVC erunt retti. Sì crus AR Ce 
majus quadrante, erit angulus AGR major re£lo (per 17. 
hujus.) Si crus fic minus quadrante ut AX, angulus 
A G X erit minor reólo. 

PROF. XIX. 

Si duo crura trianguli reUanguli {& confequenter an^ 
guli)fint ejufdem affezionisi idefi^ utrumque vel 

majus 
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majus vel minus ^uadrantSy hypotenufu erit mir 
fior quadrante. 

Vide Ftg. Trop. i. 

In trìangulo A R V vel B R V, fit F polus cruris A R» 
& erit RF quadrans^ qui major eft qaam RV (per 17* 
hujus.) 

PROF. XX. 
Si fint diverfie affeBionis^ hypotenuja erU 

major Quadrante. 

Nam in trìangulo A.RG^ ed RG major quam RF 
qui eQ quadrans. 

PROF. XXI. 
Si Hypotenuja fit major Slundrante^ crura anguli 
reaiy ideoque & anguli oppofiti funi diverfa af* 
feUionis j fi minor^ ejujdem. 

Haec propoGtio ed priorum converià; & facile ex 
iiOem fcquicur. 

PROF. XXII. 
In quovis trìangulo AB C^ fi anguli B & C ad bafim 
funt ejufdem affeUionis^ perpen^ A 

dicularis AP cadet 

angulum \ fi fint 

Sionisy perpendxcularts cadet C^^^^ ]p 
extra tri angulum. B ^ 

In primo cafu fi perpendicularis ^^""^ >^^ 
non cadat incray cadat extra triangu- ^ -^ I 
lum, (ut in fig. 2.) Tum in triangu- 3 C^'V. / 
lo ABP, eft AP ejufdem afièélionis p 

cum angulo B; & iimiliter in trian- 
guio A C P, eft A P ejufdem aflfedionis cum angulo 
A C P ; ergo cum ABC Si A C P funt ejufdem afted:io« 

nis. 



toniSy perpen' a 

leu intra tri- /"^^V 

dtverfa affé- / \ \ 

ularts cadet ^-"^ f^ 
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nìs^ «roflt aogaii ABC & A GB dmrlx aOcétiotts; 
quod efl: centra hypothefim. 

In 2J0 Cafu fi perpendicularis non cadat extra, cadcc 
intra, (in fìg. i.) Ec in triangulo ABP, eft angulus B 
ejofdem afièdionis cum crure AP, & fimìliter in trìan- 
galo AC? eli angelus C ejufdera aflTe^onis cum AP, 
unde angoli B & C funt ejurdfem aSèólionis, quod efi: coa- 
tra hypothefini. 

PROF. XXIIL 
In TrianguUs BAC BHE reUangulis ad A(3 H^ 
fi idem fuerit angulus acutus B ad hafim BA vel 
BHy Sinus hypotenufarum erunt finubus arcuum 
perpendicularium proportionales. 




Nam reSse CD EF perpendiculariter inGflentes ci- 
dem plano funt parallele. Item F R D P radio O B 
perpendicolarcs^ liint quoque parallebe; unde & (da« 
na triangulorum E F R C DP fune parallela (per 15-. EL 
II.) Quare & CP ER horum planorum communes 

ièótìones 
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ftStionts CUOI plaoo per B E CO tranftunte parallela 
erunc (per i6. El. ii.) Triangula igitur CDP E FR. 
«quianguia erunt. Quare CP linus Hypotenufse BC eft 
ad CD (inum arcus perpendìcularìs CA; ut ER finus 
hypotenufx B E eil ad E F finum arcus perpendìcularìs 
EH. QED. 

PROF. XXIV. 

Jifdem pojitisy JÌ§1^ HI{^ finus bafiuniy tangenti^ 
bus lA GH arcuum perpendiculariumj Junt prò-- 
portionales. 

Nam (imiliter ut in precedente propofitìone, oftende* 
tur triangula Q^À I K H G efìc aequiangula ; unde Ct A : 
AI ::KH:HG. 

PROF. XXV- 
In Triangulo ABC r^Slungulo ad A. ^t cefinus 
anguli B exiJi^ntU ad Viafim BA adfinum anguli 
verticalis ACBy ita cofinus arcus perpendiculàrù 
adJ^dium. 

Vrn^pi^^ùo. Produjcgatur lattra BA BC CA ita ut 
BEBFCiCHfin^ Quadrai|tfs^ polis B & C ducati- 
tur circuii maximi £ F D G I 

I H G. & erunt anguli ad 
E,F, I & H redi. Quare D y^'^ ^ \ 

cft pplusBAE (per cora- pr- 
ihujus) & G poliis IFCB, 
erit etiam A E =r comple- 
mento a/rc&s B A. Icem F E 
menfura anguli B = G D, ^ 
D F eorum complemen- 
tum. crit qooquie B C = F I 
:=menrurse anguli G, &CF 
eorum compleraentum. Itera eftCA = HD, &DC utrì- 
tifque complemencum. Hifce prxmiflìs, in trìangulis HIC 
DCF reaangulis ad I & F & habentibus eundem an- 

gulum 
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gulum e acutum, ob B A minorem quadrante, erit S,DF : 
S, H I : : S, D C : S, HC id cu, cofinus anguli B cft ad 0- 
num anguli verdcalis B C A ut cofinus C A ad Radium. 
Q. E. D. 

PROF. XXVI. 

Cojinus bajìi : cofin. Hypotenufa : : J^: coS per- 

penaxculans. 

Nam inTriangulis AED CFD reOangulis ad E & 
F; habentibus eundem angulum D acutam: ob A E qua- 
drante minorem, ed S, E A : S^ CF : : S, D A : S, D C. Q: 
E.D. 

PROF. XXVIL 
«$*> Bafeos : 7^ : : T, perpendicularis : Tengali 

ad bafim. 

Nam in Triangulis B A C BE F re^angulis ad A & E 
& habentibus eundem angulum B acutum» ob A C mino- 
rem quadrante,S,BA: S,BE ::T, AC: T,EF. Q.E.D. 

PROF. XXVIIL 

CqS^ anguli verticalis : J^ : : 7^ perpendicùlarà : 

Ty Hypotenufa. 

In Triangulis GIF GHD reOanguIis ad I & H, & 
habentibus eundem angulum G acntum, ob HD rainorem 
HC feu quadrante, eli S, G H : S, Gì : : T, HD : T, IF. 

PROF. XXIX. 
S^ Hypotenufa : i^: : S^ perpendicularis : 

Syanguli ad aafim. 

In Triangulis prxcedentibus, eli S, I F : S, G F : : S. 
HD:S,GD. 



PROF. 



£lememta. 
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PROF. XXX. 

. J^dius : coS. Hypotenufie : : T^anguli verticali! : 

coTyanguli ad bajim. 

In Triangulis H I C D F C redangulis ad I & F, & 
habentibus eundem angutum C acutom, ob D F mioorem 
quadrante, Eft S, C I : S, C F : : T, H l :T, D F. hoc cft, 
R; coS, B C : : Tang, C : coT, anguli B. 

Propofitiones fex prxcedentes ad omnes cafus triangu- 
lorum redangalorum reiolvendos fufficiunt, (èqaancur 
illi numero ledecim cum fuis analogiis ex hifce dedu&is. 



Dacis prsBCerlQjiser. 
ang.re^mn.) 




R:coS,CA: : S, C : coS, B ejuf- 
deni fpecici cum C A. 



coS,CA:R::coS»B :S,Gam 
biguf. 



per 2]^ 
invcrfe 



pcrv 



IBA fiC 



S, C : coS, B*-. : R : coS, C A ejufjper ay 
dcro fpcciei cum ang. B. 

R:coS,BA::coS,AC:coSBC 
Si B A AC fuerint ejufdem af 
fe£l]0DÌ8 nec Quadrantes, cric 
B C minor quadrante ; fi diver&| 
erit B C quadrante major 



BA CA 



AC 



B 



BA B 




AC 



coS,BA:R::coS3C:coS,CA.pera( 
Si BC fit minor quadrante. B A,& ai 
& C A erunt ejufaem aSeaionis, 
fi major, diverlae, lèd datur B A 
cjufque Species, ergo &c, 

S,BA:R::T,CA:T,Bcjur 
dem aSè^ionis cum latere oppo 
fico C A. 

R:S,BA::T,B:T,AC; cjuf- 
dem fpeciei cum B. 



per 27 
&18 



pcray 
&18 

AC 
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Dacis pf«ter Qa«r. 

:6ÀT,b:R::T,CA:b, 15Aaiii. 



I 




P 



IO 



bigai. 



&2I 




CACR:coS,C::T,BC:T,CA. Siperig 
BC fit minor quadrante, anguli ^ -' 
C & B funt cjufdcm affeaionis, 
fi major diverte, q\i^tc data fpc- 
cieaM. B dabitur A C> 

CBCc'^:R::T,AC:T,iJUpro. 



BC AC 



IX 



ut ang. C & AC focrinc cjuf 
dem aut divcrfe aflFcélionis, B C 
crit minor aut major quadrante. 



T,BC:R::T,CA:coS,C. Si 
BC fuerit minor Quadrante, 
CA & BA & proinde an- 
guli C & B «rum cjufdcm aflfe- 
òlionis^ fi major diverf», ftd 
daiur fpccies C A, ergo dabitur 

fpecies angoli C. 

m|A g|r : S, BC : : S, B : S, AC ejulcbn 

fpecici cum B. 

B|B C S, B ; S, AC ; : R ; S, BC anAigui. 



per IT 



per 28^ 
20, li 



per at 
21 




iS 



16 



' 



S, BC : R : : S, AC : S, B ejuldcm 

fpecicicum CA» 

B^T, C : R : coT,B : coS,BC prò 
ut anguli B & C ejufdcm wt di 
verfe afFe^ionis fìicrhit, erint BC 
minor aut major qu adrante. 



per i> 
&18 

pcrj? 

per 2? 



BC C6 R:coS,BC::T,C:^T,B*pra. 

ut B C fuerit minor aut major 
quadrante ; anguH C & B erùnt 
ejufHem ant divei£e affedionis. 
Sed datar fpecies anguli C quarc 
dabitur ipecies auguli B. 




per 30 
li 
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T>e Refolutione Trianguìorum Re&an- 
gulorum Spharicorumy j^er quinque 
parte s circulares. 

FLrpenfis A^alogiis, cjuibus Triaogula Sphaerica Re- 
ótairgula folvuncuri Dominus, iN^^/a, nobilis ille 
Logarithmorum Inventor, duas excoguavic Regulas tne* 
moria facile recinendas, quarum ope omaes fi^decim ca- 
fus refblvi pofTunt ; Nacn cum in hifce triangulis, prxter 
augulum return, fine iria lacera & duo anguli, latera 
angulum redum comprehendentia, hypotenufà autem 
& reliquorum angulorum complem^nta, vocavit Mfpcrns 
partes ^ìrculaiHS. Et cum dats funt duas quaelibec partesj 
& quqeritur Tertia, Harum triuoi una, gua^ dicitur ^^rx 
meil/fa^ vd adjacet dùobus reliquis partibus, qux itaqae 
"roà^tìiìItT fXfremie aJjacentes ; vel neutri adjacet, in quo 
cafu,^ dicu^tur extrema oppofita \ Sic fi complementuai 
angli À 'ponatur pars mediai Crus ^ e 

A B & comptementum Hypotenu* 
i» B C funt partes extrejmas adja- 
cemes; Àt complementum anguliQ 
C, & latus AC funt extremae op- 
pofitae. Item pofito complemento "*■-•— -—^ A 

bypoteoufàe RC parte media, complementa angulorum 
B & C font extremae adjacentes ; & A B A C crura 
lunii extremx oppofitx. Sic etiam pofito crure A B parte 
media, cpmpl^éntum anguli B» & A C funt extremae ad- 
jacentes ; Nam angulus reólus A non intercipit ^djacen- 
tiam^ quia non efl pars circularis. At eidem parti mediae 
complenaeutnm anguli C & complementum hypotenufx 
6 C funt extremae oppofitse. Hike prxmìflis. 

REGULA PRIMA, 
In l[rìangulo l^^angulo Spharica^ 1^8anguÌum fui 
• I^adio (Sjìnu tartis medi^^ tequale efi reSangu/o 
Jub 7mzeiUihus partium Jdiacentium. 

^ Cz REGU- 
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REGULA SEGUNDA. 

J{eBangulufn fub radio &Jinu partii medi^y aquaU 
ejt reSangulofub cofinubus partium oppofitarum. 

Utriufque Regulsc tres funt cafus. Natn pars meJia 
vel poteft effe complementum anguli B vel C, vel com- 
plementam hypotenuik BC ; vel denique unam ex ero- 
ribus fcil. A B vel A C 

C^fus I. Sit complemen- I 

tum anguli C pars inedia. 
Et erunt AC & compie- 
niencum hypotenufo B C 
extremae adjacentes. Per pr. 
a8. EU ut coGnus anguli ver* 
tlcalis X ad Radium , Ita 
. Tangens C A ad Tangen- 
tem Hypotenufae BC per- 
mutando erit coS, C : T, C A ^ 
: : R : T, B C fcd ut notum 

eft, R :T, B C : : coT, B C : R. quare coS, C : T, AC :: 
coT,BC:R; UndeRxcoS,C = T, AC xcoT, BC 

Eidem complemento anguli C parti medis» extrems 
oppolìtx funt complementum anguli B & A B, & ( per 
. prop. ly.) coSinus anguli C eli ad finuro anguli C D P m 
coSinus D F ad Radium» t& vero Sinus C D F = S, AE 
= coS, B A, & coS> DF=:S, EF=:S, ang. B. undcerit 
coS, C : coS, B A : :S, B:R. & RxcoS, C = coS. BAx 
S» B hoc elt, Radius dudus in finum partis mediae^ acquai 
tur rcdangulo fub cofinubus extremarum oppofitarum. 

Cafus 2. Sit complementum hypotenufse B C pars ok- 
dia» & complementa angulorum B & C erunt extremx 
adjacentes. In triangulo D C F (per prop. 2*7.) Eft S, CE: 
R: :T,DF:T,C unde permutando S,CF:T,DF:: 
( R :T, C: :) coT, C : R. efl: autem S,CF = coS, BC & 
T, D F = coT,B. quare eft R x coS, B C = coT,C x coT^. 
. hoc efl, Radius duétus in finum partis medias aequatur 

proidu&a 
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>rodu6lo ex Tangentibus partium adjaccntium extrema^ 
rum. 

Elidem parti niedix, fciL complemento B C, adfunt ex- 
Itemae oppofitae AB A C, & (per prop. x6.) eli coS, B A : 
coS, B C : : R : coS^ A C» quare erit R x coS, B C == coS^ 
B A X coS, A C 

Caf. g. Sit denique A B pars media, & erunc compie- 
mentum angoli B & AC extremx adjacentes, (& per pr. 
a^•) S, A B : R : :T, C A : T,B. undeerit S, AB :T, C A 
::CR:T^B: :)coT,B :R. adeoquecrit RxS, A B = T,C A 
X coT, B. 

Praeterea parti medìae A B, complementum B C, & com« 
plementum anguli C funt extremae oppofitx ; & in trian* 
gulo G H D (jper prop. 2^ ) Eli coS, D : S, DG H : : 
coS,GH:R.cftverocoS,D = coS,AE=S,AB,&S.G 
r=S,IF = S,BC. Itemeli cc)S,GH=S,HI = S,C 

Saarc ericS, AB : S, BC : S, C : R. & hinc R xS, AB =: 
,BCxS|C. 

Icaque in omni cafa, re£langulum fub radio & (ina 

partis medix sequale erit tam reftangnlo fub cofinubus ex- 

tremarum oppofiurum, qaam re£langulo fub tangentibus 

extremar^ adjaccntium. Et proinde fi xquationes illae 

rerolvantar in Analogias (per itf. Elero. 6.) ope regulae 

ProportioniS) partes ignotae innotefcent. Et fi pars qua:- 

fita fic media, primus Analogia? terminus erit Radius, fé* 

candum & tertium occupant locum tangentes vcl cofinus 

partiam extremarum. Si vero quxratur extremarum una. 

Analogia incipì debet cum altera, atque Radius finufque 

partis mediata in mediis ponantur locls, ut quartum te- 

Dieat pars quaefita. 

IN Trìangulis Sphacricis obliquangulis B C D, demiiTo 
arca perpendiculari A Q ab angulo C in Bafim B D, 
(produélam fi opus fuerit,) ut duo fiant Trianguia B A C 
D A C reftangula ; eorum ope refolvi poflTunt plerique 
caifus Triangttlorum oUiquangulorum. 

C 3 PROP. 
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PROF. XXXI. 

Gf^us angularum B& Dad bqfm B D, finubus m$h 
gulwmm verticalium B CA D C A funi propurti^ 
nales. 

c 





Nam coS, ang» B : S, B C A : : (coS, C A : R : :) còS,D: 
5^ D C A (per x$. hujus.) 

PROF. XXXII. 

Cofinus ìaterum BC D C fuìit proportionales 

tofinubtis hafium BADA. 

• *• 

Eft cn im coS, B C : coS, B A : : (coS,C A : R : :) coS» D C: 
coS, D A. (per z6. hujus.) 

PROF. XXXilX. 

Sinus hafium BADA^ funt in reci^oca proportimu 
tangentium angulorum B& I> ak Bafim È D. 

Quia per 2*7. hujus eft, S, B A : R : :T, A C :T« angoli 
B. Itero per eandero, inverfc R : S, DA : :T, any. D: 
T, A C erit ex aequo in perturbata rationc (per zg. EL y.) 
S, B A^: Sj D A : :T, ang. D :T, ang, B, 

PROF. XXXiV. 

■ • -i 

Timg$ntes latetum BC D € funt in ìmiproca f^nt' 
portione cofinuum armtlwntn verticitiìum B€A^ 
J>CA, 

Qau 
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I C^ia per a8. hujus permotando, E(l 

r T,BC: R ::T,CA:coS,BCA^ 

'Ì8s per «andem R :coS,DCA: :T,DC: T^CA 
^fl]aar« oc acquo in perturbata ratiooc ^ft. 
I T,BC:coS,DCA.::T,DCcoS,BCA. 

PROF. XXXV. 

Sinus laterum SC D C finvbus angulorum oppqpto^ 

rum B & D funt proporttonales. 

Quia per ±9. hojus Sj B C : R: : S, C A : S, aog* B. 
& per eandem inv«rk R : S, DC : : S, ang. D : S,C A 
erit ex aeguo in perturbata ratione S, B C : S, DC : : S^ D : 

P R O R XXXVI. 
In Trianguh quovis Sph^rico jfBCy CF% AB^vel 
FM%AE^reSanzuìumfubJmubuscrurum BCBA 
efi adradii qua^'atumiut ILfeu JA—LAdif^ 
firentiafinuum ver forum Bafis AC^^ differmtw 
crurum AM^ ad GNJinum verfum mgii 3. 




Polo B deicribatur circulus maxitqus P N ; Gotque B P 

C 4 BN 
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B N quadrantes ; & P N ed: menfura angali B ; eodcm 
polo B per C deicribatur circulus minor C F M ; homm 
circulorum plana reda erunt plano BON, (per x. h.) 
& P G C H perpendiculares in idem planum, cadent ifl 
communes fè^iones O N F M pura in G & H« ducatsr 
H I perpendicuiaris ad A Q, & planum per C H H I 
perpendiculare erit plano A O B^ unde A I perpendicu- 
iaris ad H I, erit perpendicuiaris ad reélam C I, (per de£ 
4L. EL II.) ed itaque A I lìnus verfus arcus A Q & AL 
fanus verfusarcus AM = BM — BA = BC — BA. Tri- 
angula irojR:elia CFM PON funt aequiangula ob 
MF NO item CF PO parallelas (per id. El.xi.) qua- 
re demiffis perpendiculis C H P G in lacera F M O N, fi- 
militer divifà erunt Triangula; & erit F M : O N : : M H: 
C N. Itemqae ob triangula AOE DIHDLM a^m- 
angula erit AE:AO::IL:MH 

at oftenfum eft, eflè F M : O N : : M H : GN quare erit 
AExFMadAOxONutILxMH,àdMHxGNfei 
ut I L ad G N. hoc eft reélangulum fub finubus crorufli 
eft ad quadratum Radii ut diSèrentia ìinuum ver(bram 
baGs & difFerentiae crurum BC B A ad finum verfum an- 
guli B. Q. E. D. 

PROF. XXXVII. 

Differentia Sinuum ver forum duorum arcuum duUain 
dimidìum radii^a- ^ 
qualù e fi reBangu-^ 
lo Jub finu Jemu 
Jumma fi finu fé- 
tnidifierentia eo- 
rundem arcuum. 

Sint duo arcus B E 
BF, quorum differen- 
tia EF fit bifeéèa in 
D, & erit B D feroi- 
fumma arcuum, & 
FD (èmidifièrentia. 
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Efl: G E = I L diilerentiae finaucn verforum arcuum B E 
B F; Item eli F O finus (èmìdifièrentiae arcuum. Ob xqut*- 
aiigula maugulaCDK FE&; eritDK:GE: :(GD: 
FE::)|CD:5FE. Uodc cft DKxiFEfcu DKx 
FO = GExJCD = lLx|CD. Q E. D. , 

PROF, xxxvin. 

Sinus verfus cujufuis arcus,^iuBus in cUmidiuml^^i^ 
aqualis eft quadrato finus di- h 
midii ejujdim arcui. 

Triangula CBM DEB funi' 
aequiangala ob angulos ad M & E 
•r<£los & angulum ad B commu- 
ncni. QjiarccftEB:BD:;BM: 
B C erit itaque EBxBC = BMx 
BD&EBx|BC = BMxJBD 
= BMq. Q. E.D. 

PROF. XXXIX. 

In quolibet Triangulo AB C^ cujus crura angulum B 
continentia fint BC AB^ fi bafis ACeundem an^ 
gulum fubtendat ; / capiatur AM ar^us = diffè'^ 
rentia crurum=BC—AB. erit J{eSangulumJuk 
finubus crurum BC BA ad quadratum l^dii ut 

J^eBangulum fub finu arcui — J"^ (Sfinu arcui 

z * 

— n — ad Quadratum finui dimidii angtdi B. 

z 

Vitk Fig. Trop. i6. òujus. 

Quonìam efl: reélangulum fub fìnubus crurum A B BC 
ad quadratum radit, m I L ad finum verfum anguli B 
vel ut ^ R X I L ad I R duólum in fìnnm verfum anguli B 
( per prop. 36. hujus) Eft autem | R x I L = re^Ungulo 

fub 
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I Datìs, 




II 



lac 



GHDGD 
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omni- 
bus, 
ang. 



Iati». 



B.eftangalaai fab finabus cruram A B 

BC:qi]adrataiD Radii: : re^ngulam fab 

^ ^ AC+AMAC — AM: 
unubos arcuum 

2 X 

Quadrato Gaus | ang. B. per prop. 29. 



Fiiefig^ prop. 14. 
InTriangulo XNM, Eft MN coni' 
plememuio aoguli GHD ad fèmìcir- 
calum* X M complementum angoli G 
& XN complementum aoguli D. & 
angulus X complementum efl: laterk 
G D ad (èmicirculum. Quare mutatit 
angulis iu latera^ & lateribus in augii- 
I08 ; eadem ed operatio qus eft in a* 
fu II hujusy cum arcus & eorutn com- 
plementa ad (èmicirculos habeant eo£ 
dem finus. 
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Natura & Arithmetica 
LOGARITHMORUM 

PRiEFATIO. 

INgens ofìm cwnpenàìum accepii Matbejisy primo cba-- 
raSterum Initcwrum^ JcinJe Baffimum ^edmalmm 
introJaffione ; non minus tamcn aJjumcnti ex Lo-^ 
gariibmisy fuam ex utrojue invento, et acceffit : fmrum 
guidem ufum^ per omnes Jifciplinas mathematica Utiffi^- 
me patentemy quis mftudiis vel levi ter imbutus ignorati 
Horum ope numeri fere immenfi ^ aliis piane intra'- 
Stahiles fine uUo tseJio in orJinem ccgtmtur: firdfentif' 
fimnm borum auxilinm ubi f ne conjpkitur, fiye eterfum 
navis Jirigat Nauta, five carvarum altiorum inJolem in^ 
veftiget Geometra, five fteUarum loca exfuirat Jlflrom^ 
mus, five alia natura pbéenomena expUcet Tbjficuiy fipe 
demum pecuni^e ex ufuris incre$nentum computet Num* 
matuj. 

Argumento, in quo verfatut bic libeUus^ iUuBranda 
non Jefuerunt viri in re Mathematica primarii. Sed eo^ 
rum ahi omnem iilius ambitum complexi, doStifjme iUt 
quidem^ fed magiftris fi^lum Jcripferunt : olii ad Tyronum 
captum fé accommodantesj certas quafdam^ eafque mt^s 
ohvias Logaritbmorum proprietates fekgerunt, intimam 
eorum naturam non aperuerunt. Slftod igitur adbuc defi^ 
derari videbatur, mibi in animo erat fupplere hoc traSa^ 
tu, qui in id préccipue coBimat^ ut Logaritbffiorum fcten* 
tia iis, qui ultra Aritbmeticée Jpeciof^ fy Geometria eie* 
menta non procefierunt^ penitus aliquando pateat. 

Mirabile 
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Mirabile Logartthmorum Inventum Nepero Scoto 
Nfefcheftonii Baroni JehffuTj qui primus canonjsm Zjy 
garhbmwum defcripftt^ cmftrmxii^ Ó* «'^'/t Ediobargi 
Anno idi4. Huncjiattm omnes Méthemudci^ ejus mi- 
li tatem fufpicientes^ grati auripuerunt. Et cum de aliis 
fere omnibus pr^c/ans /nventis plures contenJunt Gente s^ 
omnes pAmcw ikpisftm* IjQgaritimwnm éittèorepn i^m- 
fcunt^ qui tanti inventi gloria folus fine amulo fruì tur. 

'Akam dtimh magis commodam Log^ritkmorum fm- 
mam Neperu^. excogitavit^ ^ communkato con/Stio emù 
2>omino Heorìco Briggio, Qeometriie in Academia Oxo- 
nienG Trofèj^ref buMCpdum,opcriifikiaJfunxity ut Uh 
garitbmos in melìorem f or mam reJuSùs compierei. Sei 
Nepcffo dermrtmy tUf^m quod reftakat onus in Briggi- 
. nm itoobUtnm efij qui magno laboret éf^fummu qua poi- 
icbài ingenU fuhtikiMte^ canoncm Logarìtbmìcum^ fecmt' 
dum nomm tilam fomum compofuity prò viginti ùrirms 
numefetrum ibiiiadibus {feuab i ufque aj 20000) akif- 
fue unJeeìm ab j^oooo ufq$ie ad loiooo, prò ^uibus 
amuibus mitotris^ tupputasoit lAgaritbmos quatmrde^m 
J^uraxum bcis cimftaiUes. Hic caum editui eS Londioi 
umm 1624. 

Eundtm Canmem fiarstìk eédUt Good^ apud Batavoi 
amn^ lózi. Adf ianos Vlacq, fuppletisj ut docuerat Brig- 
gtuS| cbliadibus internaediis prius ounffù ; Jed breviari- 
bus ufus eff Lt^ariibmiSf utpotc qui ad decem tautum 
figwrarum loca continuantur. 

. Cemputavit etiam Briggìus Zjsguritbmos Sisuutm et 
Taugentiumy prò fingulis Qradikus graduumque ceniefi-^ 
misj ad t f^UKorum loca, q$ubm odfunMit Siuus Ta^geu- 
US fy Secantes veros feu natmahs^ qst^ prius ad totidem 
h$a fufrpuuverat. Logaritbmi Sinmtm é* Tangeutium 
dÌQuntur Sinus ^ Tangenles Artificiales. ipfi vera Sinus 
et Tangentti, naimaks wcautur. Has Tabulas fimd 
cum TraBatu de Tabularum conftruStiime et ^fi^* P^ 
mortem Briggii, fub nomine Trigoaometrìae Bnunnics 
edidit Henricus Gdìbrand Londini Atno 1^33* 

Tojì iUud tempusi p&tribus in Jbcis Tabularum compeu^ 

dia 
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di^ prodiere. In qmbus Sinus Tangenits^ etnrumque Ijh 

garitbmù tantunf conBénS fefHm noturum locis^ ^ nu- 

wnerùTum Lf^aafitbmi exbibentur Samum prò numeris ah 

X ufjHC ad loooOj qui prò plerifjue cafibus fuffkerè pof" 

Jeinf. 

Harum Tabularum Jifpofitio ea mtbi viJetur optima^ 
qumm primus excogiiavii Nathaniel Roe Anglus SuflS>I« 
cienfis, fuamfue^ fuibufJam in. meUus mutaiis^ fejuitw 
Sfaerwinus in TabuUs jfuis Matbenuukif Londini jjbeno 
XTOS edHiSy in fuibuj babeniur Ltìgmriibmi Numerorum 
omnium ab unitale uffue ad loiooo feptemj^wrarum na^ 
ris con/ìanMt Dgahfbmerumjuofue diffnemiéC partefyue 
proportimaks aa^sfibuntur, quorum ope Logarttbmi neh 
' ffferorum uff ne ad 1 0000000 faàk baberi poffunt ; qua^ 
genus fcH. 6è Logmiibmi Jeptem tantum J^urarum notis 
exprimantur. Tneterea in iifdem proffant Sinus Tan- 
gente s (^ Seeantes^ c^m ecrum Legarèbmie fy differen^ 
tifi prò qmkbee gradu fy mimeUa 9ffudrmiis^ cum ukis 
quibufdam iabuUs Matbefi VfoBka iitfermniibas. 
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CAPUTI. 

2)e ortu ^ natura Logarithmorum. 

QUemadmodum in Geometrìa, liMaram magmca- 
diaes numeris faepe defioiuntur; iu quoque ia 
Arithmctica vicilfini cxpediCjUt numeri aliquaodo 
' per lineas exponantur, alTamcniclo Icil. liaeaai ali- 
^uam qox ipfam onitatcm repraefentet, ejus dupla nume- 
rum binarium, tripla ternarium, dimidia fraftionem s» ^ 
ita deinceps, exponet* Hac ratìone quorundam numero- 
rum Genelìs & proprietates mdius concipiantur, dari- 
ufque in animo ver&ntur, quam per abftra£los numeros 
fieri poflit. 

Hinc fi quaelibet linea a in ièipiàm ducatur, (/%. t.) 
qux ^xinde prodit quantitaa a\ non xfiimanda cfk un- 
quam.duaium dimenfionum, fi ve nt .Quadratura Geome- 
tricum cujus latus ed linea «, (ed tanquam linea quc fit 
tertia proportionalis lineae prò unitate affumptae, & linez 
a. Sic etiam fi «* per a multiplicetur, quae prodic a\ non 
eric trium dimenfionum quantitas, feu cubus Geometri- 
^ cus, ièd linea qux elt quartus terminus in progreflìone 
Geometrica cujus primus terminus ed i, fècundus 0, Nam 
termini 1 a a* a^ a^ à^ a^ «^ &c. fiint in continua ra- 
tione I ad il : & indices terminis affisi oftendunt locum 
fèu dillantiam, quam quilque terminus ab unitate obd- 
net. V. gr. 4' ed in quinto loco ab unitate, a^ in fexto £èu 
ièxies magis difians ab unitate (]uam a fèu «', qui imme* 
diate (èquitur unitatem. 

Si inter terminos i & 4 infèratur medius proportiona- 
lis qui efi V^, ejus index erit |> nam ejus difcancia ab 
unitate erit fèmims dìdantis a ab unitate, adeoque prò 
V^ fcribi poted al Et fi inter a Se a* infèratur medios 
^NToppruonalis, ejus index erit i| feu f» nam ejus didan- 
tia erit fèfquialtera didantix ipfius a ab unitate. 

Si inter i& a inièrantur duo medii proportionales ; 

horam 
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horum primus eft radix cubica ìpfiui a, cujus index debet 
eflè |. Nam terminos iile diftat ab unitate tertii untum 
parte diftanciae ipiiua a, adeoque radix cubica fcrìbi de- 

bet per a\ Hinc Index ipGus Unitatis eft o^ nam unitas 
non diflat à feipsì 

Eadem fèries quantitatua Geometrice proportionalium 
continuari potei): utrinque, tam defcendendo verfus fi- 
niftram^ quam aFcendendo verfus dextram ; termini enim 

1 a a* a^ a* 4' &c. funt omnes in ea- 

à^ a* a} a^ a 

deoi progreilìone Geometrica. Adeoque cum diftantia 
ipfìus a ab unitate fit verfus dextram & poGtiva fèu -f- x, 
aiftantia xqualis in contrariam partem, Icil diftantia ter- 
mini — erit negativa ftu — i, qui erit index termini — 

prò quo iuque icribi potefi a — '. Similiter in termino 
a — 'i index — 2 oftendìt terminum in fecundo loco ab 
unitate verfus finiftram locari, idemque valet terminus 

a — * ac — -. Item a — ' eft idem ac — r. Indices enim hi 
or 4' 

negativi oftendunt terminos ad quos pertinenti in partem 

divedere contrariam ei, qui ab unitate progrediuntur 

termini, quorum indices funt pofitivi. Hifce praemiflìs. 

Si fuper linea AN utrinque indefinite extensà^ (fig. 

a. ) capiantur ACCEEGGIIL dextrorfum. Item 

A r r n &c. finiftrorfum, omnes inter (è xquales : & ad 

pun£la nrACEGIL erigantur fuper A N per* 

pendiculares redae n s fa AB CD EF GH IK LM 

quae fint omnes continue proportionales , numerofquc 

reprefentent, quorum AB lit unitas. Linee AC A£ 

A G A I A L — AF — AH diftantias numerorum ab 

unitate refpedive exponent, five locum & ordinem quem 

quifque numerus in fèrie Geometrice proportionalium 

òbtineti prout ab unitate diftat* Ita A G cum fit tripla 

Tc&x AC, erit numerus GH in tertio ab unitate loco^ 

fi modo C D fit in primo^ fic L M erit in quinto loco 

cum fit AL::^;' AC. 

D Quod 



1 



j^o Db Logarithmis. 

Qpod fi proportionaliam excremitates SàBDFH 
K M reftis lineis jungancur ; figura S n L M fic polygo- 
num pluribos auc paucipribus conftaos lateribus, proat 
plures aut pauciores in progreffione fueriac termini. 

Si partes ACCE EG Gì IL bifeceDCur in pundis 
e e g i I & rurfus excitentiyr perpeocliculares ed ef 
g b ik im, quse fint medix proportionaics inter A B C D, 
CD EF, EF GH, GH IK, IK LM, nova orictor 
proportionalium ièriesi cu jus termini incipiendo ab eo qai 
proxime fèquitur unitatein duplo plures funt, quam ia 
prima fèrie» & terminorum difièrentiae minores filine, pro- 
pìufque ad rationem xqualitatis accedunt termini, quam 
prius ; quin etiam in hac nova ferie, re^ AL A C di- 
ilancias terminorum L M C D ab unitate exponent, (ciL 
cum A L decies major fit quam A r; erit L M decimus fèriei 
terminus ab unitate, &oh Ac triplo majorem qaam A Cf 
erit r /* tertiua fèriei terminus, modo ca Gt primas: & 
inter A B & ^/erunt duo medii proportionales, inter AB 
vero & LM erunt novem termini medii proportionaks. 

Quod fi linearum extremìtates B 1/ D / F /6 H &c. re- 
Stk jungantur, fiet novum polygonum, pluribus qui- 
dem, at brevioribus conflans lateribus. 

Si rurfus diftantiz Ac cC Ce cEScc. bifècari con- 
cipiantur, & inter binos quofque terminos, ad medias illas 
dillantias inferi intelligantur medii proporcionales, alia no- 
va orietur proportionalium fèries, terminos ab uniute du- 
plo plures continens quam prior. Terminorum vero di& 
rentiae minores erunt; junaifque terminorum extremitati- 
bus, numerus laterum polygoni augetur fècundum no- 
merum terminorum, minora autem erunt latera^ ob di- 
minutas terminorum à fé invicem difiantias. 

Quin in hac nova ferie, diflanciae A L A C &c. deter- 
minabunt terminorum ordines fèu locos» nempe fi fic AL 
quintuplo major quam AC; fitque CD quartus ab ani* 
tate feriei terminus : erit L M iflius fèriei terminos vi- 
cefimus ab unitate. 

Si fic continuo inter binos quofque terminos ìafèrao* 
tttf medii proportionaics, &t tandem Bumerui termino- 

ron 
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rum ièrieii ficut & laterum polygoni major quolibet dato 
numero fèu infinitus; latera vero lìngula magnitudine dimi« 
irata fìentquavis data ttSkk iintft minora; Adeoque muta-> 
bitur polygonum in fìguram curvihneam. Nam quaelibetfi* 
gura curvilinea conGderari poied, tanquam polygonum cu* 
jos latera funt numero infinita, & magnitudine minima. 

Curva fic defcripta dicitur I/^arttbmka^ in qua G nu« 
meri per re£las ad axem A N normaliter infillentes, re* 
prefcntentur ; portio Axis inter numerum quemlibet, & 
Unitatem intercepta, oftendit locum leu ordinem quem 
numerus ille obtinec in ferie Geomecrice proportionaliumi 
& aequalibus intervallis ab invicem diltantium. Verbi 
gratta, fi A L (it quintuplo major quam A C, fintqne ab 
unitace ad LM mille termini continue proportionales, 
erunt ab unitate ad C D ducenti termini ejuldem fèriei^ 
fevL cric CD terminus (èriei ducentelìmus ab unitate; & 
quicunque fupponatur numerus termioorum ab A B ad 
L M, enc iftius numeri pars quinu numerus terminorum ab 
AB ad CD. 

Curva Logarithmica potefl: etiam concipi duobus mo* 
tibus delcribi, quorum unus acquabilis eft, alter vero in 
data quadam ratione acceleratur, vcl retardatur: v- gr. 
il rei^a A B fuper A N uniformiter incedac adeo ut ter* 
minus ejus A «qualibus temporibus squalia fpatia de* 
fcribat, interea tamen ita crefcat A B, ut aequalibus etiam 
temporibus incrementa capiat, quse fint toti linéx ere- 
icenti proportionalia, hoc eft li A B progrediendo io e J^ 
augeatur parte fui ùd^ if. bine acquali tempore quando in 
C D pervenerit, augeatur fimili parte D/^, qux fit ad de 
ut incrementum do ad AB, fimiliter, dum acquali tem* 
pore ad ef pervenerit, crefcat parte fq^ qua? tìt ad DC 
ut D^ ad dQ feu ut do ad AB^ id eft, m squalibus tem* 
poribus incrementa fà&a fint femper totis proportionalia. 

Vel fi linea A B r^rediendo in contrariam partem, in 
conftanti ratione minuatur^ ita ut, dum aequalia fpatia A r 
r n pertranfit, decrementa patiatur AB-^r^ Fà — ns 
^|iioe fint ipfis AB r^ proportionalia. Lineas ficcreicen- 
tis aut decreiceatis terminus Logarithmicam delcribet. 

D 2 Nam 
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Namcum Gt AB:éfo::dc:Dp::DC:ff erìt compo* 
nendo AB:Jc::ì/c:DC::DC :fe & lu deiaceps. 

Per hos duos motusi uaum fai. «ouabileoi, alceram 
proportìonaliter acceleratum auc retaraatum, ipic Nefe- 
rus Logarithmoruin originem cxpofait. Logarithmum 
lious cujuique arcui vocavit, Nttmerum fui quamproxi* 
me definii lineam qua aquaìiter crevit^ intere i^ Jumjt 
nus ioti US linea proporimaliter in Jinum iUum iecrevii. 

Ex hac Logarithmicae defcriptione confiat, noineros 
omnes in aequalibus diftantiis, efle continue proportio- 
nales. Qain etiam patet, quod C fine quatuor numeri 
AB CD IKLM talesi ut diftaotia inter prìmum & iè- 
cundum fit araualis dilhntis inter tertium & quartnm, 
qualilcunque fit diftantia fecundi à certio, erunt iUi nu- 
meri proportionales. Nam quia diftantix A C I L font 
sequales, erit AB ad incrementum Dj ut 1 K ad incio- 
mentum MT; unde componendo A B: DC : : I K: ML 
Et viciffimi fi quatuor numeri fint .proportionales, erit 
didantia inter primum & (ècundumi aequalis diftantiae in- 
ter tertium & quartum. 

Diftantia inter duos quoflibet numeros, dicitur Loga* 
rithmus rationis iltorum numerorum, & metitur non qui- 
dem ipfam rationem^ fèd numerum terminorum in daa 
ferie Geometrice proportionalium progredientium ab uno 
numero ad alteruro, definitque numerum rationnm aequa- 
lium, quarum compofitione efficitur numerorum racia 

Si diftantia inter duos quofvis numeros fit du(^ di- 
ftantiz inter alios duos numeros; Ratio duomm priornm 
numerorum erit duplicata rationis pofteriorum. Sic cnim 
diftantia IL inter numeros IK LM dupla diftantìsB 
A e qux eft inter numeros A B e ^, biièóla I L in / ob 
Ar = I/=/L, erit ratio I K ad /i» aequalis rationi A B 
ad cà^ adeoque ratio I K ad LM quat eft duplicata ra- 
tionis I K ad Im^ (per defin. io. EJi. j.) erit etiam dupli- 
cata rationis A B ad ci/. 

Similiter fi diftantia £L fit tripla diftantise AC; erti 
Ratio E F ad L M triplicata rationis AB ad C D. Nam 
ob diftantiam criplam, triplo plures erunt proportionales 

ab 
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ab E F ad L M quatn funt ejaf3en] rationìs termini ab 
A B ad CD : ac tam ratio E F ad L M, quam ratio A B 
aul C D) componitur ex rationibus «qualibus iotermediis, 
(per S' defin> £J. 6) Adeoque ratio E F ad L M ex triplo 
pluribiis rationibus compouta, Triplicata erit rationis A B 
ad C D* Similiter fi (it G L diflantia quadrupla diftantiae 
Acy erit ratio GH ad L M Quadruplicata rationìs AB 
ad cJ. & ita deinceps. 

Numeri cujufltbet Logarithmus^ eit Logarithmus ra- 
tionis Unitatis ad ipfum numerum, vel eit dillantia ja- 
ter unitatem & illum numerum. Logarithmi itaque ex- 
ponunt dignitatem, locum, fèu ordmemi quem quifque 
numerus obtinei ab unitate in ferie Geomecrice propor- 
tionalium. Verbi gratia fi ab unicate ad numerum io (int 
proportìonales numeri io ooo ooo hoc eft fi fit nume- 
rus IO in loco IO ooo ooo<"^; per comj^utationem inve* 
nietur, efle in eadem fèrie ab unitate uique ad i propor« 
tionales terminos numero 3 oio 300, hoc eft numerus 
binarius ftabit in loco 3 010200*°^ Similiter ab unitate 
ttfque ad 3, ìnvenientur termini proportionales 4 7*71 
213, qui numerus definit locum numeri ternarii. Numeri 
IO oóooooi 3 0103009 477I2I3* erunt Logarithmi nu- 
meronim io, 2| & 3. 

Si primus (èriei terminus ab unitate dicatur j, erit (è- 
cundus terminus jf', tertius f\ &c. cumque ponitur nu* 
merus denarius feriei terminus io 100 000'°"% erit 
^i(xx?oooo _ jo^ item erit f"'^^ = a. Item /«^lais _ j^ 

& iu deinceps. 

Omnes itaque numeri erunt poteftates aliqux illius nu« 
meri, qui eft ab unitate primus. £c poteltatum indices 
funt numerorum Logarithmi. 

Cum Logarithmi lint diftantix numerorum ab unitate, 
ut fuperius oftenfum eft. Eric Logarithmus ipfius unita* 
tis 0, nam uniias non diftat à Icipfà, At fraélionum 
Lo|;arithmi funt n^ativi ièu infra nihil defccndentesi hi 
enim in contrariam dilcedunt partem ; adeoque fi numeri 
ab unitate proportionalicer crefcentes babeant Logarithr 
mot pofitivoii leu figno ^ afFc^S| Numeri ab unitate 

D 3 fimilitec 
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fimlliter decrefcentw, icu frailionw habebunt Logaridi* 
mos negativos, feu figno — aflfea»8. Qgod verom dk 
quando Loganthmi aeftimantur per dilUmias nmnerorom 
ab u aitate* 

At fi inithim capiunt Logarithmi non ab unitale in* 
tegrali, fed ab unitale quae eft in loco aliquo fraaionum 

decimalium, verbi gratia à frazione * ; tane 

' ^ I ooooo ooooo 

omnes fraéliones hac majores habebunt Logarithoios pò? 

fitivos, reliqux niinores, obtinebunt Logari^hmos xu^a- 

tivoSi fed de hac re plora poflea dicentur. 

Cum in nvimeris continue proportionalibus DC EF 
GH IK &c. diftantiK CE EG Gì &a fine «qua- 
lesi erunc horum numerorum logaricbmi AC A £ AG 
AI &c. seauidifiTefences, ièu L^arithtneriifn difièrenciae 
ernnt aequaies. Numerorum itaque proportìonalium Lo* 
garithini (unt omnes in progr^flìooc Arithmetica* AtqtM 
ninc oritur vulgaris ìììa. Logarithmorum definìtio^ viz. 
Logarithmi funt numeri qui proportionalibus adjuo^ii 
sequales (èrvant diftèrentias. 

In prima quam Neperus edidit Logarithmorain <pede^ 
pofuit terminorum proportionalium ab unitate prìinaaii 
tantum ab unitate diflare, quantum ipfe cerminns unita- 
tem fuperabat. h. e. Si t;if iic primus ieriei tertni»iK ab 
imitate A B^ ejus Logarithinum ièu diflantiam A n vel 
hy «qualem eiiè voluit ipfì vf^ ièu incremento numeri 
fupra unitatem, ut fi z;jf fit i, ooooooXi ejus Logarith* 
fnum A n ponebat o, ooooooi, & ì\mc c^mputatione fa- 
Aà Numerus Deajarius feu io erit 23015^850^ feriei ter* 
minus, qui itaque numerus eft Logarichmvis denarii in 
hac Logarithmorom forma, & expnmit ejus diftantiam 
ab unitati in partibus quarum vy vel A» eft una. 

At hxc poficio omntno arbitraria fuit, poted cmok di- 
flantia primi termini, ad ipfiue exceffum fupra uniutem, 
datam qnamvis habere proportionem, & prò varia illa 
ratione, qus prò arbitrio fupponi poteit, eflè inter vy 
& S/i iocremeotom pritqi te^rmini fupea vakatem & eju^ 

dea 
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dlem ab unitate difiantiaiiiy diver/k provenknt Log^rith-» 
moram formx. 

Primam hanc LQgarìthmoriim fpeciem in aliam magig 
commodatn poiiea motavìt Nepertu^ jn qua pofìiii nu- 
merum denariutn non eflè a30iy8fo<>^^ ièner t^oii« 
nuiD, (tà terninum looooooo''^^"', mque hac Logiirith- 
morum forma, prìmum incremcntum vy erit ad difian- 
tiam Bjp vel A 0, ut unitaa feq A B ad fraétionem deci- 
malem, o, 4342^94, qu» itaque exponet Longitudineni 
fubtangcntis A T. I» Ftg^ 4**. 

Poli mortem Neptri^ vir iuininus Dominus Hewricm 
JS^iggias, imfflenfo labore, Logarithiooruro Tabulas ad 
hanc fbrmam conftruxic & edidit. In hifce tabulis cuoi 
Jogarithmus denari! feu ejus diftantia ab unitate ponacur 
1, 0000000, (inique i, io, 100, 1000, loooo &c. conci- 
sue prc9onionales,erunt tequìdiftantes. Quare numeri loo 
Logarithmus erit 2, 0000000. millenarii 3,0000000 & 
numeri loooo Logarithmus fiet 4, 0000000 & ita dein- 
ceps. 

Hinc Logaritbmi omnium numerorum inter i & io 
incipere debent per o, feu debet eflè o in primo loco v^- 
fus (ìniftram, funt enim minores quam Logarithmus nu- 
meri IO cujus initium eft unitas ; & Logaritbmi numero- 
rum inter 10 & 100 unitate incipiunt, iunt enim majo- 
res quam i. 0000000 & minores quam 2. ooooooo. Item 
Logaritbmi numerorum inter 100 & 1000 binario inci- 
piunt, funt enim majores quam logarithmus numeri 100» 
quem incipit a, & minores logaritbmo numeri 1009 qui 
incipit per 3 ; eodem modo oftendetur in Logarithmis nu- 
merorum inter 1000 & loooo, primam figuram verfus 
fìnifiram debere efle 3 ; & in Logarithmis numerorum ab 
loooo u{que ad looooo prima verfus finiilram figura 
erit 4, & ita deinceps. 

Prima cujufque logaritbmi figura verfus fìnìCtram di- 
citur cbaraóleriitica leu index ; quia ollendit altiflìmum 
feu remotiflìmum locum numeri à loco unitatum. v. gr. 
Si index logaritbmi fit i, numeri refpondentis altiflìmus 
feu remotiffimus verfus finiftram ab unitate locus, erit 

locua 
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locus decadum. Si index 2, remotiflima nomerì refpon- 
dentis figura eric ìd iècundo ab unitatum loco, hoc cft erit 
ccnteaarioruiii aliquis. Et index Logarithtai 3 denotar 
altiffimam numeri fui figuram eflè in tertio ab aaicatooi 
loco, & inter milknarios locari. 

Logaiichmi nomerorum omaiam qui funt in progref- 
fione decupla aut fubdecuplai chara£terifticis leu indkà- 
bu8 fuis tantuoi diSèrunt ; in reliquia oinnibus locis, iif* 
dem fcribuntur notis, v. gr. Logaritbmi numerorum 17, 
170, 1*700, l'jooo. nam cum fit i ad i/, ut io ad 170» 
ut 100 ad 170O9 ut 1000 ad l'/ooo ; diftantiae inter i & 
17, inter io & 170, inter 100 & 1700, inter 1000 & 
1*7000 erunt omnes aequales, ideoque cum diflantia in- 
ter I & 17 ièu Logarithmus numeri 17 fit i. 2304489 
erit logariihmus numeri 170 =i. 2304489, & Logaridi* 
mus numeri 1700 erit 3. 2304489 ob numeri 100 Lo» 
garithmum = x. 0000000, & fimiliter ob numeri 1000 
Logarithfflum z=: 3. oopoooo Logarithmus numeri 17000 
erit 4. 2304489. 

Sic etiam numeri ^748. <S74, 8. ((7,48. ($, 748. o,<$748| 
o, o((748. funt continue proportionales fcil in ratione 

IO ad r, eorum itaque à fé 
Ì7^S 3,829175^1 invicem diftantìac aequales e- 
^7 4>8 2,82917$ I runt diftantiac fèu Logarith- 
^7j4^ 1,819175^1 mo numeri 10, fcu aequalcs 
6,748 0,8x91751 1,0000000. quare cum Lo* 
0,6748 —1,8291751 garithmus numeri ^748 Gt 
0,06748 —2,8x9 175^1 j^ 82917^1, reliquorum lo- 
garitbmi erunt ut in margine. 
In duobus ultimìs logaritumis, lodices tantum funt ne* 
gativi, reliquis figuris pofitivis manentibus, adeoque cum 
jreliqux fìgurae addend» funt, fubtrahendi erunt indices, 
& vice verfà. 
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C A P U T li. 

7)e Logarithmorum jfrithmettca uhi 
numeri Junt integri^ vel integri cum 
decimalibuó adjunèlis. 

QUoniam in multiplicatione, unitas efl: ad mulrìpiica- 
torem at mukipiicandus ad produdum, diflantia 
Inter Unitatein & multiplicatorem aequalis erìt diftantix 
Inter makiplicandam & produ£lum; fi itaque numerus 
GH per numernm EF eflet multiplicandus, diftantia 
inter G H & produéluni debet elle xqualis diflantìae A E^ 
ièu Logariihmo multiplicatoris, fi itaque capìatur 6L 
sequalis A E, erìt numerus L M produétus, hoc efl^ fi ad 
AG logarithmuoi multiplicandi addatur A E Logarith*- 
mus roultiplicatoris, fumma erit logarithmus produrli* 

In Divifione Unitas efi: ad diviforem^ ut quotus ad 
dìvidenduro; adcoque diftantia inter diviforem & uni- 
tatem a^qualis erit diftantix inter dividendum & quotqm. 
Sic fi LM per £F efliet dividendus, erit diitanfia E A 
«qnalis diftantiae inter L M & quotum^ adeoque fi capia» 
tur L G aequalis E A, ad G erit quotus. Hoc eft, fi ab A L 
logarithmo Dividendi, aufèràtur GL fèu A E Logarith- 
mus diviforis^ reftabit A G Logarithmus quotientis. 

Atque hinc adeot quxcuoque operationes in communi 
Arithmetica perficiuntur multiplicando aut dividendo nu- 
meros majores, eae omnes facilius multo, & expeditius fi* 
tint, per additionem aut fubduólionem Logarithmorum. 

Sit exemplì gratia numerus 7;85r mukipiicandus per 
^1^7 addendo Logarithmos ut in 
margine videre eft, habetur Loga- Log. 3, 8801846 
riihmus produrli, cujus index 7 mon- Log. 3 . Szp7Si9 
(Irat elle in produco fèptem locos prse* Log« 7» 70^938; 
ter unitatum locum; & quscrendo in 
ubulis Logarithmum hunc> vel proxime aequalem, in- 

venio 
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Ycnio numerum rerpondentem tninorem produco effe 
5* 1278000 & nameram produrlo majoremeUè 5*12^9^^^ 
quin capiendo difièrentias adjunóUs, & partes propor- 
tionales; iavenio notas ante-penulcin)am & penulcimam 
cflè 87, in ultimo autem fèu in unitatum loco, necedà- 
rio erìc 3, ob ièptics novera s:? <f j adeo^ue verus proda- 
ftus erit ^'1178873. Si index Logarithroi ellèt 8 vel 9} 
ultima vel penultima notar obtineri non poflTunt ex ta- 
bulis ubi Logarithmi tantum conflat 7 fìgurarum locis 
praster charaócierifticam^ adeoque ubi opus ed, TabuU 
Uhcquiana^ in quibus Logarithmi funt omnes decem no- 
tarum ; vel Bri^ian^i in quibus Logarithmi fune qua- 
tuordecim^ adeundae crunt. 

Si numerus ^iSf96 dividendus Gt 
Log- 4- 8PJ4004 per 278, fubftraheodo Logarithmum 
Log, 2. 44404.48 divifbris ex Logarithroo dividendi 
Log. 2. ^fi^ss^ habecur Logarithmus quotientis, cui 

Logarithmo refponder, Numerus 281 
,7ip qui itaque erit quotiens. 

Cum unitas, numerus quilibet afTumptus, ejus quadra- 
tus, cubus, Biquadratus, &c. fint contmue proportiona- 
les, eorum à fé invicem diftantias aequales erunt. Mani- 
feftum itaque efl; Quadrati diftantiam ab unitate, duplam 
eilè diflantia? radicis ab eadem : diftantiam cubi triplani 
diftantiae radicis fiias. Biquadrati diftantiam eflè diftanciz 
radicis fuse ab unitatc quadruplam &c« Adeoque fi du- 
plicetur logarithmus numeri, dabitur logarithmus Qua- 
drati; fi triplicetur, logarithmus cubi ; fi quadroplicetur, 
prodit Logarithmus Biquadrati. Et vice verfà fi Loga- 
rithmus numeri alicujus bifècetur, habebitur Logarith"* 
mus Radicis quadrata ejufdem numeri; Quin & ejuf- 
dcm logarithmi tenia pars erit logarithmus Radicis Cu- 
bicx ; & pars quarta Logarithmus Radicis biquadraticae, & 
ita deinceps. 

Hinc Radicuro omnium extrafliones facillime pcrfici- 
untur, fccando Logarithmum in tot partes^ quot fiint 
unitates in indice poteftatis. Sic ut habeatur Radix qua- 
drata numeri j, cjus Logarithmi capiatur pars dimi- 

dia 
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dia o. 34P485'Oj eric haec Lc^arichmus radicìs quadrata 

nurneri ^, fèu Logaritbmus numeri ^Jl cui refpondet nu- 
xnerus 2> 23606 quam proxitne. 

CAPUT IIL 

2)e ^ithmeUca Logarithmorum^ uhi 
numeri funi Fra&iones. 

Fide Fig. 3. 

STotieCcunque Fradiones per Log^richtnps, traélaad$ 
fueriat, ad vifandum labor^ip addeodi unam Lo- 
,_ coi pmem, & fubduccndi alccr^m, expedil ut l^ 
ganthoii incipiant aon ab unitate integrali, ièd ab uni- 
tate, qux Gc in decimo vel centefimo Ipcp fradtionum de- 

cimalium, v. gr. pone P O eflè & Loga* 

1 00000 oooco 

rithfDos ab ejus loco ineipere. Hxc fraélio decies magis 
diflabit ab unìcate yerfus fìniftram, quam numerus io ab 
; eadem diftac verfus dextram, fune enim Dccem termini prò* 
i portionaks in ratione io ad i ab unitate uiqtie ad P 0« 
Adeoque fi A B fit unitas, ejùs Logaritbmus in hac fuppo- 
fitione non erit o, fcd erit Ó A = io. 0000000, Nam di- 
flantìa denarii ab unitate ed i. 0000000, unde diftantia 
numeri io à PO erit 11. oocoooo. Itera diftantia nu- 
meri 100 à PO, ftu ejus Loganthmus à PO incipicns, 
erit 12. 000 0000 & numeri 1000 Logaritbmus fcu di- 
ilamia à PO erit 15. 000 oqoo ; acque hac ratione*Lo- 
garìtbmorum omnium indices augentur numero io. & 
Fraéliones quarura indices fuerunt ^ i, aut — 2, aut — j 
&c. fiunt 9, 6, aut 7 &c. 

At fi Logaritbmi incipiunt à loco Fraélionis cujus nu- 
nerator efl: unitas ; denominator unitas centum cypbris 
adjeélis (quod faciendum eft quoties fraftiones occurrunt 
minores quam P O) illa Fraétio centies plus dtftabit ab 
imitate quam io ab ea diftat, adeoque Unitatis Logaritb- 
mus babebit Indicem 100. Numeri Denarii Logaritb- 
mus Indicem babebit loi. Et numeri centenarii Loga« 

rithmo- 
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rìthmo €ongraec Index loi» & iu dcinceps ladices omoei 
augentar numero 100. 

Fraótionum omnium quac funt majores P O ( à quo ini- 
tium ducitur) Logairichmi erunt poUtivL Ec cum nume- 
ri, IO, i^ \sì TS3» To85i &c. futtt ìtt contiflua progreffiooe 
Geometrica, aequalicer à ie invioem diftabunr, & eoran 
proindé LÉOgarithmi erunt xqnidiSèrentes ; Adeoque cam 
Logaritbmus denariifit xi. 0000000, & unitatis Log^ 
rithmus fit io. 0000000 erit Logaritbmus fraólionis {9= 
9. 0000000; & fraftionis ^ Logarithmus erit 8, 0000000; 
& Gmiliter index Logartthmi numeri \sb ^i^ 7- Quia ^^' 
am eadem ratione G index Logarithmicus Unitatis fic zoo 
& denarii ipi, Erit index Logarithmi Fra£lionis {,, 
9P, & Fradìonis jas Index Logarithmi erit p8 ; & Fra- 
dionis isa index Logarithmicus erit 97 &c. Hi indices 
oftendunt in quo loco ab unitate prima fra£tionis figura 
quae cyphra non fir^ ponenda fuerit. v. gr. Si index fit 4 
eius difièrentia ab indice unitatis qus eit io icil. 6 ofteu- 
-dfit primam decimalis figuram fignificativam eile in 6^^ ab 
uniute loco^, ergo quinque cyphrx verfut finiftram ei 
praeponendae funt. Ita G Unitatis index Gt 100 & fradi- 
onis index fic 80, erit prima ejus figura in vicefimo ab 
unitatis loco fèu 19 cypnrac prxponend;e erunt. 

Sit jam Fra£tio G H per fraflionem DC multiplicanda. 
Quia unitas efl; ad mulciplicatorem ut mulciplicandus ad 
produólum ; erit diftantia inter Unitatem & muitiplicato- 
rem aequalis diliiancis inter multiplicandum & proda- 
i£lum. Quare fi capiatur G I = A C, ad I erit produfios 
I K. Et proinde lì ab G Logaritbmo multiplicandi, 
aufèratur Gì vel AC, reflabit O I Logarithmus produdL 
Ed vero AC = OA — OC, qu» ablaia ab O G, rcho- 
quetur O G + O C — A = 1, hoc ed, fi fimul addan- 
tur Logarithmi muhiplicatoris & multiplicandi) & è fiiffl- 
ma aufèratur Logarithmus unitatis (qui (emper fcribitor 
per IO auc 100 cum cyphris) habebitur logarichoius pro- 
duóli. ex. gr. Sit Fraòho decimalis o, 00^:34 per fì^aólio- 
nem 0,0008*76 muhiplicanda, pono unitatis indiccm Lo- 
garithmicum eOè 200, & fra£tionum Logarithmi eruoc 

ut 
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ut in margine, qui additi, & rejeélo Lo» 

garithmo Unitatis, dant Logarithmum 91i^S^S^i 

produci, cujus index $4 oftendit primam p6, 942^041 

produóti figurao) elle in fexco ab unita* ^4, 808200X 

tum loco, quinque itaane cyphrae prxpo- 

nendx funi, & produótus erit ,ooooo(S42p84. 

In Divifione, Divifor ed ad unitatcm, ut dividendos 
ad quotum, & proinde difiantia inter diviforem & uni* 
tatem, xqualis erit diftantiae inter divìdendum & quotum. 
Itaque fi fra£lio 1 K dividenda ellèt per DC, capieoda 
cric I G =: C A & locus quoti erit G. Eli vero C A =: 
OA~0C quxad OI addita fit OA + OI — OC = 
O G. hoc eft fi addatur Logarithmus unitatis ad Loga- 
rithmum dividendi, & è fumma auferatur Logarithmus 
divifbris, rtftabit logarithmus quotientis $ ficfinumerua 
CD per I K eflet dividendus, capienda erit difiantia 
CS = IA, & erit ST quotiens; cujus Logarithmus eft 
OA + OC— 01. Sit CD==o,347lK = o,oo4'78. 
ad Ic^arithmum ipfius CD addatur Loga- 
rithmus Unitatis, hoc eli ejus Indici prse- ipi S^oiipf 
ponatur i aut io, & ex eo fubducatur JTi^Z2à^I!2 
logarithmus diviforis, reftabit Logarith- ix, 8<SojK>itf 
iDus quotientis, cujus index 11 monfirat 
quotientem effe inter numeros qui funt à io ad 100. quaero 
itaque numerum logarithmo relpondentem, quem invenio 
cflè 72 ,f 94. Si fra&ionis vulgaris ver- 
bi gr. l Jogarithmus defideretur, ad Lo- io, 84^0980 
garithmum numeri 7 addatur Logarith- o, 90 30900 
mus unitatis, vel quod idem eft, ejus indici p, 9420080 

f)rxponatur i aut io & fubducatur ab eo 
ogarithmus denominatoris 8, reftabit logarithmus fra- 
Aionis { vel fra£lionis decimalis ,87;. 

Ut Fraólioniscujuflib^t DC poteftates habeantur, Ca- 
piendae funt ECEGGIIL fingulx xquales AC, & 
E F erit quadratus, G H Cubus, I K biquadratus numeri 
DC, funt enim ab unitale continue proponionales. Eft 
pracierea AE = 2 AC = 20A — 2OC, unde OE = 
0A-'AE = 20C — OA, hoc eft logariihmu^ qua- 
drati 
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drati ed duplus logambmi radìcis, tninus Logarithmo uni- 
tatjs. Similitcr ob AG=}AC = jOA — 3OC crit 
OG = OA — AG = jOC — zOA = Logarithmo co- 
bi = Triplo Logarithmi lateris minos duplo loj^arithmi 
unitatis. Eadem radone, quia AI=4AC = 40A-7 
4OC, eric 01 = 400 — 30 A; qui ed Logarichmós 
Siquadrati. Et univ^erfaltter fradionis potefias fic isr, lo* 
garithmus L^ erit logarithmus poteftatis »=ifL — nOA 
-f- A. hoc ed muniplicando logaricbmum fraétionis per 
n, & h produdo abjiciendo logarithtnum unitatis oiuld- 
plicatum per 1^ — i, babebitur logarithoius potefiatis • 
cjufHcm fraéliodis. 

Ex. gr. fit Fraélio 35 =: ,of cujus quxratur potefias 
6^^\ hujus fraótiouis logarithoius ed 8, ^pSp^oo qui mut 
tiplicatus per 6 dat numerum fx, 1P38200, & ex yx aih 
lato numero f o qui ed index Logarithmi uniucis in $ 
duélusy redabit logarithmus potedatis 6^'^ fcil. 2, 1958200 
cui refpondet numerus o »oo 0000 15^62 f. pam. index % 
odendit fèptem cyphras primx figurae prxponendas 
clic. 

Si Fraélionis fi$ potedas oétava defideretur, multi- 
plicando logarithmum per 8, prodit 69, f 91^7600, at cum 
ex numero 69 auferri non pòted 70, qui ed fepties in- 
dex logarithmi unitatis^ quin in numeros negativos de- 
veniaturi pono indicem logarithmi unitatis elle loo. & 
index logarithmicus fraétionis, erit p8. hic logarithmus 
in 8 duólus dat 789. sgij^oo & ex numero 7Ì9 rejedo 
numero 700, qui utpote cum cyphris annexis, eil (èpties 
logarithmus unitatis, redabit 8p. ^917600 logarithmus 
potedatis 8^«^ Fraélionis I5 cui congruens numeros eft 
^0000 00000 3P062, nam cum Index fit 8p & ejus dif- 
ferentia ab 100 ed 1 1 ; figura prima fradionis Qgnificativa 
erit in undecimo ab unitatis loco, adeoque decem cypbrae 
praeponendse erunt. 

Si in fradionibus, radices potedatum defiderentor. v. 

gr. Fradionis E F, quxratur radix quadrata. Quoniam 

' Radix ed media proportionalis inter Fraélionem & uni- 

utem; bifeólà AE in C, erit CD radix quadrata fra- 

dioois 
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OA -QE 

aionis E F. Eft vero A C = | A E = , Adeo- 

2 

0A4-0E 
que O C Logarìthmus Radicis =: O A — A C =: — -i— •-. 

Si fraólionis G H radix cubica qucratur ; Radix illa erit 
prima duarum mediarum proportionalium inter unita- 
ccm & G H, fecetur itaque A G in tres partes acquale^ 
quarum prima fic A C, erit C D radix quasfica, & quoni- 

amefl:AC=^|AGrr: fi haec fubducatur ab 

3 

OA, reftabit =;0C fcil Logarithmo Rar 

dicis cubica ffadiotìis G H. Sic edam fraélionis I K 
radix biquadratica habetor, (ècando AI in quatuor 
partes sequales. Nam Radix eft prima trium mediàram 
proportioiibliutn inter utiitatem &Fraólionem. Sic itaque 
A C = I A I, & erit C D Radix biquadratica Fraftionis 

I K. Std eft { A I = '^ — adcoquc O C = O A — 

zi \0 — ■ ■ ' " * . 

Ualverfàliter fi fra£lioni|s L M defideretur radix potè* 

« . ,. . ^ .- . «OA—OA+OL 
ftatis «, cjus radicis Logarìthmus ent — L,„«^^ 

hoc eft fi indici Logarithmico fraélionis, prasponatur na- 
merus » — i, & logarithmus fic auftus dividatur per », 
quotus dabic Logarithmum radicis quaeOtae. Sic fi qaas« 
ratur radix cubica firadionìs \ five ^s hujus Logarithmo 
praéponatur 2=:»-^ i, quia radix cubica deuderatur, 
& net 2p. (fpSp^oo cujus numeri triens eft 9, 8996^66 
xqualis Logarithmo radicis cubicae fraótionis | & congru- 
tns Logarithmo numerus eft ,793 7 qui erit radix quxfi- 
u. 
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CAPUT IV. 

jDe Regula Troprtìonis feu .Aurea 

Logartthmica. 

DAtis tribas numeris, qua ratione qoartot proponio- 
nalis inveniendus Gt, nos docet proportiouis Rega- 
la ; fcil. termini (ècundus & tertius in (è invioem docen- 
di fune, & produélus dividendus efl; per primum, ^ui pro- 
die quotus, exhibebit quartum cerminum proportionalem 
quaefìtum. Ac per logarithmos minore labore nabebitar il- 
le quartus ; Nam G è fomma Logarichmorom ièoindi & 
tercii auferatur logarithmus primi, qui reltac mmiemi cft 
logarithmus quarti proportionalis. 

Quin etiam & hic labor minai aliquantolum potefi^ fi 
loco logarithmi primi capiatur ejus complementam Aritb- 
meticum, ièu difierentia logarithmi à numero io 0000000, 
& obcinetur G prò Gngulis logarithmi figuris Icribantiir 
earum difièrentix à 9, CompTementum noe Aritbmed- 
cum cum reliquis duobus logarithmis in unam fummam 
coniiciatur, & è fumma, unitatis nota in primo Tcrfos 
Gnillram loco Gta abjidatur, reflabit logarithmus quarti 
termini quarfìd; atque hoc modo per unicam Nomerò* 
rum trium additionem invenitur logarithmus termini 
quxGti. Hujus rei caufà hinc patebit. Sint tres nameri 
A B C & è fumma iècundi & tertii fubduceadas eft 
primus, non tantum operatio communi modo perficitur, 
ièd etiam G aflTumatur numerus quivis E, & ao ea aufe- 
ratur A, reflabit E — AG numeri B C & E — A in u- 
nam fumraam addantur, & è fumma trium rejiciatur 
E, reflabit B + C — A. Gc G fubducendus cft nu- 
^S merus if ex 2} capio numeri is complementum 
^3 ad 100 quod efl 8f, hunc numerum addo ad 2j 
108 & fumma Gt 108 ex quo fublato 100 reflabit nu- 
merus 8. fèquuntur Exempla Trigonometrica Re- 
gulx proportionis per Logarithmos foiuta. 

Sic 
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Sit Trìangulum ABC reftilineum;^ in quo dantur an- 
gulus A 36 gr. 46'. angulos B 9% gr. 32'. & latus BC, 
34-78. & quxritur latus AC Fiat (per caf. i . Trigon. Planx) 
Smus ang. A ad Sinum 



Arith.coQip.S.A. 
Log. Sin. B. 
Log. BC 
Log. AC. 



0.2128940 
9.595-16/4 
3. y4i32 jg 



ang.ButBCadAC. Et 

quia Log. finus anguli 

A eft primus analocise 

terminus ejus vice ^b* 

ilitao complementuni A- 

richmeticum ejufdem, & addo Log. B C, Log. S, B & prae* 

diAum complementum in unam fummaoij &; è famma tt* 

y&A unitate quae ed in primo verfus finifiram loco, dabi- 

f ur Logarithmus lateris A C, cui congruens numerus ed; 

5746, 309 xqualis A C lateri quaefico. 

Sit Triangulum Sphaericum A B C » in quo dantur 

omnia latera fcil. B C = 30 grad. A B = 24 gr. 4'. & 

A C = 42 gr. 8'. quxritur anguius B. Producatur B A ad 

M ut fit B M = B C erit A M difièrentia laterum B C 

B A xqualis f gr. s6'. (Per caf. ii. in Triangulis obliquan- 

gulis Sphaericis.) Fiat ut re^ngulum fub unubus crurum 

A B BC ad quadratum Radii ita Re^ngulum fub finubus 

AC + AMAC — AM . ^ 

Arcuum = ad quadratum finus ao- 

2 2 "* 

guliSB. 

„ AC+AM ,^AC-AM ^ 

Eli vero = = 24 gr. 2'. & = 18 

2 2 

gr* 6\ Et quia primus analogie terminus e(t re£langulnm 

E fub 
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fub finubus A B B C, & fccundus tcrminus eft quadratun 
Radii ; Samtna Log. Sin. AB BC fabduccnda ent «da- 
nlo Loe. Radii & qui reftat nomerus addcndus dt ad 
^ AC + AMAC-AM o., . ;^,„^ 
fommatnLog,S ^ ^ Quodldem^ 

rit ac fi fingali Log. Sinus arcuom A B B C rubdocerenttr 
° . à Loganth. Radii, 

LOR.S.BC corno. Arith. o.joiojoo vel fi horum fino- 
Log SABcompAtith, o.jSpyyjy omcapianturcòB. 
^ ^ 'aC+AM „^,^8«, plemeatt Aritfc- 

tog. S ^— — 9- oopanoj inettca, Atq; coni' 

a r * A M plementa iUa & 

l^ct^Z-tB 9.49*3085 pMdifti fino» ia 

" ' X unam conjioereD> 

a Log. S, Ang. B. ip. 7^27*711 tur fummam. San- 

ma ìUa erit Lo^ 
rittanus quadrati finos dimidii anguU R Lc^rìthmi ita- 
«ne dimidium p. 89638^0 eft Log. Sinus angoli { B = 
fi gr. 58'. 31". & hujus anguU duplum crit loj gr. yj'. 
o%" = angulo E qui erat inveniendos. 

CAPUT V. 

7)e Troportionalium H^antitafum ccft' 
tinuis Incrementis, Et de modo inve- 
HÌefidi per LogarithmoSy Tenninum 
quemlihet in jerie *Proportionalit4m, 
/tve crefcentey five decrefcente, 

SI in Axe Logarithmicx ubivis capiantur partes qoot 
voluoris SV V Y YQ &c. aequaks, & ad 
pnn&i S V Y Q^&c. erigamur perpendkalares yide 
STVXYZQn&c. ex natura curvx, erunc I^.\* 
omnes continue proportionales ; quin etiam con- 
tinua incrementa X x Z « n <r erunt totis proportiofla' 
lia. NamobST:VX::VX:YZ::YZ:Qnentdi- 

ridendo 
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vìdendo ST:Xx::VX:Z«::YZ:nT, & componcn» 
doVX:X;r::YZ:Z«::Qn:nT. Hinc fi X ;r Ce pars 
quxlìbec reólx S T, cric Z z eadem pars xtàx V X, & 
n cr quoque eadem pars tt&x Y Z. ex. gr. Si X ;r fic |a 
ST, crii Z« = |3 V X, & n^= ^ YZ; feu quod eodcm 
wdit, eritVX = ST + |óST. YZisVX+I^VX, 
iicinCln = YZ+ J5YZ. 

FiatutSTad V3C, ita AB unitas ad NR ; erìt AN 
= S V ; adcoque rcóte S V V Y Y Q^&c. erunt fingulac 
aequales logarìthmo ipfius RN, & A V Logarithmus ter- 
mini V X erit sequalis A S 4- A N = Logarichmo ipfius 
S T 4* Logarithmo ipfius N R. Item A 1 Logariihmus 
termini Y Z «qualis eric A S -f ^t A N = Log. S T •+- 
2. Log. NR| & A Q^logarithmus Termini Q n aequalis eric 
AS + 3AN = Log.ST4-3Log.NR. Et univedali- 
ter fi Logarithmus numeri N R multiplicetur per nume- 
rum, qui exprìmit termini cujufvis dilhntiam à termino 
primo, & produólus addatur Logarithmo termini primi, 
dabitur logarithmus iftius termini. At fi feries propor* 
tionalium fit decrefcens ; leu fi termini in continua ratio- 
se minuantur, & Qjl fic primus, habebitur Logarithmus 
aherius cujufvis termini, muhiplicando Logarithmum 
numeri N R per numerum qui exponit ejus termini di« 
flantiam à primo, & fubducendo produélum è Logarith-^ 
tno primi. Qpod fi produ&us ille fit major Logarithmo 
primi termini initio ab unitale duòlo ; in eo calu ponen« 
di funt Logarithmi incipere ab unitate in ahquo tìra&io- 
num Decimaiium loco detrusà, verbi gratia ab O P ita Lo- 
garithmus numeri Qn erit Q. 

Exponat jam LM quamvis pecuniam, fèu pecuniae 
fummam à creditore Foenori elocatam, ea lege ut fingulis 
annis Ufura annua forti annumeretur, & finito primo 
anno, fit ufura feu lucrum K ^, & I K aggregatum for- 
tis & lucri pariat ufuram Hb quae fic ipfi ÌK proportio* 
salis, (èu in ratione conflianti. Haec ufura H b finito anno 
iècundo, (òrti accedat, & (ors ea fit G H, quas ad finem 
anni tertii pariat ufuram F/^ ipfi GH propnrtiohalem ; 
Ponamus fortem fingulis annis augeri parte fui vice- 

E 2 fima. 
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Cma, i,, adcoqaccritlK = LM + |aLM, GH = IB 
+ J5IK. EF = GH+feGH, &itadeincep8. Erud 
proinde termini LMIKGHEF &c. continue pra 
portionales. Quxritur quantum au^ fuerit pecunia ad 
nnem quotlibet annorum. j 

Sii L M iemiobolus, Anglice jtfsrtbing. Ob L M ad 
I K ut I ad I 4- la vel ut i ad i sOf* ut A B ad N R, erij 
N R = ip^% cujus Logarìthmus A N ed o. 02 11 893, ycI 
magis accurate o. olxifpippt. Quxritur quantum luca 
accedat fèmiobolo, qui fèxcentis annis fàenori expoGtd 
ed. Multiplicetur AN per 600 produftus erit 1 2. 7 1 3 S19M 
Huic produilo addatur Logarìthmus fradionis |s5 nempd 
P7, 0177288* (nam eft (èmibólus pars librae |^) (bmin 
lop. 7313082 erit Logarìthmus numeri quxfitij cumqnq 
index lop fuperat indicem Unitatis novenario fèu p, t\ 
runt in numero refpondente novera figurarum loca fopni 
locum Unitatum, & numerus ille in tabulis quaeGtus in* 
venietur major quam 5-3861^000009 & minor quasi 
j-jSfitfooooo. Udus itaque fèmioboius &nori datus, fini-] 
tis fèxcentis Annis, pariet libras Anglicanas plures quam 
yjStfj'Ooooo; Cui fummae (òlvendae vix par erit omoii 
Illa Auri Argentique copia, quae ab ipfà rerum origine adi 
hunc ufque diem ex terrarum vilceribus eruta eft. 

Exponat Q n quam vis pecuniae fummamquam pofto-: 
aftum integrum annum debitor creditori folvere teneturJ 
fèd fine ufurS. Certum eft fi Debitor nunc totam iòlv^ 
ret, illum amifTurum jus quod habet in ufuram annuam 
qux ex pecunia illa prodiret; .Quin & minor fiimma fte-j 
nori expofita, potefi poft annum cum fua ufùra, fiimmam 
Qn adacquare. Minor illa pecuniae fiimma, quae cum fua 
Ufura pecuniam Q n ada^quat, praefèns pecuniae Q n va- 
lor dicitur. Sit A N Logaritbmus Rationis quanr ibn 
habet ad aggregatura fortis & ufijrae, hoc eft, fi (brs fit 
Ufur^ annuae Vigecupla, fit AN Logarìthmus numeri 
i -f Is feu I, oy, & capiatur QJT aequalis A N; erit A Y 
Logarìthmus praefèntis valoris pecuniae Qjl. Patet enim 
pecuniam YZ tenori expofitam finito anno parituram pe- 
cimiam Q n, adeoque ut habeatur logaritbmus praeféntif 

valorisi 



1 
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j Y Z ; ex Logarithtno A Q dctrahi debet Lo- 

A N, & reftabic A Y logarithmus prxlèntis 

:1 Y Z. Si fumoia Qn non niQ pofl: duos an-* 

18 debeatur ; à logarithmo A Q^ fubtrahendus 

is 2 A N) & manebit A V logarithmus prxfen- 

fèu fummae ouae prò pecunia Qn folvi da- 

. Nam manirefiun] eli pecuniam V X fcenori 

fpatio duorum annorum, pecuniam Q^n prò** 

Eadem ratione, fi fumma Q n non nifi poft 

debetur> à logarithmo Qn fubtrahendus cric 

I A N» & qui reftat A S, erit logarithmus nu- 

.fèuerit ST praefens valor fummae Qn poli 

folvendae. Et univeriàliter, fi logarithmus 

plicetur per numerum annorum, quibus exa- 

r fumma Qn, & produdus numerus ex Ioga* 

^ fubducacur^ hac ratione dabitur logarithmus 

li erit praelèns valor fummae Qn. Hinc patet 

)000 lioras AngL (òcieuti alicui fiaitis fexcen- 

fblvendae fuerint; tantae pecuniae prxfèntem 

riz unum femiobolum ad^equaturum. 

:e Logarithmicae ordinentur ad curvam reòlae 

AB CD qux fint proportionales, & extremi- 

m FH DB re^is jungantur, quac ptoduéix 

3nveniant in P & K, erunt redae G P 

rxquales. Nam obGH:EF::AB: /?^.4. 

fH:F8::AB:DR. Sed ob xquian- 

;u]a PGH HsF, Item KAB BRD zquian- 

G:Hs::(GH:Fs::AB:DR::)KA:BR. 

oportionalium confèquentes H s B R sequales 

.edentes igitur PG K A acquales erunt. Q.E.D. 

CDEFadABGH aequaliter accedant, uc 

n^um D coincidat cum B, & pun£tum F cum 

H| tcEtx DBK FHP quae prius fecabant curvam, ver* 

tenturinTangcntesBT, HV; & xtStx AT GV fem- 

per fibi invicem aequates erunt, hoc eli, portio Axis A T 

vel G V intercepta inter ordinatam & Tangentem quae 

Sabtangens dicitur, cric ubique conftantis & datx longi- 

tudinis quae eft praecipua Logarithmicae Proprietas* Nam 

£i in 
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fima, ^ adeoque «ritlK = LM + mL 
+ ^IK. EF = GH+feGH, &itat 
proinde termiiii LM IK GH EF &c 
ponionalcs. Quxiiiur quantum au^ f 
fincm (juotlibet annorum. 

Sìt L M femiobolus, Anglice jffsrtèit 
I K ut I ad z 4* Ìb vel ut i ad i ,oj. ut > 
N R := iflS* ^°}^* Logarìthmus A N efl 
magts accurate o. 0211892991. Qiixrìti 
accedit lèmiobolo, qui fexcentìs annis 
ed. MuItiplicetarANper6ooprodu£lu$f 
Haic produco addatur Logarithoius fn 
5)7,oi77i88> ( nam eft ièmibolus pan 
X09. 7313082 erit Logarìthmus numeri 
index lop fuperat indicem Unitatis no 
runt in numero rerpondente novem fig' 
locum Unitaium, & numerus ille in t? 
Tcnìetur major quam j'jS^j-ooooo» 
J-J864S00000. Uau) iuque femiobolus 
tis fèxcentis Annis, parìet libras Anglic 
5384$j^>oooo; Cui fummx folvendx v 
ìlk Auri Ai^eniique copia, qux ab ipù 
IiuDC ufque diem ex terrarum vifceribu! 

Exponat Q n quamvis pecuniz fumi 
tSkum integrum annum debitor credile 
fèd fine ufurS. Cenum ed fi Debitor 



iinr fon 
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numeri 
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LtcceniiB 
iirampc* 
przléotii 
vabris, 
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Taloris, (éu Y Z ; ex Logarithmo A Q dctrahi debet Lo- 
garithmus A N, & reftabic A Y logarithmus praelèntis 
valoris/ vel Y Z. Si fumina Qn non nì(ì poft duos an-* 
nos exaftos debeatur ; à logarithmo A Q^ fubtrahendus 
eft numerus z A N, & manebìt A V logarithmus prxfen- 
tis valoris, ièu fumoiae quae prò pecunia Qn folvi fia- 
tim debeat Naro manifefiiim ed pecuniam V X fcenori 
espoficam, fpado duorum annoruro^ pecuniam Q^n prò- 
creaturam. Eadem ratione, fi fumma Q n non nifi poft 
tres annos debetur» à logarithmo Qn fubtrahendus eric 
numerus 3 A N» & qui refiat A S, erit logarithmus nu- 
meri STy fèu erit ST praefens valor fummae Qn poft 
tres annos fblvendx. Et univerlàliter^ fi logarithmus 
A N multiplicetur per numerum annorum, quibus exa- 
^is debetur fiimma Qn, & produdus numerus tx Ioga* 
rithmo A Q fiibducatur^ hac ratione dabitur logarithmus 
numeri, qui erit praeièns valor fiimmae Q^n. Hinc patec 
fi S3 8<^ yooooo libras Angl. iòcieuti alicui fioitis fexcen- 
Cam annis (òlvends fuerint; tantae pecuniae praeièntem 
valorem, vix unum femiobolum ad^equaturum. 

Si in axe Logarithmicas ordinentur ad curvam reòte 
HG E F| AB CD qux fint proportionales, & extremi- 
tates ipfiirum F H D B reólis jungantur^ quae produAae 
cum Axe conveniant in P & K, erunt redae G P 
A K ièmper aequales. Nam obGH:EF::AB: 7?^.4. 
CD. eritGH:Fs::AB:DR. Sed ob aequian- 
gula triangulaPGH HsF, Item KAB BRDzquian- 
£ulaeritPG:Hs::(GH:Fs::AB:DR::}KA:BR. 
Quarum proportionalium confèquentes Hs BR sequales 
fijnt, Antecedentes igitur PG K A acquales erunt. Q.E.D. 
Si re£be CDEFadABGH aequaliter accedant, ut 
tandem punftum D coincidat cum B, & pundum F cum 
H, re^ae DBK FHP quae prius fecabant curvam, ver* 
tenturinTangentesBT, HV; & rcfibe AT GV fem- 
per fibi invicem ^uales erunt, hoc eft, portio Axis A T 
vel G V intercepta inter ordinatam & Tangentem qux 
Snbtangens dicitur, erit ubique conftantis & datx longi- 
tudinis quae eft praecipua Logarithmicae Proprietas. Nam 

£i in 
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in diverGs logarithmicis» fubtaDgences carvarum ijpedcs 
ièu fbrmas determinabunt. 

In duabus diverfe Ibeciei logarìtbmicisì ejafdent no* 
meri logarithmì^ fèu oiflantias ab onitate, erunt iiibtan- 
gentibus fuaruoi curvarum proportionales. Sinc enim cor- 

vae H B D S N Y, qoarum fubtangentes fiat AT 
Ftg. 4. M X, fitqae A B = M N = onitati, item D C 
^f. =QY; erit AC logarithmus nomeri CD» 

in logarithmica H D, ad M Q^logarithinam no- 
meri QJTi feu tyiiàtm CD in logarithmica SY, ut 
fubtangens AT ad fubtangentem M X. Concipiator in- 
terferi inter A B C D vel M N Q Y^ infinitos terminos 
continue proportionales, in ratione AB ad a^ vel MN 
zàtnn\ &ob AB = MNeric tf^ = f»i!i. itemeric^r 
= 0. Et termini proportionales cum in utraque figura 
fint numero aequaks, divident lineas AC MQ^in partes 
numero xquales, quarum primae (ine kal/Lm^ partes ia- 
que illae erunt totis proportionales, hoc eft, erit A 4: 
M lyn : : AC : MQ. Quoniam autem triangula TAB 
hcb funt (imilia (nam pars curvac B h coincidet fere cum 
portione tangentis ) item triangula X M N, N » funt fi- 
milia. Erit A4 vel ^c\bc\: TA : AB 

Itemeli 110 vel ^r : No :MN vel AB :MX. 
Unde erit exxquo, Bf : N0 : : TA : MX : : A a : M m :: 
AC:MQ. QJE.D. Si AT vocetur 4, ob AB: AT:: 

*r: Bc; crit Bc = -t-5- 

AB 

Hinc fi detur logarithmus numeri, qui fit unitati prò- 
xìmus, vel iilam minimo excefiu fuperat, dabitur Ioga- 
rithmicae fubtangens, eft enim exceUgs ^c ad logarith- 
mum Br ut A B unitas ad fubtangentem AT. Vel etiaa 
fi fint duo quilibet numeri quam proxime asquales, erit 
difivrentia numerorum ad diroreptiam logaritbmorum, ut 
alteruter numerorum ad fubtangentem. v. gr. Si in- 
crementum ^c fit ,00000 00000 ,00001 021^^ i^9^S 
6o%S% & Bc vel J4a logariihrous numeri ab^i ,00000 
00000 00000 44408 piopS foo6x. duobus bis nume- 
rò & unitati inveniatur quartus proportionalis^ fcilicet 
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424ap 44S1P 032^19 ùnumerus dabic longitudìnem fub- 
taogeatis AT, qu$ efl fubtangens logaritbaiicss quae ex- 
hipec^ logarithoios Briggiams. 

Si Creditgr Pecunia futsmaoi foenori exponat^ ea lege, 
iit fiagulis temporis mptueatis, pars proportìonalis ufurx; 
aoQus forti aonumereuir, ita fcil. ut; po(t finitum primum 
temporis momemutn^ ièu exaélaoi anni partìculam inde-> 
finite exiguatn, ufuran] poicat tempori proportionalenii 
qax forti adjeóta, una cura ipfa, ufuram pariat, finito fe- 
condo teraporis momento, forti pariter acceffuiram, & ita 
deinceps. Quaeritur quantum creditori finito anno de- 
beatur ? Sita ufura annua Unitatis^ fèu unius librae. & fi 
integer annus leu i dat ufuram a^ particuU anni indefi- 
nite exigua Mm dabit ufuram ipG Mm proportiona- 
km Mmxtf; & proinde fi Unitas per MN exponatur, 
eius ìncrementum primum* erit » r=: M mi x 4. Per pun- 
ctsLÌì» concipiatur logarithmica deicribi, cujus Axis eft 
O M (^ In hac curva, fi portio Axis M Q tempus ex- 
ponat, ordinata Q^Y pecuniam reprsfentabit qux ufqae 
ad illud tempuSy fingulis momentis, proportionaliter ere- 
vit. Nam fi capiantur tn l &c. = M f^, ordinarae Ip &c« 
erunt in lèrie continue proportionalium in ratione M N 
ad m n^ id ed crelcent eàdem ratione, qua pecunia ere- 
icit. 

Tangat logarithmicam in N re£la N X, ejus fubtaih 
gens M X erit conftans & invariabilis, & triangulum mi- 
nimum Non fimile erit trianguio X MN. At ofienfum 
t% elle incerementum «0 = Mf»xar=N0xii erit itaque 
i!i0:N0: :N0X4:N0: :4: j, Sedut iv^ad Na, ita erit 
NM ad MX. Quare erit, ut a ad i, ita NM ièu 1 ad 

M X = — fubtangenti. 

Quod fi Ufura annua fit pars fortis vicefima, (èu fi fic 
«srlgiSjOyjCritMXisr — = 2a 

Quia in dìverfis logarithmorum formis, ejufdem au« 
meri logantbmi fune fubtangentibus fuarum curvarum, 

prò- 
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proportionales : fi MQ^tempos Annoam, ièd imitatemi 
exponat ; QY erit pecunia qose finito aniio debetnr. Uc 
vero innotelcat C^ ; Fiat ut M X fea 20 ad o, 4342944 
(qui numerus exponit fubtangencem logaritfamicaB^ qnas 
exbibec logarìthmos Briggianos) ita annus» five anitas, 
ad logarithmum Briggianum^ qni numero QY congmit ; 
logarichmus autem ill^ inveniemr o. 0x17147 cui tefpon- 
dens nuaaerns = QJf eft i ,05:127» cujus incrementom 
fupra unitatem Ove fortem ,0^x27 pauxillum fuperat an« 
nuam ufuram ,o^. Adeo ut fi ufura annua centum li- 
brarum fit quinque libras, udirà proportionalis fingala an- 
ni momentis forti 100 adjeda^ pariet tantum ad finem 
anni, ''^- fi^- ^ . 

Si quasratur ufura ejufmodi, ut fingulis momentis pars 
ipfius forti continue crefcenti proportionalis, ad fortem 
accedat ea lege ut finito anno producat inctementum 
quod fit fòrtis pars quaelibet data v. gr. vicefima. Fiat 
ut log. numeri i, 05* ad i, hoc efl: ut o, 02118P5 ad i; 

ita fubtangens o, 4342944 ad — = 20,49, & erit <i = sii 

u 

:= ,0488. Nam fi concipiatur pars ufurx ,0481 momen* 

to refpondens, hoc eft eandem habens rationem ad ,0488 

quam habet momentum ad annum, & fiat ut unitas ad ii« 

lam ufurae partem, ita fors ad ejus incrementum momen- 

taneum ; quas hac ratione continuò crefcit pecunia, ad fi« 

nem anni augebitur vicefima fui parte. 

CAPUT VI. 

De Methodo qua Henricus Briggius Lo- 
garithmos fuos fupputavit, ejufqm 
Demon/ìratio. f^iJe Eg. 4. 

QUamvis Briggius lineacn Logarithmìcatn noiqnain 
defcripfit, quem tamen in calculo adhibuit operandi 
modum, modique Rationem ex contemplatione Logarith* 

ffiiOB 
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micae evidentiflttoe patebit In qudibet Lo^rithmica 
H B D fint cres ordinale ABaijs qtuun proxime acqua* 
Ics, hoc ed earom diflferentiae exigaam adinodaiq ad ipfàa 
lineas habeant rationem; Eront Logarkhmorum dift« 
reatix difièrenciìs lineanim propornonales. l|Nani cutn li- 
neae fuàt quam proxime zquales, propinqaiffime fibi ia« 
vicem erunt, & pars curvae B j ab iis ìntercepta cum rd3» 
linea fere coincider, cene tam prope poilunt ordinatas fibi 
invicem admoveri, ut differentia curvae, à re^ ìp&m 
fubtendente, habeant ad iplàm fubtenfam, minorem qua- 
libec data rationem. Triangula igitur B e ^ B r j prò re- 
ólilìneis alFumi polTunt, & erunt aequiangula. Qoare eli 
sr:b€::br:Bc:: Ay: Aa: hoc efi: exceffus linearun» 
fupra fflinimam AB, erunt logarithmorum difièrentiis prò» 
porcionales. Hinc patet ratio iftius methodi qua tam nu- 
meri quam Logaritbmi per diSerentias & partes propor- 
tionales corriguntur. Qpod fi AB fit unitas, erunt nume« 
rorum logarithmi diSèrentiis numerorum proportionales. 

Si intra numeros denarium & unitatem caoiatur medius 

Eroportionalis, feu quod idem eft, numeri aeoarii extra-^ 
atur Radix quadratica, Radix illa fèu numerus in medio 
erit loco intra denarium & Unitatem. & ejus Logarith- 
mus erit dimidius Logarithmi quidenario competit ac pro- 
inde dabitur. Si inter numerum prius inventum & unita- 
tem, iterum inveniatur medius proponionalis quod fit ex- 
trahendo numeri inventi Radicem quadraticam, hic nu« 
merus Unitati duplo vicinior erit quam prior, ejufque lo- 
garithmus erit pnoris logarithmi femiflìs, (èu Logarithmi 
denario competentis pars quarta. Si hac ratione conti- 
nuo extrahatur Radix quadratica & bifècentur Logarith- 
mi, perveuietur tandem ad numerum cujus diftantia ab 

uni tate minor erit parte • iftius lo- 

X ooooo ooooo ooooo 

garithmi qui Denario tribuitur. Briggius peraélis 5*4 Ra- 
dicum extraólionibus ; Invenit numerum i, ooooo ooooo 
ooooo 12781 P1493 20032 3442 ejuique logarithmum 
fore 0^00000 ooooo ooooo oyss^ ii;i2 312^^7 82702. 

fi]ppo« 
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fiyfMator Logilicboius hic «qaal» A y fivt B r, & Gi 
fsmvmm raaicum ^xitwStìotK mvtntus; erit diSèrco- 
tta r i qua uniutcm fapors^ =s ^ooooo ooooo ooooo 
iirjS^i pi4d} 000}^. 3f« 

HoroQi ifi^KOf am ope, log^rìtbmi icliqooruni onuii- 

Hai iafcnìri poùruat ad hunc «lodum. Inter datum nu- 

necan (cu&is log^rùbmii» iavemeadoa Gt) & uniutem 

Qoxrantur (ut f^perius oftqqfiw tR) medii proportionaksi 

oonec landem iayeniatar oomerus untillo uaitatem fupe- 

nm ttt anitaii pnctà^t quiodecim cyphrasj quas totìdem 

Tcl plores notae Ggnificativ« (èqaaatur. Sit aumeriu ille ét^ 

&iiot» Ggaificativa^^ praefìxis cyphris diSèreotiam t e de- 

ttotabant. Detnde fiat ut diflfefeatia r j ad difièrentiam 

iciubr Logarithfous datus ad B (^ vel A ^ Logarith- 

mutn numeri 4?; qui ìtaque dabitur. Hic Logaritbmus to- 

tics continue dupUcatus quotiea extrai&iones faélae funt, 

tandem dabit Logarithumm numeri qusefiti. Hac etiam 

fatione Invenìri poffic Sobtangens Logarithmicae nempe 

fi fiatri : Br : : AB feu uni^as: AT fubtangenti, qux 

itaqqe invenietur o, 4343.9 44S19 oji^ii per quam de- 

nique reliquorum numerorum logarithmi inno- 

fÌ£. f. tefcent, nempe fi detur numerus quivis N M e- 

iufque Logaritbmus & quxratur alterius nume* 

ri logaritnmus qui ad N M fatis accedat, fiat ut N M ad 

fubtangentem X M ita « difierentia numerorum ad N 

diiferentiam Logarithmorum. Qjiod fi N M fit Unitas 

s=; AB dabuntur logarithmi multiplicando dif&rentias 

ninimas ^ e per fiibtangentem conftantem A T. 

Hac racione Invenientur Logarithmi numerorum x 3 
^ 7, & inde dabuntur Logaricbmi numerorum 4 8 16 
32 6^ &c. p xi 81 243 &c. item 7 49 343 &c. Si 
à logarithmo denarii auferatur binarli Logaritnmus refta- 
bit logaritbmus Quinarii. & proinde dabuQtur Logarith- 
mi numerorum 2f i2f 6i^ &c. 

Numeri ex bis compofiti, nempe tfi2i4if:i8 2o 
21 24 28 &c. facile logarichmis luis inftruunturi adden- 
do logariihmos numerorum componcntium. 

At numerorum primorum logaritbmos, per tot Radi- 

cuip 
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cam cxtra^ìones invenirc, moleftum admodam & labo>* 
riofiim fuit opus. Ncc quidem facile fuic, interpolando 
per difièrentias Primas, Secundas, & Tertias &c. Logarithi' 
mas fuppntare. Quo itaque abfque tanta moleftìa Nu* 
iDcrorum logarithmi obtineantur, Magni vir^ JMcwtonns^ 
Mercatore Gregmusj ff^aUifius^ & naper H^Ueius ftries 
infinitas con?ergentes dederunt, quibus cxpedìtius 2; cer^* 
tius logarithmi, ad quot volueris loca fupputati haberi 
pollunt; De hifce {èriebus, eruditooi Tra^atum (criptk 
peritiffimus Geometra HaBcius Inter Afta Pbilofophica 
Societatis Regi» extantem, ubi fertes illas nova metho* 
do demonftrat, modumque computandi logarithoos per 
eas docuit. Liceat hic fubjungere novam fèriem, ex 
qua expedite & facile flannt Logaritluni iàltem prò nu* 
meris niajoribus. 

Sit z numerus impar, cujus quxritur Logaritlnnus, Na» 
meri z — i ^ -t- ^ ttìint pares, & proinde dabuntur eo* 
rum logarithmi, & Lc^arithmorum diSèrentia^ qu» dica- 
tur/; Quin etiam datur Logarithmus numeri qui eft me- 
dius Geometricus inter numeros z — i & js -|- 1 aequalis 

I I 

fcil fèmifummae logarithmorum. Series/x- — |- 



4 « 24 «' 
J 1 4 &c. erit «qualis loga- 

3ÒOJ&* ISl^OZ* Xf200Z^ * 

rithmo Rationis quam habet Geometricus medius inter 
numeros z — i&«-{^iad Arichmeticum medium fcil. 
numerum z. 

y 

Si Numerus fuperat 1000, Primus fòriei terminus - — • 

, 4 ^ 
fufficit ad producendum logarìthmum ad tredccim vel qua- 
tuordecim notarum loca, fècundus terminus dabit loga- 
rithmi loca viginti. At fi ;s major fit quam loooo, primus 
terminus Logarìthmum exhibet ad oótodecim figurarum 
loca, & hinc ejus ufus optimus erit, in fupplendis Ioga- 
rithipis Chiliadum à Briggio praetermiffis ; Hujus rei ca- 
piamus exemplum, fit ìnveniendus logarithmus numeri 
20001. Logarithmus numeri 20000 idem ed ac logarith- 
mus 
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miis binarit prxfixo Indice a.. & dìSkx^nth Logarìth- 
mòraiD 20QO0 & 20002, idem eft ac diSèrentìa Lo- 
garidunoruoi prò numeris loooo & loooi, fcil. o, 00004 
34272 7687. Haec difièroQitia G per 4 ;s feu 80004 dividatar 

Quotiens ^ erit — *— — o, 00000 ooooy 428 1| 

__ . ** jj , 4> 3oiof 17095 0241$ 

Huic quoto addatur log. nu- ?% ^^^;I .-^^q .^^ '^ 
tneri (^omettici medii, rumma +' ^oiof 17098 45230 

cric Logarithffius numeri 20001. Hinc patet, ut habea- 
tiir logarithmus ad quatuordecim loca non opus cffh pro- 
ducere quotum ultra (ex loca. At fi logaritbmus ad de- 
cem tantum fi|^rarum loca habere velis, ut à FTacfUù in 
fuis Tabulìs mBt^m eli, duae primae quotientis notae Tuffi- 
ciunt. Et fi hac methodo computentur Logarithmi prò 
numerìs fiipra 20000 ; labor omnis vix pluris erit, quam 
qui in exfcribendis numeris impenditun Hxc Sèries ex iis 
qux ab HaUeh inventx funt, facile (equitur, qui autem 
plora de iis fcire cupit, Prx&tum Traélatum adeat &di(cat. 
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